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Geometrie — pentru pregatirea Evaluarii Nationale la Matematica

(Cls.aVa,aVlaaVlla)

UNITATI DE MASURA

Lungime Arie Volum

Capacitate DE RETINUT ! Masa

kg
1hm? =1ha hgl 10
1dam? =1ar dag,, 1°
1dm?® =1I E 410
1q =100kg dg g 10
1t =1000kg 8 y 10
1v =10000kg mef 10

Timp - secunda, minut, ora, ziua, saptamana, luna, anul, deceniul, secol (veac), mileniu

1 deceniu = 10 ani ; 1 secol = 100 ani ; 1 mileniu = 1000 ani

Unghi - gradul, minutul, secunda

1° =60',1'=60",1" = 3600"
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UNGHIUL - Tipuri de unghiuri

www.mateinfo.ro

Unghi nul

m(<AOB) =0°.

Unghiuri adiacente

m(<xAOC) = m(«AOB) + m(«xBOC)

A

C

Unghi ascutit

Unghiuri complementare

0° < m(«AOB) < 90° m(<cAOB) + m(«BOC) = 90°
Unghi drept Unghiuri suplementare

m(<AOB) = 90°

m(<AOB) + m(«<BOC) =180°

Unghi obtuz

90° < m(<«AOB) <180°

A

Unghiuri opuse la varf

<AOC =«BOD
<rE}OC =<AOD

Q

o

Unghi alungit

m(<AOB) =180°

=

Unghiuri in jurul unui punct

Suma masurilor unghiurilor formate Tn jurul
unui punct este de 360°
E
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TRIUNGHIUL

1. Clasificare:

Dupa laturi

Dupa unghiuri

Triunghi scalen A
(oarecare) = triunghiul

cu laturile de lungimi

diferite

Triunghi isoscel 3
= triunghiul care are
doua laturi congruente

[AB]=[AC]

Triunghi echilateral A
= triunghiul care are
toate laturile congruente

[AB]=[AC]=[BC]

9]

b

Triunghi ascutitunghic
= triunghiul care are toate
unghiurile ascutite (<90)
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Proprietati:

1) «<B=<«xC

2) [AD] bisectoarea
unghiului de la varf =
[AD] mediana,
Tnaltimea si
mediatoarea bazei

Proprietati:

1)

m(<A) = m(«B) = m(«C) = 60°
2)Bisectoarea oricarui
unghi este mediana,
Tnaltime si mediatoare

Triunghi dreptunghic c
= triunghiul care are un
unghi drept (90°)

A

Triunghi obtuzunghic
= triunghiul care un unghi
obtuz (>90°)
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2. Linii importante in triunghi

a) Tniltimea = segmentul determinat de un varf al triunghiului si proiectia
acestuia pe latura opusa

Intersectia inaltimilor este ortocentrul triunghiului (H)

b) Mediana = segmentul determinat de un varf al triunghiului si mijlocul laturii
opuse.

- Intersectia medianelor este centrul de greutate al triunghiului

GeAD 1 . 2
) =GD==ADsi AG=—AD
[AD]- mediana 3 3

c) Bisectoarea (unui unghi propriu) = semidreapta cu originea in varful
unghiului, situata in interiorul lui, astfel incdt cele doud unghiuri formate de
ea cu laturile unghiului initial sd fie congruente.

- intersectia bisectoarelor este centrul cercului Tnscris n triunghi
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S - aria triunghiului
r=— p - semiperimetrul
I' - raza cercului Tnscris in triunghi

d) Mediatoarea (unui segment) = dreapta perpendiculara dusa prin mijlocul
segmentului dat

- Intersectia mediatoarelor laturilor unui triunghi este centrul cercului
circumscris triunghiului

OA=0B=0C =R
R a-b-c
4S
; E R —raza cercului circumscristriunghiului

a,b,c—laturiletriunghiului
S —ariatriunghiului

3. Criterii de congruenta pentru triunghiul oarecare
LUL,ULU LLL.,LUU*

4. Cazurile de congruenta pentru triunghiurile dreptunghice
CC.,CU,lLU,IC.
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ARII
1. Arie triunghiul oarecare 2. Arie triunghiul dreptunghic
. N
A ‘B
. -G
A . b-h . |1 . |2 -SINnu AAdreptunghic =
Aoarecare 2 2
Formula lui Heron h al C -G
Adreptunghic |p
AAoarecare = \/ p( p- a)( p- b)( p- C) )
a+b+c
unde p =
2
3. Arie triunghiul echilateral 4. Arie paralelogram
A
‘D ‘C
A B
L -C i )
A B |2\/§ Aparalelog ram b-h
Aechilateral — -
4 Aparalelogram = Il ) |2 -sinu
V3 =
hAechilater::ll = T\/_ Pparalelog ram Z(AB " BC)
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5. Arie dreptunghi

6. Arie patrat

D C

. _2
Adreptunghi =L I Apatrat =1
Poveptungn = 2(L+1) Prarae = 4
dpatrat = I\/E
7. Arie romb 8. Arie trapez
$ D c
A |E B
: B+Db)-h
Aomb:ﬁ:b.h A\rapezzgzlm'h
2 2
Agmy =17 -sin A | = B;b (liniamijlocie)
I:)romb = 4|
P .. =AB+BC+CD+AD

trapez
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9. Arie patrulater ortodiagonal

10. Arie patrulater convex

n]

>

B

&
N

patrulater ortodiagonal = 2

=AB+BC+CD+ AD

A
P

patrulater ortodiagonal

d,-d,-sinx —
patrulater convex — %,O{ y— m(dl,dz)
Apatrulaterconvex = AABD + ABDC
P =AB+BC+CD+ AD

patrulater ortodiagonal

11. Arie poligon regulat

12. Arie disc

\/

A :n°n

poligonregulat 2

l, — 2Rsin 'L
2

a,= Rcos

m(,/A\B) =n°

m(<xABC) = 180(n-2)

Ay = 7R?
L. =27R
RN
180
B RN

Agector -

360
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RELATII METRICE iN TRIUNGHI

1. Teorema lui Thales

D L E
L ] ~ABC FA GA
\\ :; :>_:_
e FG|BC FB GC
~ABC N EA DA
DE|BC| ~EB DC
4 ﬁc
Reciproca Teoremei lui Thales
car? - SR _ kG 1BC
GC
DacaE:%: DE ||BC
DC
~ABC
=arAFG ~aABC
FG||BC
A~ABC
=arAED ~AABC
DE ||BC
3. Triunghiuri asemenea 4. Cazuri de asemanare
A saABC ~AA'B'C'< 1) U.U.
/ AB AC _BC 2)£:£5i
/ A'B' AC' BC" A'BT AT
& . <A=<A',<B=<B',<C=<C" A=A

AB AC BC

A 3) = =
?‘_\ A'B' A'C' B'C'
n o
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5. Teorema catetei

~ABC
o T.catetei [ AB? = BD - BC
m(xA)=90°} = ,
| AD L BC AC-=CD-CB

6. Teorema inaltimii

A~ABC
T.Inaltimii
m(xA)=90°} = AD?’=BD-DC
D AD 1 BC

7. Teorema lui Pitagora

AABC T.Pitagora
= BC?=AB?’+AC?
m(<cA) =90°

Reciproca Teorema lui Pitagora

Daciin AABC avem BC > AC > AB si
BC? = AB? + AC® =4 ABC dreptunghic, m(«A) = 90°
8. Teorema bisectoarei

aABC AB BD
> —=—
(AD)bisectoare AC DC
D C

10
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ELEMENTE DE TRIGONOMETRIE

sin x - cateta opusd
. = 0 0 (0]
N ipotenuza 30 45 60
sinx | 1
cateta alaturata > ﬁ ﬁ
=— v 2 2
ipotenuz
P “ cosX | /3 N
_ catetaopusd 2 2 2
. . cateta aldmuratd x| 3 J3
' 3 !
Ctgx = catetaalarturata ctgx | /3 1 J3
cateta opusd 3

TEOREMA UNGHIULUI DE 30°
Tntr-un triunghi dreptunghic cateta opusa unghiului de 30° este jumatate din ipotenuza
TEOREMA - Mediana in triunghiul dreptunghic

Tntr-un triunghi dreptunghic mediana dusa din varful unghiului drept este jumatate din
ipotenuza

TEOREMA COSINUSURILOR (se aplica in triunghiul oarecare)
A a’ =b*+c”—2bc-cos A
b’ =a’+c®—2ac-cosB

o° c2=a’+b?>-2ab-cosC

TEOREMA SINUSURILOR (se aplica in triunghiul oarecare)

] b _aA: _bA: _CA=2R
sinA sinB sinC

Material realizat de Andrei Octavian Dobre— www.mateinfo.ro
(Profesor de matematica — Ploiesti)

Contact: office@mateinfo.ro ; dobre.andrei@yahoo.com
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