Functii derivabile

Fie f : D — Rofunctiesi x, € D m D’;atunci urmatoarele afirmatii sunt echivalente:
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X=X
0 0

= f'(%)

Daca f'(X,) € R spunem ca functia f este derivabila in X, si f'(X,) este derivatasa inX,.

2) V(X,), € D\{X}. limx, =X, = lim

n—oo

(%)= f(x) _
X

n 0

Daca functia f :1 — R este derivabilain X, € | , atunci f este continuain X, .

Derivate laterale
O functie f : D — R are derivate la stanga in X, ,punct de acumulare al multimii (—oo, X,) daca

exista lim 0= T0) f/(x,)eR.
T

O functie f : D — R are derivate la dreapta in X, , punct de acumulare al multimii ~ (—o0,X,) daca

exista lim 0= 1) _ fi(x,)eR.
);j:o X=X,

Fie | < Runinterval, o functie f :1 — R siX, € | unpunctinterior al lui I. Atunci f are

derivata in X, daca si numai daca are derivate laterale egale in X . In acest caz ,
(%) = £ (%) = (%) .
Operatii cu functii derivabile
Fie functiile f,g:D — R derivabilein x,e DN D"
e Functia f + g estederivabilain X, si (T +9) (%)= f'(X,)+9'(%,)-
e Functia Cx f estederivabilain X, si (Cx f)'(X,)=cx f'(X,).
e Functia f xg:D — R estederivabilain X, si

(Fxg)'(x) = F'(X)xg(X) + f (%)% g'(%).

f
e Daca g(X,)# 0 ,functia — este derivabilain X, si

!

f _ F() x9(%) = (%) x 9'(%)
(XO) - 2 .
g 9" (%)
e Seconsidera functile f :D > R,g:E >R,x, e DND',y,=f(x,) e ENE' Daca f

este derivabila in X, si g este derivabilain Y, atunci functia g o f : D — R este derivabila in

Xosi (9o f) (%) =9"(f(x))x (X))
Consecinte. Daca f si g sunt derivabile pe Dsi C e R, atunci:
e f+g estederivabilapeDsi(f +g)' =f"+q":
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cx f estederivabilape Dsi (Cx f) =cx f';
f x g este derivabila peDsi (f xg)' =f'xg+ f xg’;

!
!

Daca g(x) #0,Vx e D,% este derivabila pe D si (%} = fogﬁ

Daca f:D — E si g:E — R suntderivabile ,atunci functia compusa go f : D — R
este derivabilasi (g o ) (X)=g'(f (x))x f'(x),vVx e D.
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