Varianta 62

Subiectul 1.

a) SABC = \/§ )

b) a=1.

¢) AB=AC=BC=2, decitriunghiul ABC este echilateral.
d) h,=+3.

e) Distana de 1aO la AB este de2y/3.

fy z+z,+2,+2,=0.

Subiectul I1.
1

a) X +x =-2.
b) 10J2.

c) Numirul fungiilor f:A - B, unde A={12} si B={123} este egal cu 9.
=-2

q 13777
b=8

e x>0.

2.

21-x?)
a) f'(x)= , Ox=1.
) f'(x) m
b) Avem f'(x)<0 < x>1, aadarf este strict descresoare pe [1,«).
c) DreaptaOx:y=0 este asimptota (orizon#jlspre +o la graficul fundei.
d) Folosind monotonia continuitatea fungei f se aratcd Im f :(0,1].

2
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D) J.f(x)dx—InE.

1

Subiectul I11.

a) Pentru x=y=0 fn relaia din enun, oktinem f(0)=0.

b) Pentru oricex(0Q, punand y =-x 1in relaia din enumsi folosind a) oltinem
f(-x)=—-f(x).

¢) Se demonstreazrin indugie, folosind proprietatea din ipotez

d) Pentrun=0 si x(0Q oarecare, avem f(00X)= f(0)=0=0CF(x)

Pentru nON" si xOQ oarecare, alegana, =x,=...=x, =x in (1) olinem

f(nx)=n¥(x).



Q

€) Pentru nON", alegandle in d) oltinem f(ljz—.
n n) n

Daci xOQ, x>0, atunciexist p,nON" astfelTncétsz.
n

Din d) oktinem f(x)= f(pDrl—]j:aD(,

Pentru x0OQ, x<O0, dinb) si a)rezulica f(x)=alx.

f) Evident, folosind definia fundiei bijective.

g) Consideim subgrupul (H,+) al grupului (Q, +), astfel incat exist f :Q - H
un izomorfism de grupuri. Qinem c exist a# 0, astfel incatl x0Q, f(x)=alx.
Searatusoraa Im f =Q, deci H=Q.

Subiectul IV.
a) g'(x)=x[Ctosx, O XD[O, g} .

b) f'(x)=g(gj, 0 x0(0, ).
¢) Evident, folosind punctuh).

d) Din ¢), rezulti ca g este strict credtoare p%o, ﬂ deci

0 XD(O,%[), g(x)>g(0)=1.

e) Pentru oricex>2, fungia f este o funge Rolle pe intervalul[x, x +1] si
folosind teorema lui Lagrange deduceirexisti ¢, [I(x, x+1), astfel incat

f(x+2)= f(x) _ f,(cx)gg(cgjgl

X+1-Xx

f) Pentrun=3, dandu-i luix succesiv valorile 3, 4, ..n-1 ininegalitatea de la
punctul €) si adunand relgile obtinute, deducem concluzia.

g) PentrunON, n=3, avem 0< f(n)=nl¢os_<n.
n

Folosind punctulf) deducem:
1 (n=2)n-1) _ fO)+f(@)+.+f()_ 1 (1-2)(n+3)

-—+ < <-—+3 A9
n’ 2n’ n’ n’ 2n?

si trecand la limis obtinem lim )+ f(zr)‘: -+ £{n)
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