Varianta 030

Subiectul |
a) 3+5.' ‘=—\/ﬁ
7-1 5
0 23
3
¢) Ecuaia tangentei est8x+4y-13=0
X Yy 1
d) Deoarece|x, VY, 1/=0, puncteleL, M, N sunt coliniare.
Xy Yy 1
13
e Vi, =—
) ABCD 3
f) a=0 si b=-32.
Subiectul I1.
1.
a) 12.

b) Probabilitateaautati este p :% .

0) A:(O 1]DM2(C)
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d) x0{-11}.
€) A‘1=[1 _1)
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a) f'(x)={+2x?)’, OxOR.
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b) !f(x)dx-T.
o f'(x)>0, OxOR, decif este strict cresitoare peR .
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Subiectul 111.
a) Evident.

b) Se folosgte defintia fundiei injective.



c) DeoareceG este o muime finita si functia f :G — G este injectii, rezulti ca
ea estai bijectiva.
d) PentrudG, deoarecd este bijecti, avem
ipodp-1)= i) Q)o.a(p-1) =iko.dp-iJa - ar=i.
e PentruxdJG avem g(i):ip‘1—121—1:6 iar

h(%) = (x-1)(x-2)c1.f& - (p-1))=0, deoarece unul dintre factori este
f) Consideim polinomul u=g —hDZp[X]. Ohtinem @ u arecelptin p-1
radacini si apoi @ u este polinomul nul.
Atunci, g(X)=h(X), decisi g(f)): h(f)), adic iEI?D..[Qb—i)ﬁ:(A).
g) Aducand la acesanumitor in relg@a din enupsi calculand inZ |, oktinem:

3o dp-i)+iddo.dp-i)+. +idodp-3)-idodp-ia @
Dar 1[2L. [ﬂk 1)[ﬁk+1) [ﬂp 1) -1k, OkOZ,

p*

Egalitatea (1) devine b[@1‘1+2‘1+ +(f) i) j: )

AvemGzti'1 2%, ... (f)—i)_l} deci (2) = Eﬁl +( ))zé.
Deoarecep este un nudr prim impar, rezult usor i+§+...+(b
deci p 1l divide pea.

Subiectul 1V.
T .
a I, =E si 1,=1.
b) Se arat prin calcul direct.
¢) Se folosegte primul principiu de induee si relatia de la punctulb).
d) Se folosgte primul principiu de induee si relatia de la punctubb) .
e) Searatusor cisirul (1,) . este strict descrestorsica 1,>0, OnON’.

Atunci, din b) oktinem 1, :LEIH_1 > l, n_+1 OnON’
n+1 n+1 n
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f) Din ¢) si d) rezuls I, =——o ' | =;, de unde

Jen+1 2 T wo@E/2n+1

obtinem o —wzdI OnON".
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rezuli ca limw, =lim |2 /== [—.
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