Varianta 54

Subiectul I.
a) |cosl+il8inl|=1.

b) CD=+2.
c) Se oltin punctele A{%—%J si B{—ﬂﬂj

2 2

d) PuncteleL, M, N sunt coliniare, deoareceN = 21M .

3
e) VABCD :E

fy a=-8 si b=8Y3.

Subiectul I1.

1.

a) Se verifi@ prin calcul direct.

b) Se folosgte punctul a).

c) x=0.

d) Probabilitateaautati este p=1.

€) X +X, +X +x,=-1.
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a)

f
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b) _[ f(x)dle_COSl.
0
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c)
d) im 10)=10) ¢

e lim

Subiectul 111.
a) def{A)=0 si rang(A)=2.
001
by A°=|0 0 0| si A°=0,.
000
c) Deoarece matriceld, si A comut, avem:



b
(1,+Al, - A+ A?)=1,+A*=1, sianalog (I, - A+ A*)(I,+A)=1,, aadar
matricea |, + A este inversali| inversa sa fiindl, — A+ A%.

d) Se arat prin calcul direct.

e) Deoarecedet(z)=a’=0, rezuli a=0 si obtinem Z®=0,.

f) PentruU =A, V=0,, avemU #V si f({U)=f(V), aadar funda f nu este
injectiva.

g) Presupunemicexist X [IM,(C) astfel incat f(X)=A.

Deoarece XA=AX, din d) si €) deducemz& X°®=0,, deci

X2 = (x*f* =0, % A, contradige.

Subiectul V.
a) Se arat prin calcul direct.
b) f'(x)= 2x* +5x2+1 Ox0OR .

¢) f'(x)>0, OxOR, decifundia f este strict credtoare peR .
1

d) J. f(x)dx = 2-In2 .
! 2

) lim f(x)=w, decif nu are asimptatorizontal spre+ .

X -

X — 00

m=Ilim ff() 2 i n—Ilm(f(x)—Zx):O, deci dreaptal : y =2x este

asimptota oblicspre+o la graficul fundiei.
f) Din c) stim ci f este strict credtoare, deci este injectiype R.
Deoarece lim f(x)=-co, lim f(x)=oco i f este continipe R okinem c

Im f =R, a&adarf este surjecti In concluzie,f este bijectiy.
g) Facem schimbarea de variabif *(x)=y si

1+In2

ohtinem J% g
0



