Varianta 066

Subiectul |

a)\7.b)2v2 .c)C(c,2):(x-1)* +(y-2)° =4.d) Sppe = 1
Xy z
1 2 3

e) =0 X+y+z-6=0.f) a=-3,b=2y10.
31 2
2 31

Subiectul 11

1. a) grad P = @& 3polinoame. grad P = & 6 polinoame. grad P ==2 18 polinoame.
deci 27 de polinoame de grad mai mic sau egaliowZ2[x|.

b)Probabilitatea cerﬁxEsteg .C) numarul termenilor tonali este 11. djog, 3>log, 2.

e) Dad X1, X2, X3, sunt radacinile polinomuluf = x* + x* + ,Jatunci
X+ 3G = (% + % + )" =200, + 3% +3,%) = (-1)° -2 =1,
2. f IR R, f(x)=2"+x
1 1 1
f'(x)=2"In2+2x. b)| f(x)dx=—+=.
) £ =22+ 2x. b 1 (= L+
c) f"(x)=20n?2+2>0,0x JR= f este convexpeR.
a) lim )= 10 _ o024 ey tim ) g 2 IN2+2x _ 2In2+2.
-1 x-1 1 f(x) 1 24+ xP 3

Subiectul 111
0
a) detA{
1

f(1,)=A0,+1,0A= A+ A=2A.

c) f(aX)= A@X +aX (A= alAX +aXA=a{AX + XA)= alf(X)=

= f(ax)=af (x),OxOM,(R), DadR.

d) f(X+Y)=AX+Y)+(X+Y)A= ADX + ALY + X [A+Y[A=

=(AX + XA)+(AY +YA) = £(X)+ f(Y)= f(X +Y)=f(X)+ f(Y),0X, Y OM,(R).

o . 1 0\(1 1)(1 1)(1 1
e) Se arata ca in spatiul vectorMl,(R) multlmeaB:{[o J( j( ]( j}

0)\0 0){1 0){1 1

j =3# 0= rang A=2. b)f(0,)= A[D, +0, [A=0,,

formeaza o baza.



X
f) si g) DacaX :(Xl XSJ siY :[yl yzj din f(X)=Y obtinem sistemul de ecuatii
4

2 Y3 Ya
X, =3%, =Y, 0 1 -3 O
- -3 +2%, -3X, = _ -3 0 2 -
liniare: v +7Y2 oy determinantulA = £0.
X, +2X, +X, =Y, 2 0 1
X, =3%X; +4X, =Y, 1 -3 4
Sistemul are solutie unica iar pentru Y = 0 obtiném O.
Subiectul 1V
n+1 amt n+l amt n+1 _
a)1+a+a2+...+a”+a = 1.2 1.2 ! ! ,OnON
1-a a-1 1a a-1 a1a11a
DaOR-{1}.
b) Se inlocuiesta in relatia de la punctual a) cti/x .
%/;nﬂ .
c) Avem ZO,DXD[O, ,OnON iar
1+%/x

j/:a 3/x (\&)n+1 < (3\/;)n+l = (i&)n+1 + (3\/;)n+2 = 0< (i/;)m DXD[O, ,OnON". Deci
3 {/; n+1
T 1+3/x

< (&/x)"™ ox 0o onO N

(%/;)nﬂ bTﬂ

d) Se integreagrelaiile de la punctul cji rezulta0 < _[ X < si trecand
1+x S
3

n—Jrl+l

la limita, avand in vedere faptuéidim =0, undebD[O,l], oktinem
n- o +1
3
n+1

lim dx=0,0b0{0,1.
im S0 o]

e) Se noteaz¥/x =t = x =t* = gt) = dx =3t%dt. Dacix = 0=t =0,x=b =t =3/b.
Obtinem

_ (37 gttt o1l 1), (1
1= = j dt_sj [—1+t—+1jdt—3E€Et2—t+ln(t+l)j
:3E€%E/52—3b+ln(i/5+l)j.

f) Integrand relga de la punctul b) de la O la xtolem :

o

0



}4.1 7+1 ( )n 1
I —=dt =x+ LS +..+ () n+l.|. =
0 1+§/_ 7+1 D.}.l 0 1+\/_
3 3
n+l n+l
=a )™ (—Ldt x)=[" t+(-1)
°1+3)t 0= 1+I 1+%F
n+1
Din d) = lim(-1 ILLdt—ODxD[Ol] deci lim a, (x) = J' \/_

g) Din punctul f)= I|m a J' \/_dt DXD[O 1] Funaia g j \/_dt este o

functie strict cres#toare pe [0, 1$| continui.. Dae r 0(g(0),g(1)) n Q atunci din
proprietatea lui Darbouxs [x 0 (01) astfel incatg(x) = r, deci

. 1)
lerl X+ 1
3



