Varianta 053

Subiectul |
a) Aria triunghiuluiABC este S=—
b) Aria patratului este S=1.

3

¢) Rez)=—.
) Relz)=—_
d) sin® 2Dy cog = E

3 6 2
€) Ecuaia ciutat este: 3x+4y-25=0.
f) Distana de la punctuM la plan este@.
Subiectul 11
1
WEROR

2 2 2

b) n=10.

o f@)0f(2)0f(3)0..CF (10)=0.
d) Restul imgrtirii polinomului f la g este 5.

€) Probabilitateadutati este p= % .

2.
a) fi)=2.

b) f ()= 20070, OxOR.
o) tim 109= ) 5007

d) _[ f(x)dx =2.

1
2007

Subiectul 111
a) Pentruk =2 avem A*=0,, deci AOM.

b) Se arat prin calcul direct.
¢) Se arat prin calcul direct.



d) Consideim X :(:

Notim t=tr(X)=a+d. Din b) oktinem X?=tX (1)

Deducem# O,=X*=t*'[X, deci X =0, saut=0 siapoic X*>=0,.

€) Consideim nON, n=2.

Presupunemacexisti Z JM,(C) astfel incatz" = A.

Avema Z* =A?=0,, deci ZOM . Din punctuld) rezuli ci Z°=0,, deci
OnON, n=2, avemé& Z"=0,# A, contradige.

f) Din punctule) deducem& AOIm f , decif nu este surjectiv

g) Consideim BOM . Ohinema def], + B+B?+...+ B™)=defl, + B).

b
jDM = [CkON, k=2, X*=0, = defX)=0.
d

b
Daci B= (: aj’ avem det(B) =-a’-bc =0, de unde deduceni c

def(l, +B)=1-a*-bc=1.

Subiectul 1V

a) g'(x)=tg®x, O0x0(0,2).

b) Avemg'(x) >0, 0 x0(0,1), deci fungia g este strict cregtoare pe (0,1).

c) Fundia g este strict cregitoare pe (0,1), deci g( js g( 1 ng( 1 J

1
2n n+k n+1
de unde rezudtconcluzia.

d) PentrukON", fundia f este o funge Rolle pe intervalul[k, k +1], sidin
teorema lui Lagrange pe acest interval, éxigt[] (k, Kk +1), astfel incat
+ -
fle+D) = T k) f'(t,) Ox>0,~ exist t, O(k,k+1), In(k +1)-Ink =1
k+1-k t,
t. Ok, k+1) - NPT P si obtinem i<In(k+1)—|n k<l
k+1 t k k+1 k

S 1 d) )
e) PentrunON avemc, -c, = il (In(n +1)— In n) <0, sadarsirul (cn)nDN‘
n+
este strict descresor.
Déndu-i lui k valori de la 1 lan in partea dreapt dublei inegaliti din d) si
adunand reléile, obinem ¢, >In(n+1)-Inn>0, OnON’".

n concluziegirul este strict descresor si marginit inferior, deci conform teoremei
lui Weierstrass, el este convergent.

f) czr,—cn:i+ 1 +...+i—ln2.
n+l n+2 2n




Obtinem  lim (i+ 1 +...+ij =lim (c,,—¢,)+In2=In2.

n-=\n+l n+2 2n
g) Déndu-i lui k valori de la 1 lan Tn dubla inegalitate dirc) si adunand relgile,
1 1 1 1 1 1 n
asim : ndfg—--<a, -|—+ +.+— | <nllg——-——
o 9on 2% (n+l n+2 2nj 9+l n+1

si trecand la limig, oktinem @ lim a, =In 2.

n- o



