Varianta 63

Subiectul 1.

a [ V5[
b) DE=3/3.

c) VIw=18.
d) PuncteleL, M, N sunt coliniare, deoareceN = 2[1M .
€) S =3.
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f) a=—, b==.
10 5

Subiectul I1.

a) In muktimea Z,, 37=2.
b) a, =9.

0 g(3)=1.

d) x=2.

€ X +X+X+x, =L

(x)=1+2*In2, OxOR.

f'
1
1
b) [ f(x)ax=2+1 .
) ‘([ 2 In2
f"(x)>0, OxOR, decifunga f este convexpeR .

d) Iimmzhﬂm 2.

-1 x-1

e)j X _—[n =
J % +10° 10’

Subiectul I11.
a) detA)=-

b) rang(A)=
) a:l, :i, c=1.
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d) Evident.
€) Se arat prin calcul direct.

f) Considetm YOC(A), astfel incatY?=0,.



a
Din €) deducem&exisé a,b,cC, astfel incaty =| 0

&
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a’+3c® 0 2ac
DeoareceY? = 0 b? 0 =0,, okinema=b=c=0, deci Y =0,.
6ac 0 a’+3c?

f)

0 f) 0
g Z®=0, = Z=Q - (221)2:03 - 7%°=0, = ..2?=0, - Z=0,.

Subiectul V.
a) Deoarece aver x+1}={x}, rezuli ca f(x+1)= f(x), pentru orice xOR .
b) Pentru x0[0,1), f(x)=3+x(1-x) sipentru x0O[12), f(x)=3+(x-1)(2-x),

de unde deducendad este continiin x=1.
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c) Pentru xD[O,l), f(x)=3+x-x* si obtinem F(x):3x+x7—%, DxD[O,l).
d) Evident, folosind faptulz OxOR, 0<{x}<1.

€) Searatci fungia f este continiipe R.Tn conseciti, f are primitive peR .
Consideiim o primitiva oarecareG:R - R a fundiei f.

Din d) deducemzfundia G e strict cresitoare peR .

f) Consideim x>0.

Din d) avema OtOR, f(t)23, deci F(x):j £(t) dt = 3x si obtinem
0

lim F(x)2lim3x = +eo, adici lim F (x)=+o.

g) Searatca OxOR, F(x+1)-F(x)=F(1)-F(0)
si G(x+1)-G(x)=0 ~ a=F(1)-F(0).
Asadar pentria= F(1)- F(0), fundia G este periodicpe R, de perioaa 1.



