Varianta 034

Subiectul |

a)a=3b= —1.b)(§ ,SJ.C) m,.. [Ny, = —1.d) 20.e){7—T,2—7T,7T,4—n,5—7T}.f 1BY2..
3 37333

Subiectul 11

146

1a)-L1.b)C22%x % .c)q= X2 +3X +9;r =27X.d)Da.e)2

2.2)2e”*.b) f'(x) > 0.c) f"(x)> 0.d)y = 0.e)y =2x+1.
Subiectul 111
a) Verificarea este imediat
ab

b) Daa r>0, punctuIP(
rr

Jeste situat pe cercul unitate. Asadar exista numarultuni®,2.1) astfel

~ .. a b .
incat—=cost, —=sint.
r r

Daa P=0, atunci a=b=r=0s t[0,277) e oarecare.
c) Se utilizeaZ metoda inductiei matematice si se tine cont de formulele
COS(X-Y)=CO0S X COS y+Sin X siny sisin(x+y)=sin X cosy+siny cos X.

d) Din egalitated™ = A" [A, (O)n O N obtine, det(A™ ) = det(A") det(A), (O)nO N, deci
a’, +b’,, =(a*+b?)(@>+b?),(d)nON’". Inductiv se obtinea?,, +b?, = (a* +b*)".

n+1l n+1

e)Dacaa’ +b* <1, atuncilim (a*+b?)"=0 ,decilim (a? +b?) =0. Avem inegalitatile:

O<a’<a’?+b?,(0)n0ON" si0<b?<a’+b? (0)nON". Din criteriul “clestelui” obtinem
lim a’=lim b’=0 , decilim a_=lim b, =0.

n- o n- oo n-oo n- o

y

f)FieX:(X
z t

0 M,(R). Din V3 -1 X=X 3 -1 rezuld z=-x six=t. Asadar exista
1 43 1 43

) a -b
a,b0R astfel incatX = [b a JD M

> Avem XA=XX?%7= X2 X=AX.

cosj—T —sinl—T
g)FieA:l(\/é ‘1} 6 6
1 \/§ sin— cos—

6 6

-b

, a
Din f) rezula ca X :(
b a

],a,bD R.Din X*"=A rezulta(detX)*” =1 rezulta

detX=1 = a®+b? =1. Asadar existallR astfel ca a = cogb=sinx.

COSX -sinx

Avem X= ( ) } Ecuatia devine
sinXx  cosx



T _sinZ s 2k
[cos2007x —sin2007xJ_ cosg ~sing 6

_ , obtinemx, = kOZ.
sin2007x  co0s2007x

sinl—T COS— 007
6 6

cosx, —sinx,

Ecuatia are 2007 solutii si anumé, :( j kJ{01,..20084 .

sinx,  COSX,

Subiectul 1V

a) Prin inductie rezultaa;, > 0,(0)n> 0Oa,,, —a, = 1 >0,(0)nON =
a

n

(a,) 5o Strict cresator.

b) a’, =a’ +a—12+2>a§+2,(D)nDN.

c) Din a)rezulé ca exist lim a,=l, [0 (0,0) saul=c. Presupunandad(] (0,), trecem la limita in

. N 1 .
relaia de recurefd si obtinem| =| + % Deducem & |—= 0 fals. Asadarlim a, = .

n— oo

d) Fie Rn): a_ >+/2n+1,(0)nON" siQ(n):a, < \/(Zn +1) +1+%+...2n1_1,(D)n21.

Cuma, =2> /3 aritam ca P(n) = P(n+1). Avem de notat,,, >+/2n+ 3. Din P(n)rezulé ca
a >+2n+1de undea; >2n+1. Avem
a’,>a’+2>2n+3 - a_, >/2n+3.Cuma, = 2<2 aratam c&(n)= Q(n+1). Avem de aitat

L @a§+1s(2n+3)+1+l+...+ !
2n+1 3 2n+1

e) Fief:(0,0 ) - R, f(t) =Int. Aplicam teorema lui Lagrange funei pe intervalul x,x+1] si avem

an+1_\/(2n+3)+1+;+ +

f(x+) - f(x)=(x+1-x)f'(c) =%,unde cl(x,x+1). Deducemicxiﬂ<c<%,(ﬂ)x>0 si deci

L i+ -mx<, x>0
x+1 X

1 1 1 1 1
f) v2n+l<a <. /2n+D+1+=+... 2n+D) +1+—+—+..—— (O)n=1.
) K \/( ) 3 “2n-1 \/( ) 2 3 2n—1()

Din e)= In2—|n1>1,ln2—In2>£,...,|n(2n—1)—In(2n—2)> ! (O)nON"
2 3 2n-1

Deducema L4211 <In(2n+1),OnON’
2 3 "2n-1

=+2n+l<a, <,/(2n+)+1+In(2n+1),(O)nON".

Rezult ci: “2n+1<i<\/(2n+2)+|n(2n+1),(D) =2
n Jn n n ~°°\/_
1
g) Avem—=a,-a,([n=20= = 1,14 +i=an+l_ao =a,,, -1(0)n=0.
an al a2 an

Cumlima,, = obtinemjm (1,1 , 1
n-eo n-e'a a,  a
1 2

)=

n



