Varianta 031

Subiectul |
a)|v|=13. b)ol(D,|‘|):*/13;_0 c)A{*/é_o,m} B(—\/;_O 3‘?} da=-3.¢e)2
f)a:—l;b:ﬁ_
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Subiectul II

1. a)8. b)— C)C2+C;+C2+C;=2°=8.d)x= 0.e)log,4>log, 3 =

- log, 4> - (log, 4)° >1 = log, 4 >1,evidenta.

log, 4

3
2. a)f'(x) =3+ 2sinx. b)j0”(3x— ZCosx)dx =—

c) f'(x) =3+ 2sinx>0,0xR, deoarecel<sinx<1 deci f estestrict crescatoa pe R
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Subiectul 111

a)g=x*+1+2x* -2x* = (x2 +1)2 -2x% = (x2 —\/§x+1Xx2 +\/§x+1).

b)detv = (x, =% )(% =% )%, =% ), =% )X, =%, )(x, = %,) (Vandermone).

c)(x2 —\/§x+1)(x2 +\/§x+1):0:> X2 —2x+1=0=> A, =2-4<0=
J2£iV2 —J2+i2

:>x1’2:Tsaux2+\/§x+1:0:>A2:—2<0:>x314: >
X EX, X X, > detV Z0= rangV = 4.
d) Vom demonstra pentru elementele de pe coloama lix, +cx? +dx® = f(x,).
—drax +b¢ +od = de rax +b o = x(arby rof +dd)=xf (x)
—c-dx +ax T =oc + ¢ +ax] +b = xfarbx +ox + )= X (x)
—b+o(-x) ~ ¢ +axd =b + o+ +ax] = x0la+bi o + i) = (x)
Am folosit x! = —1 deoarece, este radacina a luig g(x )= 0= x* +1=0.
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€)detAlV) = TO) T T() T . o

= () 06) (%) f(x,) detv =
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X5 %
= detA = f(x) (%) f (%) (x,);

f) Singura descompunere a lui gRpX] este cea de la a), care nu este descompun€pXin



g) detA=0= f(x)f(x,)f(x;)f(x,) =0= x (de exemplu)adacina a
lui f = f:g, dar grad < gradgsi f DQ[X]:> f=0=a=b=c=d=0.

Subiectul 1V
1

(n+1)!

este strict crescator.

a)a . -a, = >0=(a,)

n=1

b)bn+l_bn =a'n+l_a + 1 _i _1

] = = @< este strict descrescator.
(n+1)!(n+D) nin n(n+I)(n+1)!

0= (b,)

n=1

noe e nn) n-e " neenin
d) (a,)., strict crescator sima, =e=a, <g (DnON". (b,)

c)limb, —Ilm(a +ij—llma +I|mi—e

strict descrescator Si
(O)nON".

n=1

limb, =e=e<h,,(J)n0 N". Din cele doua relatii obtinera,,, <e<h

n+l?
n-oo

<e<an+i,(D)nD N’ :L<e—an <i,(D)nD N".

n'n (n+1)! nin

p’ p 0N, qDZ Aplicam relatia
q

e) Din punctul c» a, + (n+1)!

f) Presupunem prin reducere la absurctaQ—= e=

de la punctul e) pentru n=q si obtlneml— <P -, <i Inmultim inegalitatile cug!
(CI ' q alq

vom avea0 < qi+1 < p(@-D'-a,q< a <1=0< p(qg-1!-a,q'<1l.Dar p(q-1)-a,q0Z fals.

DeciedQ.
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: n (n+D* S

Fiec, =—=<c,, = ¢, >0=> 5, marginit
g) n n! n+l (n l)l ( )n_l g
Coa _(N+1)¢ 1 1 1 1) 1
= 272 == 1+_j —~ <l=c, (1+—j —— sirul (c, )., este convergent
C, n n+1 n) n+l n) n+l

k
L n
siaulimital >c, - 1=c, -1 =1=10= O:>I|m—:0

n-e i
h) Presupunemicexist f,gOR[X] astfel incata, = E:; (O)nON". Atunci
_. _, - f(n+D)  f(n) _u(n) __v(n)
DT e gy v S T e O

lim———=0= limu(n) =0= u este polinomul nul, fal amavea# 0
n-e (n+1)! n-co (n+1)!




