
         

 

Varianta 36 
 
Subiectul I. 
a) 3=z . 

b)  
5
356

. 

c)  Ecuaia tangentei este  065 =−+ yx  

d)  3=⋅ vu . 

e)  
2
27=ABCS . 

f)  0=a   i  1=b . 
 
Subiectul II. 
1. 
a)  99,0999,0 ≈ . 

b)  Probabilitatea cutat  este  
5

2=p . 

c)  1024. 
d)  { }1,2−∈x . 
e)  1321 =++ xxx . 
 
2.   
a)  ( ) xxf sin2+=′ , R∈∀ x . 

b)  ( ) 1sin1
1

0

−=∫ dxxf . 

c)  ( ) 0>′ xf , R∈∀ x ,  deci funcia  f  este strict cresctoare pe R . 

d)  
( ) ( )

1sin2
1

1
lim

1
+=

−
−

→ x

fxf
x

. 

e)  
( )

( ) ( )1cos4ln
2

1

0

−=
+

′
∫ dx

xf

xf
. 

 
Subiectul III. 
a) Evident.   

b)  Dac   3Z∈yx ˆ,ˆ , atunci { }1̂,0̂ˆ,ˆ 22 ∈yx . 

0̂ˆ2̂ˆ 22 =− yx , rezult   0̂ˆˆ 22 =+ yx ,  de unde obinem  0̂ˆ =x  i 0̂ˆ =y . 
c)  Se arat prin calcul direct. 
d)  Num rul elementelor mulimii   G  este egal cu 932 = . 

 

            

 



         

 

e) Dac  G
ab

ba
A ∈









=

ˆˆ2̂

ˆˆ
, ob inem  ( ) G

ab

ba
baAB ∈









⋅−== −

ˆˆ

ˆ2̂ˆˆ2̂ˆ 221 . 

f)  Se verific  u or axiomele corpului,  folosind i punctele  c)  i  e). 

g) Considerm mul imea cu 25 de elemente 








∈







= 5Zyx

xy

yx
K ˆ,ˆ

ˆˆ2̂

ˆˆ
.  

Atunci, ( )⋅+,,K   este corpul cutat. 
 
Subiectul IV. 
a)  ( ) 20071 =f . 
b)  Se demonstreaz prin calcul direct. 
c)  Evident, folosind monotonia funciei putere. 

d)  Pentru orice  R∈x ,  ( ) ( ) 0
c)

>=′ xfxF . 
e)  Din  d)  rezult  c   F  este strict cresctoare, deci injectiv. 

Ob inem  ( )
2007

...
32

200732 xxx
xxF ++++= , de unde  

∞−→x
lim ( ) ∞−=xF   i  

∞→x
lim ( ) +∞=xF   de unde rezult u or c   F  este surjectiv, deci bijectiv . 

f)  F când schimbarea de variabil  ( ) yxg =   se obine concluzia. 

g)  Deoarece funcia  RR →:F   este strict cresctoare i bijectiv  rezult  c  i   
RR →− :1F   este strict cresctoare i bijectiv ,  având  ( ) ( ) +∞== −

∞→∞→
xFxg

xx

1limlim  

Mai mult,  ( ) yxg =   ⇔   ( )yFx = .  Obinem:  
( ) =

∞→ x

xg
x
lim ( )yF

y
y ∞→
lim

∞
∞

=
HL ' ( ) 0

1
lim =

∞→ yfy
. 

 

 

            

 


