
         

 

Varianta 28 
 
Subiectul I. 
a)  21 =+ i . 

b)  0. 
c)  Ecuaia tangentei este 0102 =−+ yx . 

d)  PLNPMNLM ==== 2 ,  
2
π=M , deci  patrulaterul LMNP  este un ptrat. 

e)  ( )0,0O   este punctul de intersecie al diagonalelor. 
f)  13=a  i 0=b . 
 
Subiectul II. 
1. 
a)  2436 =a . 

b)  Probabilitatea cutat  este  
5

3=p  

c)  ( ) 12 =g . 

d)  { }2,2−∈x . 

e)  183
3

3
2

3
1 =++ xxx . 

 
2.   
a)  ( ) 3ln32ln2 ⋅+⋅=′ xxxf ,  R∈x . 

b)  ( )∫
1

0

dxxf
3ln

2
2ln

1 += . 

c)  ( ) 0>′′ xf , R∈∀ x ,  deci funcia  f este convex pe R . 

d) 
1

lim
→x

( ) ( )
3ln32ln2

1
1 ⋅+⋅=

−
−

x

fxf
.  

e)  Dreapta  0: =yOx   este asimptota orizontal spre ∞−   la graficul funciei  f. 
 
Subiectul III. 
a)  Se verific  prin calcul direct. 
b)  ( ) 1det −=A ,  ( ) 2rang =A . 

c)  ( ) 034det ≠+−=B ,  a adar  B  este inversabil.  Obinem  BB =








−
−

=−

21

321 . 

d)  








−
−

=
21

74
AB   i  








=

41

72
BA ,  a adar  BAAB ≠ . 

 

            

 



         

 

e)  Not m  







==

41

72
BAC .   

Pentru orice ∗∈Nn ,  exist   R∈nnnn dcba ,,,   astfel încât  







=

nn

nnn

dc

ba
C . 

mai mult,    




+=
+=

+

+

nnn

nnn

bab

baa

47

2

1

1 , ∗∈∀ Nn   i se arat prin inducie c   ∗∈∀ Nn , 0>nb , 

deci  ∗∈∀ Nn ,  n
n IC ≠ . 

f)  Pentru ∗∈Nn ,  considerm matricele  








−
=

10

1 n
X n ,  pentru care  2

2 IX n = . 

A adar ecuaia  2
2 IX =   are o infinitate de soluii, deci mai mult de 2007. 

g)  În grupul  ( )( )⋅,2 RGl   al matricelor inversabile de ordinul 2 cu coeficieni reali, 

avem ( )R2, GlBA ∈ ,  2
22 IBA ==   i matricea  BA   are ordinul infinit. 

 
Subiectul IV. 
a)  Calcul direct. 
b)  Evident, deoarece funcia sinus este periodic, de perioad principal   π2 . 

c)  Dac  pentru orice  R∈x ,  ( ) 0)( ≥′= xFxf
a)

,  atunci funcia  F  este cresctoare pe  
R  i fiind periodic   (din punctul  b)), rezult  c   F  este constant pe  R .   
Deoarece  ( ) 00 =F ,  deducem c  R∈∀ x ,  ( ) 0=xF . 
d)  Se arat prin calcul direct. 
e)  Se arat prin calcul direct. 
f) Dac  pentru orice  R∈x ,  0)( ≥xf , din  c) rezult  R∈∀ x ,  ( ) ( ) 0=′= xFxf . 

Atunci,  pentru orice { }np ...,,2,1∈ ,  avem:     

( )∫
π

⋅=
2

0

cos0 dxxfpx ( ) π⋅=⋅= pp appSa ,
),e)d

,  deci  0=pa .   

g)  ( )∫
π

=
2

0

2 0dxxf   ⇔   

⇔   =⋅⋅⋅+⋅= ∑ ∫∑ ∫
≤<≤

π

=

π

nqp

qp

n

p

p dxqxpxaadxpxa
1

2

01

2

0

22 coscos2cos0 ∑
=

π
n

p

pa
1

2 . 

Rezult  c   0...21 ==== naaa . 
 

 

            

 


