
         

 

Varianta 86 
 
Subiectul I. 
a)  ( )dCA ∈, ,  iar  ( )dB ∉ . 

b)  1=ABCS . 

c)  Perimetrul triunghiului  ABC  este  13221 ++=P . 

d)  
13
132

. 

e)  10=⋅ ACAB . 

f)  
3
2=m  şi  

3
5=n . 

 
Subiectul II. 
1. 

a)  Probabilitatea căutată este  
5
1=p . 

b)  SoluŃiile din  4Z   ale ecuŃiei sunt  2̂   şi  3̂ . 

c)  ( ) 1det −=A . 

d)  
b

a==
2ln
3ln

3log2 . 

e)  Calcul direct. 
 
2.   
a)  ( ) 2ln22 xxxf −−=′ ,  R∈∀ x . 

b)  ( )
2ln2

1

3

1
1

0

+=∫ dxxf . 

c)  ( ) 0>′′ xf ,  R∈∀ x ,  deci  f  este convexă pe  R . 

d)  
( ) ( )

2
2ln

2
1

1
lim

1
−=

−
−

→ x

fxf
x

. 

e)  
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14

ln
3
1

13

1

0

3

2

⋅=
+∫ dx

x

x
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Subiectul III. 

a)  





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




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=
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000

300
2A . 

b)  Calcul direct. 

 

            

 



         

 

c)  Deoarece  3
3 OA =  şi matricele A  şi  3I  comută,  avem : 

      ( )( )2
33

3
33 AAIAIAII +−+=+= . 

d)  Din punctul  c)  obŃinem  că  ( ) =+ −1

3 AI 2
3 AAI +− . 

e)  Pentru  3
2 OAB ≠= ,  avem că  3OBA =⋅ . 

f)  Pentru orice  C∈z   şi  *N∈n ,  avem  ( ) 1det =X , deci matricea  X  e inversabilă.  

g)  Din ipoteză, pentru orice  C∈z   avem  ( ) 1det 3 =+ zBI . 

Pentru *C∈z ,  ( )BIz
z

+⋅⋅= 33
det

1
1 . 

Aşadar,  pentru orice  *C∈∀ z ,  ( ) 3
3det zBIz =+⋅ . Cum  *C∈− z , obŃinem    

*C∈∀ z ,  ( ) ( ) 3
3det zIzBzf −=⋅−=   şi apoi C∈∀ z ,  ( ) ( ) 3

3det zIzBzf −=⋅−= . 

ObŃinem că  ( ) 3BBf −=   şi apoi  3
3 OB = . 

 
Subiectul IV. 

a)  ( )
1

1
2 +

=′
x

xf ,  R∈∀ x . 

b)  Calcul direct. 
c)  Deoarece  ( ) 0=′ xg ,   R∈∀ x ,  rezultă că există   R∈k    astfel încât 

( ) kxg = ,  R∈∀ x .  ObŃinem  ( ) 00 == gk ,  deci  ( ) 0=xg ,  R∈∀ x .  
d)  Calcul direct. 

e)  ( )( ) 00 arctg
xx1
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 deci  ( )
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π−+= nan ,  *N∈∀ n . 

g)  
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