
         

 

Varianta 9 
 
Subiectul I. 

a)  ( ) 1332 2 =+ i . 

b)  24 . 
c)  Ecuaia tangentei este:  01=−− yx  

d)  Punctele  L, M, N  sunt coliniare,  deoarece  LMLN ⋅= 2 . 

e)  
6
1=ABCDV . 

f)  9−=a   i  46=b  
 
Subiectul II. 
1. 
a)  16. 

b)  Probabilitatea cutat  este  
5

1
. 

c)  ( ) ( ) ( ) 0012 =++ ggg .  
d) 1=x . 
e)  32

3
2
2

2
1 =++ xxx . 

 
2.   

a)  ( )
2

2

1

2

x

x
xf

+
+=′ . 

b)  Asimptota ctre ∞+   la graficul funciei  f  este dreapta 
2

π+= xy . 

c)  ( ) 0>′ xf ,  R∈∀ x ,  deci  f  este strict cresctoare pe  R . 

d)  
( ) ( )

2

3

1

1
lim

1
=

−
−

→ x

fxf
x

. 

e)  ( )∫
1

0

dxxf
4

2ln22−+π= . 

 
Subiectul III. 
a)  Calcul direct. 
b)  Calcul direct 

c)  De exemplu,  HP ∈








=

0̂0̂

1̂1̂
,  HQ ∈









=

1̂1̂

0̂0̂
  i  HBQP ∉=+ . 

 

            

 



         

 

d)  Dac   H
dc

ba
U ∈









=

ˆˆ

ˆˆ
  este o matrice inversabil, atunci  ( ) 1̂det =U .   

( ) 1̂det =U   ⇔   1̂ˆˆˆˆ =− cbda   ⇔   






=

=

0̂ˆˆ

1̂ˆˆ

cb

da
  sau  







=

=

1̂ˆˆ

0̂ˆˆ

cb

da
,  de unde obinem c   

2IU = . 

e)  Num rul elementelor mulimii  ( )2Z2M   este egal cu 16. 

f)  Obinem:  








































































=

0̂1̂

0̂1̂
,

0̂0̂

1̂1̂
,

0̂0̂

0̂1̂
,

1̂1̂

0̂0̂
,

1̂0̂

1̂0̂
,

1̂0̂

0̂0̂
,, 22 IOH , 

deci  H  are  8  elemente. 

g)  Dac   H
dc

ba
U ∈









=

ˆˆ

ˆˆ
,  putem scrie: 











+









−
+








+







 −=








=

0̂ˆ

0̂ˆ
ˆˆ0̂

0̂0̂
ˆ0̂

ˆ0̂

0̂0̂

0̂ˆˆ
ˆˆ

ˆˆ

c

c

bdb

bca

dc

ba
U , 

iar  HO
ca ⊂























∈







 −
0̂0̂

0̂1̂
,

0̂0̂

0̂ˆˆ
2 ,  HO

b

b ⊂






















∈












1̂0̂

1̂0̂
,

ˆ0̂

ˆ0̂
2  

      HO
bd

⊂






















∈









− 1̂0̂

0̂0̂
,

ˆˆ0̂

0̂0̂
2 ,  HO

c

c ⊂






















∈









0̂1̂

0̂1̂
,

0̂ˆ

0̂ˆ
2 . 

 
Subiectul IV. 

a)  ( ) ( ) 2

1

1
2
1 −

+=′ xxg ,  pentru  [ )∞∈ ,0x . 

b)  Considerm  [ )∞∈ ,0x . 

Pentru  orice  ∗∈ Nk ,  not m  kak =






 +−






 −






 − 1
2

1
...2

2

1
1

2

1

2

1
   

Se folosete primul principiu de inducie i faptul c   
∗∈∀ Nm ,  ( )( ) ( )( )( )′=+ xgxg mm 1 .  

c)  Pentru  1+= nk ,  din  b)  obinem  ( )( ) ( ) ( )tftatg
ip

n
n

n

01
1

1
2

1

1 =+=
−−

+
+ ,  [ )∞∈∀ ,0t . 

d)  Din  c)  obinem  ( ) ( ) ( )( ) ( ) ( ) ( )0)()(

0

)(

0

1

0

01
nnxn

x

n

x

gxgtgdttgdttfxf −==== ∫∫ + , 

pentru orice  [ )∞∈ ,0x . 
e)  Considerm  [ )∞∈ ,0x . 

Din  d)  deducem c  [ )∞∈∀ ,0t ,  ( ) ( )( ) ( )( )01
nn gtgtf −=   i integrând succesiv,  

 

            

 



         

 

 
dup  un numr finit de pai ob inem:  
 [ )∞∈∀ ,0t ,   ( ) ( )( )tgtf n 1

0
+=  

                       ( ) ( )( ) ( )( )01
nn gtgtf −=  

                       ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) tggtgtf nnn ⋅−−= −− 0011
2  

                       ................................................................................. 

                     ( ) ( ) ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )
!)1(

0...
!2

0
!1

00
12

32

−
⋅−−⋅−⋅−′−′=

−

n

t
g

t
g

t
ggtgtf

n
n

n    

i integrând pe  [ ]x,0   egalitatea precedent, rezult  

( ) ( ) ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( )
!

0...
!2

0
!1

00
2

21
1 n

x
g

x
g

x
ggxgxf

n
n

n ⋅−−⋅−⋅−−=+ . 

f)  Se demonstreaz prin inducie. 
g)  Dac   0=x ,  atunci  ( ) ( )0lim0 gg

n ∞→
= ,  deci este adevrat  concluzia. 

Considerm  ( ]1,0∈x . 

Din  e)  obinem     ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( ) ( )xfxg
n

x
g

x
g

x
gg n

n
n

1

2
21

!
0...

!2
0

!1
00 +−=⋅++⋅+⋅+     (1) 

Din  f), avem ( )
111

1

1 2
)12(...31

!)1(
1

!)1(
1

!)1( +++

+

+
−⋅⋅⋅⋅

+
=⋅

+
≤⋅

+
≤

nnn

n

n

n

n
a

n
a

n

x
xf   (2) 

Not m             ( ) =−⋅⋅⋅⋅
+

= +12
)12(...31

!1
1

nn

n

n
b

)22()2(...42

)12(...31

+⋅⋅⋅⋅
−⋅⋅⋅
nn

n
.                   

Se arat c  
∞→n

lim 0=nb   i din  (2)  rezult c   
∞→n

lim ( ) 01 =+ xfn ,  pentru orice  ( ]1,0∈x ,  

iar din  (1)  rezult  
∞→n

lim ( ) ( )( ) ( )( ) ( )( ) ( )xg
n

x
g

x
g

x
gg

n
n =








⋅++⋅+⋅+

!
0...

!2
0

!1
00

2
21 . 

 

 

            

 


