
         

 

Varianta 27 
 
Subiectul I. 

a)  1
23

23 =
−
+

i

i
. 

b)  33=DE . 
c)  Evident. 

d)  Punctele de intersecie sunt  









−

13

136
,

13

136
A    i   










−

13

136
,

13

136
B . 

e)  
6
35=ABCDV . 

f)  1=a  i  0=b . 
 
Subiectul II. 
1. 
a)  23log2 <   ⇔   223< ,  adevrat. 

b)  Probabilitatea cutat  este  
5

2=p . 

c)  ( ) 18 =g . 
d)  1=x . 
e)  0. 
     
2.   

a)  ( )
2

2

1

12

x

x
xf

+
+=′ ,  R∈x . 

b)  ( )∫
π−=′

1

0
4

2dxxf . 

c)  ( ) 0>′ xf ,  R∈∀ x ,  deci funcia  f  este strict cresctoare pe R . 

d)  
( ) ( )

2
3

1
1

lim
1

=
−
−

→ x

fxf
x

. 

e)  2ln
3

2

1

2
1

0

3

2

⋅=
+∫ dx

x

x
. 

 
Subiectul III. 
a)  Evident. 
b)  ( ) 0det =A ,  ( ) 1rang =A . 

 

            

 



         

 

c)  NMC \
10

01
∈








−
= . 

d)  Considerm  N
dc

ba
X ∈








= . Atunci 2

2 OX =   ⇔   
( )
( )













=+
=+
=+

=+

)4(0

)3(0

)2(0

)1(0

2

2

bcd

dac

dab

bca

,  de unde 

ob inem  0=+ da ,  sau  2OX = . 
e) Se demonstreaz prin calcul direct. 

f)  

















 −+
=⋅⋅ −

0
2

2

2

1

c

d
d

acdbc
da

VDV . 

g)  Considerm matricea  M
ac

ba
E ∈









−
= .   

Avem  0ca ≠⋅  i pentru  
















−

−

=

c

a
a

c

V
0

1
  obinem, utilizând  f), c    

GFVEV +=⋅⋅ −1 ,  cu  








α
=

0

00
F   i  







 β
=

00

0
G . 

Cum  2
22 OGF == ,  rezult  c   NGF ∈, . 

Mai mult,  NVGVVFVE ∈⋅⋅+⋅⋅= −− 11 ,  de unde rezult concluzia. 
 
Subiectul IV. 
a)  ( ) xxf cos1−=′ ,  R∈∀ x . 

b)  Dac   
2

π≥x ,  evident  xsin1≥>x . 

Dac  






 π∈
2

,0x , pe cercul trigonometric, considerm punctele  ( )xxM sin,cos   i  

( )0,1A .  Deoarece lungimea arcului mic de cerc de extremiti  A  i  M  este mai mare 

decât distana de la  M  la Ox,  deducem  Myx ≥ ,  adic   xx sin≥ ,  






 π∈∀
2

,0x . 

c)  2006cos11 −=I . 

d)  Pentru orice  ∗∈Nn   i   [ ]1,0∈x ,  aplicând  b)  obinem  ( ) nn xx ≤≤ sin0 , de 

unde, integrând pe intervalul  [ ]1,0   i trecând la limit în inegalitatea obinut , 

deducem concluzia. 

 

            

 



         

 

e)  Se arat prin calcul direct. 

f)  Pentru orice  ∗∈Nn   i  0>x   
( )

nn

n

n xx

x

x

1cos1 ≤≤−
. 

Integrând aceast inegalitate pe intervalul  [ ]2006,1   i trecând apoi la limit, obinem   
concluzia. 
g)  Se trece la limit în egalitatea de la e).   

inând cont de  f)  i de  d) deducem concluzia.  
 

 

            

 


