Varianta 7

Subiectul 1.
a) PunctulM apatine elipsei = a=9.

b) Intersedile dreptei cu axele sunt puncteld(7,0), B(O, 9

) ﬂ
2
a=6
d) Punctele AB, C apatin planului dat < b=3
c=-2
€) Cel mai mare dintre cele trei numere estsgzg.
f) 1.
Subiectul I1.
1.

a) (X?-3x+2f =X*-6X>+13X> 12X +4=f .
by f(x)=0 = x=x=1,x=x,=2.

¢) Restul imprtirii lui f la g este 36.

d) Suma coeficigilor polinomului este egalcu O.

e) Cea mai mig valoare a fungei g estey, :—%.

2.
a) Calcul direct.
b) [s]=0.

C) x:—;L este punctul de maxim local al fuieg.

d) Drepteled:x=0 si g:x=-1 sunt asimptote verticale (bilaterale).
4

e S=In—.

) 3

Subiectul I11.

a) X'lzlEla.
a

b) Presupunem contrariul deci exisé al]Q pentru careX =al,[OH .
Tnlocuind in X =X?+ X , oltinem a* +a® -1=0, dar ecugia anterioax nu are



radicini rationale, fals.

c) Daci AOH, atunci A este inversalilsi A"=A’+A = A[A'T=A+A?
d) Se folosste punctulc) si faptulcda AOH.

€) Calcul direct.

f) Dac AOH, rezulici A este inversalil

Pentru o matrice inversabiP 1M,(Q), noim U =P [A[P.
Atunci U este inversalilsi U™ = (P [AIP)* = P (A [P,
Mai mult, se demonstreaza U®+U =U™", deci UOH .

a 0o
g) PentrualQ’, toate matricele de form&, =| 0 1 0| suntinversabile.
0 01
00 1
Alegem A= 1 0 O |OH.
01 -1

Din f) rezulti ca pentru oricealQ", P, [AP,OH .

Deoarece cana parcurgeQ’, matricele P,* AP, sunt elemente distincte ale

multimii H, rezult ci muktimea H are o infinitate de elementele unde deducem
concluzia.

Subiectul V.

a) Integrand prin firti obtinem: 1, =cosl+2sin1-2.
1

b) I.-1, =I x*(x? ~1)Binxdx<0, OnON’, decisirul (1,)_, este strict
0

descresitor.

o f"(x)<0 pentru xD{O, g} decif este concavpe [0, ﬂ

d) Pentru XD(O, gj consideim punctele A(1,0) si M (cosx,sinx) de pe cercul
trigonometric. Deoarecey,, este mai mic decéat lungimea arcului mic de cerc cu

capetele inA si M, deducem & sinx<x, [0 xD(O, gj
Consideiim punctele O(0,0) si N(g,lj de pe graficul furtiei sinus.

Deoarce pentruxD(O, gj graficul funeiei sinus este deasupra coarc(éjN), se

deduce concluzia.



e) Din d) oktinem & gD<ssinxsx, DxD[O,g} si inmultind inegalitatea cu

s |

X0, avem: 20¢™ < X Binx<x*™, 0x0[01]0 [o, g} :
Tt

Integrand aceasultimi dubk inegalitate pe intervalu[O,l] , oltinem concluzia.
f) Se verifia prin calcul direct.

g) Din e), avem 0<I, < ! <1, OnON’, decisirul (In)n>1 este mrginit.
2(n+h) 2 -
Rezult ci lim——— 11 =0

n-=2(n+1)(2n+1) "

Din f), nlocuindnON" cu n+1, okinem nEIn:Z(n+1)SIn1_C051_I"+1m si
2(n+1)(2n+1)

obtinem lim (n[lln)z =%E~kinl.

n— oo



