
         

 

Varianta 085 
 
Subiectul I 
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Subiectul II 

1. a)  3414log3 >⇔> . b) Relaia se verific  pentru }.4̂,1̂{ˆ ∈x  Probabilitatea este 
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2
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c) f(1)=10 ⇒g(10)=1. d) x=1 este unica soluie deoarece f:R →R, xxxf 82)( += este 
func ie cresctoare. e) -10.  
2. a) f’(x)=3x ln3-1. b) 1. c) f’’(x)=3x (ln3)2>0, deci f convex pe R.  

d) f’(1)=3ln3-1.e) 
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Subiectul III 
a) (x2-1)(x2+1)=x4-1. 
b) Sc zând coloana 1 din celelalte coloane , dezvoltând determinantul dup prima linie, 
apoi d m factor comun de pe coloane i finalizând calculele obinem    detV=(x2-x1)(…)  
egalitatea cerut. 
c) Polinomul g are rd cini distincte, deci detV 0  i rangV=4. 

d) Se verific  prin calcul direct, folosnd faptul c pentru 4,1=i  avem xi r d cini ale 

polinomului g, deci 14 =ix  i 32)( iiii dxcxbxaxf +++= . 

e) Din d) obinem det(AV)=f(x1)f(x2)f(x3)f(x4)detV i cum det(AV)=det(A)det(V) 0, 
rezult  c  det(A)=f(x1)f(x2) f(x3) f(x4). 
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g) Din f) avem A4=I4, deci A inversabil  i A -1=A3 
 
Subiectul IV 
a) g(0)=0. h(0)=0. 
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c) Conform unei consecine a teoremei lui Lagrange , dou func ii cu derivatele egale 
difer  cel mult printr-o constant, deci exist c∈R astfel încât g(x)=h(x)+c i folosind a) 
ob inem c=0, deci g(x)=h(x). 
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e) Deoarece f(x)≥ 0, 0≥∀x  ob inem 0,0)( ≥∀≥ xxh  i deci 0,0)( ≥∀≥ xxg . 

f’(x)=-e-x xn+n  e-x xn-1= e-x xn-1(n-x)>0, ( )nx ,0∈∀  deci f strict cresctoare pe [0,n]. 
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 Pentru x=0 egalitatea este evident. 

g) Din e) obinem −≤ 10
!!

...
!2!1

1
12

n

xe

n

xxx
e

nxn
x

+−
− ⋅≤








++++  i, înmul ind inegalit ile 

cu ex, avem  ≤0 [ ] *
12

,,0,
!!

...
!2!1

1 Nnnx
n

x

n

xxx
e

nn
x ∈∀∈∀≤








++++−

+
− . 

Trecând la limit în inegalit i, ob inem 0
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