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Prof. Trasca luliana
Scornicesti, Olt

EVALUAREA NA‘[IONALA-ZQlO
Proba scrisa la MATEMATICA
clasaaVlll-a Varianta

e Toate subiectele sunt obligatorii
e Timpul efectiv de lucru este de 2 ore
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SUBIECTUL | - Pe foaia de examen scrieti numai rezultatele. (30 de puncte)
1. Daca 2"=32, atunci n este......
2. Elementele multimii A= {XE N /2x+3< 7} sunt...

3. Perimetrul unui dreptunghi este 36 cm, iar | atimea 5 cm, lungimea este.....cm
4.Fie f:R—>RPunctul M(mn)eG, & f(m)=....

5. Prin rationalizarea fractiei obtinem...

2
NN

6. Ariaunui cerc este 25t cm?. Lungimea diametrului cercului este.....cm.
SUBIECTUL al Il —lea - Pe foaia de examen scrieti rezolv arile complete. (30 de puncte)

1. Desenati, pe foaia de examen, piramidatriunghiulara VABC si apotema VM.
2. Sedau numerele:

151515 1 .
a= -=3si b=0,(5+131).
121212 2$ ()+1.30)
Fie ne N, n<100, n pétrat perfect.

a) Calculati a si b.

b) Aratati ca multimea A={X/XE N*,n:?-x-max(a,b)min(a,b)} are 5 elemente

3. Daca a,b,c e R ,at+b+c=2, ab+bc+ac=1 sa se arate ca:

V10a? +1++/100% +1++/10¢? +1<13.
4. Aflati masurile unghiurilor unui patrulater convex ABCD stiind cé :

3-m(A) _ 3-m(|§) _ m(é): m(f))

8 10 2 4
5. Fie functia f:R —> R, f(X)=(m-1)x-3m-5
Determinati numarul m stiind ca punctul A(2,-5) € G, si aratati ca
¢ (a+b)= f(@+f(b)+1
3 3

oricarear fi a,beR
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SUBIECTUL al Il —lea -Pe foaia de examen scrieti rezolvarile complete. (30 de puncte)

1. Fie un trapez isoscel ABCD cu baza mica AB, baza mare CD si indltimea de 6 cm.
Lungimea segmentului de pe liniamijlocie cuprinsintre diagonale de 2,5 cm iar

raportul bazelor 1,5 cm. Prin punctul O de intersectie al diagonalelelor se du ce o dreapta

paralela cu bazele, care taie laturile neparalele in M si N (M e[AD],Ne [BC]).

5p |a) Sa se afle perimetrul si aria trapezului.

5p | b) Sa se arate ca cb = N—C

BN

5p | ¢) Prelungind laturile neparalele, acestea se intalnesc in punctul Q. Sa se afle perimetrul
triunghiului ABQ

3 2
2.0 piramida patrulaterd regulatd, cu indltimea de [(32 :3) :3% +2° ~1] cmsi latura

bazei de [5° —13+ (223 : 2° )+ 2°] cm, este sectionati cu un plan parael cu bazalao

patrime din Tnaltime fata de varf. Sa se calculeze:

5p| @) Sinusul unghiului format de o muchie laterala cu planul bazei .

5p| b) Aria lateralad a trunchiului de piramida obtinut prin sec tionarea piramidei initiale.

5p| c) Aria sectiunii facuta in trunchiul de piramida printr -un plan ce trece prin doua
diagonale paralele a e bazelor.




BAREM DE EVALUARE $I NOTARE

SUBIECTUL |

e Se puncteaza doar rezultatul, astfel : pentru fiecare raspuns se acorda fie 5 puncte, fie 0
puncte.

e Nu se acorda punctaje intermediare.

SUBIECTUL al Il-leasi SUBIECTUL al I11-lea

e Pentru orice solutie corectd, chiar daca ceste diferita de cea din barem, se acorda
punctajul maxim corespunzator.

e Ne se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru
rezolvarile partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

e Total 100 de puncte din care 10 sunt din oficiu.
e Nota finala se calculeaza prin impartirea punctaju lui obtinut la 10.

SUBIECTUL |
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5 {12} 13 n 513 10

SUBIECTUL al Il -lea

1.Desenarea si notarea corecta apiramidel triunghiulare regulate VABC ............. ..... 3p
Desenarea apotemMei VM. ..o it e e e e e e e e 2p
2.a) Avem:

151515 15-10000+15-100+15 15-(10000+100+1) 1510101 15 5
121212 12-10000+12-100+12 12-(10000+100+1) 12-10101 12 4

Deci a:§—1<:>a:§ .................................................................................................. 3p
4 2 4
b=0,(5)+13) e b=21 18 108 B ] 2p
90 90 45
84 . 3
b)ymax(a,b) =b=—, min(a,b) =a=— ..o 1
) max(a, b) 45 (a,b) 2 P
n:Q-x-max(a,b)-min(a,b)@n=@-x-8—4-?—’<:>n:4x ....................................... 1p
7 7 45 4

Dar neN", n<100, n patrat perfect si n=4x < ne{4,16,36,64,100} ..................... 2p
Cum xe N avem xe{14,9,16,25} < A={1,4,9,16,25} deci multimea A are 5

< 0= 1= O 1p

3. Utilizam inegalitatea mediilor: a-b < a%b ....................................................... 1p




10a® +2

V10a% +1=4/(10a% +1)-1<

10b° +2

V1002 +1 = \/(100% +1) -1 <

2
J10c? +1= a0 +1) 1< 10°2+2 .............................................................................. 1p

Adunand membru cu membru inegalitatile de mai sus avem :
102 +2 10b°+2 10c*+2
+ - &
2 2
V10a? +1++100 +1++v10c* +1< 5(a? +b?* +¢2)+3 (1)

V10282 +1+/10b2 +1+10c% +1 <

Dar a®> +b*+c¢? :(a+b+c)2— 2(ab+ac+bc).

A 4D 40P =2 =21 @7 A0 H CT = 2 oo 2p
Relatia (1) se transcrie astfel:
V1082 +1+ /1002 +1++/10¢% +1 < 13 ceea ce trebuia demONSIrat.........ooowvevveeererreee 1p

4. Relzin;ia din enunt esteAechivaIenté cu:
m(A)_m(B)_m(C) m(d) s __.
=15~ = =

= <0 N 3p
8 — 2 4 §+l£+ 2+4
3 3 3 3
m(A):800,m(|§)=1oo°,m(é)=6o°,m([3):1200 .................................................. 2p
5. A2,-D5eG, & f(2=—5M==2 . 2p
L6 o G ot 1p
f(a%bj:—a—b+1§i f(a)+3:‘(b)+1:_a_b+1 ............................................... 2p

SUBIECTUL al Il1 —lea

CD 3 CD-AB 5

l.a) =—, — < AB=10cm, CD=15CM.cccciviviie e e e e e WL
AB 2 2 2

ADTBCEB,5 CIM..ciie e ettt e ebeesb e e sbeesseesbee s eeesnneens 1p

Pagcd = 3BCM o s s 1p

Auicn = 5 CM® ooeciissesiess cosesssssss st sss s bbb 2p

A : R : C NC
b) Aplicand teoremalui Thalesin AABC, se obtine : —Ozm (/1) P 2p
AAOB~ACOD:>%:C—D (2) et e 2p
AO AB
Din (1) si (2) avem C—D:£ ............................................................................... 1p

AB BN



c) AQAB~AQDC = = cm 2
) AQ Q CD QA+6,5 P
QA =0B =13 CIM.eeieiiiiieeeee et be e sre e saeesseesseesennes 2p
e G o 1p
2.a) h=16cm, laturabazel AB=24 CM........cccceiiiiieeit e e o 1p
Daca OM 1 BC cuteoremacelor trel perpendiculare avem: VM 1L BC ............... 1p
£OMV unghiul diedru cautat, sin(<xOMV) :\% .............................................. 1p
OM :%:Hcm,VM T20 M e s Ap
. 4
sin(«OMV) T Ap
b) Fie O centrul bazei mici SiON ||[OM = VO _ON_WN
VO OM WM
1 ON VN
s T e ettt ettt e 1p
4 12 20
ON =3, deci laturabazei mici este 6 cm $i VN =5........cccccovvviervieriirerriennn, 1p
A =LBCM e 2p
A = 900CIT ..ottt ettt Sensesaneas 1p

c) Sectiunea este trapezul ACC’A’ cu bazele AC =24+/2c¢m si A'C’=6v2cm....1p
Inaltimea trapezului ACC’A’ este OO =12 CM...ovvvivvees veeveeesteeeeseesee e eeeeeens 2p

R £ 0N e 11 oSO 2p

ACC'A



