
Partea întreagă a unui numar real 
Câteva proprietăţi cu mare aplicabilitate în probleme  

pentru concursuri 
 

Definiţia 1.  
 Funcţia  ,: ZRf → [ ]xxf =)(  se numeşte funcţia parte întreagă. 

• [ ]x  este cel mai mare număr întreg mai mic sau egal cu numărul real x . De aici, 
avem că  

[ ] [ ] ( ) Rxxxx ∈∀+<≤ ,1 . 
  
Exemple:  

[ ] 77 = ; [ ] ; [ ] ;11 −=− 00 = [ ] 58,5 = ; [ ] 41,3 −=− . 
 
Definiţia 2. 
 Funcţia , [ )1,0: →Rf { }xxf =)(  se numeşte funcţia parte fracţionară. 

• ; { } [ ] ( ) Rxxxx ∈∀−= , { } 10 <≤ x . 
 
Exemple:  

{ } 07 = ;{ } ;{ } ;01 =− 00 = { } 8,08,5 = ; { } 9,01,3 =− . 
 
Oricare ar fi x număr real,  

[ ] { }xxx +=  
 

 
 

Proprietăţi ale funcţiei parte întreagă 
 
 
Proprietatea 1. )()()( yfxfyxf +≥+ ; ( ) Ryx ∈∀ ,  

 
Altfel scris: [ ] [ ] [ ]yxyx +≥+ ( ) Ryx ∈∀ , . 
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Hermite). 
 



 
 

 
 

Demonstraţie. 
Fie ; [ ][ ] { }xxxRx +=⇒∈ Zx ∈ , { } [ )1,0∈x . 

Distingem două cazuri: { }
2
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Proprietatea 4. 
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Problema 1 

Să se rezolve ecuaţia:    2
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Rezolvare: 

Notez [ ] [ ] 22
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=−⇒= yyyx . 

Aplic identitatea lui Hermite şi obţin 2
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Problema 2 
 
Să se rezolve sistemul:  
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     Din prima ecuaţie {y}− 0,2 = 1− [x]. Dar [x] ∈Z, {y}∈[0,1)⇒1− [x] ∈Z si 
     [x]∈Z, ⇒ [x] = 1, {y} = 0,2 
     Din a doua ecuaţie {x} = 0,3 si [y] = 3⇒ x = 1,3; y = 3,2 

 
 
Problema 3 
 
Să se calculeze suma ...
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                                                                   (O.I.M.-Anglia) 
 
Rezolvare: 
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