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                                                              „ Ştiinţa se face cu fapte, aşa cum o casă se face cu pietre;  

dar o acumulare de fapte nu este ştiinţă, 
 aşa cum o grămadă de pietre nu este o casă”. 

J. H. Poincare                  
 
 

                                                 1.    Istoria  Matematicii 

 

 
Jules Henri Poincarè  

– 100 de ani de la trecerea în nefiinţă 
 

de prof.  Adrian Stan şi prof. Neculai Stanciu, Buzău 
 

Jules Henri Poincarè (n. 29 aprilie 1954 – d. 17 iulie, 1912) – a fost 
matematician, fizician, teoretician al astronomiei şi filozof francez.  

În timpul liceului din Nancy, liceu care-i poartă astăzi numele în onoarea sa, 
era considerat cel mai bun dintre elevii care au studiat acolo.  

În 1873 a intrat la Şcoala Politehnică şi a studiat matematica cu profesorul 
Charles Hermite ca care îşi dă şi doctoratul în 1879 în domeniul ecuaţiilor diferenţiale 
fiind primul care le studiază din perspectiva utilizării proprietăţilor geometrice.  

După o scurtă perioadă de inginer minier, începând cu 1881 s-a dedicat carierei didactice la 
Universitatea din Paris, Sorbonne.  

Şi-a adus contribuţia în diverse domenii ale matematicii. Rezultatele cercetărilor sale se referă la 
teoria funcţiilor (’’Asupra teoriei funcţiilor fuchsiene’’), la ecuaţiile diferenţiale, la topologie (unde a deschis 
un nou capitol – cel al topologiei algebrice, unde în 1895 a introdus conceptul de grup fundamental), precum 
şi la domeniul algebrei şi al fundamentelor geometriei. A publicat lucrări de fizică matematică şi de 
mecanică cerească (’’Metode noi în mecanica cerească’’), studii de epistemologie (’’Ştiinţă şi ipoteză’’, 
’’Valoarea ştiinţei’’) de tendinţă pozitivistă, lucrări care au contribuit la elaborarea teoriei relativităţii. De 
asemenea, a studiat teoria numerelor, a funcţiilor abeliene, a funcţiilor analitice cu variabile complexe, s-a 
preocupat de optică, de mecanica fluidelor, de electricitate şi filozofie a ştiinţei.  

A dat în 1904 aşa numita “ Conjectura lui Poincare” care a putut fi demonstrată abia după 100 de 
ani de la prima sa formulare. În 1906 este ales preşedintele Academiei de Ştiinţe din Paris iar în 1909 este 
ales membru de onoare al Academiei Române.  

După propriile sale confesiuni lucra fără nicio metodă şi oriunde.  
Tot anul acesta sărbătorim 130 de ani de la naşterea lui Traian Lalescu – ’’o culme a culturii 

româneşti’’, un român cu reputaţie internaţională care a frecventat la Sorbona alături de Spiru Haret 
cursurile lui Poincarè. O descriere în amănunt a personalităţii artistice a lui Henri Poincarè făcută de 
Traian Lalescu se găseşte în Convorbiri literare, anul XLVIII, 1913. Astfel, după Traian Lalescu, 
Poincarè  : “era un bărbat de statură mijlocie, cu spatele încovoiat, şi nasul congestionat,  excesiv de roşu; 
distrat până la exces, fără ordine în conversaţia zilnică şi ca atâţia mari savanţi fără vocaţie de profesor 
strălucit. Chiar însăşi opera sa este adesea incompletă şi nesuficientă, fără meticulozitate ştiinţifică, astfel că 
toate lucrările sale au fost reluate, dar, rareori s-a înşelat în enunţarea rezultatelor generale care reprezintă 
capitole întregi din variatele ramuri ale ştiinţelor matematice. Nu-i plăcea să cizeleze şi să epuizeze un  
rezultat obţinut.”  
         ’’Era un artist în înţelesul superior al cuvântului’’, ’’omul tuturor intuiţiilor’’, ’’o jertfă conştientă şi 
măreaţă pe altarul ştiinţei omeneşti!’’, iar în sufletul său zbuciumat, licărea flacăra genialităţii creatoare’’. 
 
Bibliografie:  
1. Smaranda Ecaterina Lalescu, Traian Lalescu – un nume peste ani, Curtea Veche Publishing, 
Bucureşti, 2007. 
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                                                                                            „ Inteligenţa nu este vorbire şi raţionament de logică;  

este pătrundere şi convingere.” 
                                                                                                                                                    
                                                                                                                                                   Thomas Carlyle  
 

                    2.  Articole si note matematice 

 

Inegalități în triunghi 
de prof. dr. Mihály Bencze, Brașov 

 
În acest articol prezentăm trei teoreme care generează o clasă de inegalități valabile într-un triunghi 

oarecare (vezi  1 ). 

Teorema 1. Dacă M este un punct în planul triunghiului ABC , atunci sRraMA  2
1 , unde 

111 ,, CBA sunt mijloacele laturilor ABCABC ,, . 

Demonstrație. Dacă Cwvu ,, , atunci se știe că 

         ))()((222 uwwvvuuwuwwvwvvuvu  . 

Fie )(,
2

,
2

,
2

),(),(),( 111 zMbaCacBcbAcCbBaA 





 







 







 

. 

Dacă considerăm  czwbzvazu  ,, , în identitatea menționată mai sus, atunci după trecerea la 

modul obținem că 

 


 abbazab
2

4 sRrabccMC  4
2

1 , i.e., Q.E.D. 

Teorema 2. Dacă M este un punct în planul triunghiului ABC , și 111 ,, CBA sunt mijloacele 

laturilor ABCABC ,, , atunci 
 

)()(

2224
1

2

aF
rRs

aF
MAa

. 

Demonstrație. Din inegalitatea lui H. Bergström și teorema 1 deducem că 

 


 
)()()(

222
22

1
4

1
2

aF
rRs

aF
aMA

aF
MAa

, i.e., Q.E.D. 

Teorema 3. Dacă M este un punct în planul triunghiului ABC , și 0,, zyx , atunci 

 
   
 

)()( 2

2242

aFx

yza
aF

MAx
. 

Demonstrație. În  2 , la pagina 16 se arată că

 

x
yza

xMA
2

2 , de unde folosind din nou inegalitatea 

lui H. Bergström, obținem că 
   

   



 

)()()( 2

222242

aFx

yza
aF

xMA
aF

MAx
, i.e., Q.E.D. 

Bibliografie: 
1. Colecția Octogon Mathematical Magazine (1993-2011). 
2. Gheorghe Stoica, Marin Stoica, O relație metrică în triunghi și aplicații ale ei, Revista de Matematică 
din Valea Jiului, nr. 1, 2009, 10-20.  
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Rezolvarea unei probleme de loc geometric 
de Titu Zvonaru, Comănești 

 
Nota de față este o continuare a articolului din  1 , și are ca scop prezentarea unui exemplu de 

abordare concretă a unei probleme de loc geometric.Vom rezolva următoarea: 
Problemă. Pe laturile [ AB ]și [ AC ] ale triunghiului ABC se iau punctele variabile 

M și N astfel încât CNBM  .Să se determine locul geometric al mijlocului P al segmentului 
MN dacă M și N sunt de aceeași parte a lui BC .(Vasile Pop, Concursul liceelor partenere cu 
Universitatea Tehnică din Cluj-Napoca, 2010 – enunț parțial). 

Rezolvare:  
Fără a restrânge generalitatea putem presupune ACAB  (cazul 

ACAB  este ușor de analizat). Notăm, ca de obicei, bAC  și cAB  . 
Etapa 1. “Ghicirea locului”. Luând 0 CNBM , rezultă imediat că 
mijlocul laturii [ BC ](fie S acesta) aparține locului. Dacă 

cCNBM  , deducem că punctul Q situat între A și C și pentru care 

2

cbAQ 
 aparține locului. Dacă luăm ,bCNBM  mai obținem un 

punctT , situat pe dreapta AB (cu A între B șiT ), pentru care 

avem
2

cbAT 
 . Deoarece 

2

cbTB 
 , ,SCBS  ,

2

cbQC 
 avem 1

QA
QC

SC
SB

TB
TA

și conform reciprocei teoremei lui Menelaus  

( ABC și punctele SQT ,, ) rezultă coliniaritatea punctelor QT , și S . Presupunem că locul geometric căutat 

este o dreaptă, și anume TS . Deoarece AQT este isoscel și ( ) 2 ( )m BAC m ATQ         

1
( ) ( )

2
m BAC m ATQ    , rezultă că dreaptaTS este paralela dusă prin mijlocul laturii[ BC ] la 

bisectoarea interioară a unghiului BAC . 
Etapa 2. Trebuie să demonstrăm că orice punct al locului se află pe dreaptaTS . Notând  CNBM , 

avem ,
2

2
)(

2

 





cbccbAMTATM
2

2


cbNCQNQN și obținem 

ușor 1
QA
QN

PN
PM

TM
TA

. Rezultă că punctul P este situat pe dreapta TS . Dacă punctul M este astfel încât 

să avem ordinea TMA  sau MTA  , calculele sunt similare. 
Etapa 3. Trebuie să demonstrăm că orice punct al drepteiTS aparține locului, cu alte cuvinte, trebuie ca 
pentru orice punct P de pe dreapta TS să găsim punctele M și N pe dreptele ,AB respectiv AC  astfel încât 

CNBM  și P e mijlocul lui MN . Deoarece demonstrația din 
etapa 2 nu ne ajută la găsirea punctelor M și N , vom folosi o 
construcție ajutătoare: paralela prin C la dreapta TS intersectează 
prelungirea laturii[ AB ] în punctul F . 

 
           Deducem ușor că ACF este isoscel cu AFAC  și 
căT este mijlocul lui [ BF ]. Fie P un punct situat pe dreapta TS , de 
aceeași parte a dreptei BF ca și punctulC . Luăm pe 
semidreapta CF( un punct C  astfel încât PTCC 2 . Paralela 

prinC  la AC intersectează dreapta BF în punctul N  , iar paralela 
prin N  la CF intersectează dreapta AC în punctul N . 
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Notăm ABNPM  .  Rămâne să demonstrăm că punctele NM , sunt cele căutate, 

adică CNBM  și P este mijlocul lui MN . Deoarece NCNC  este paralelogram avem 

PTCCNN 2 și cum NNTP  , din triunghiul NMN  rezultă că T este mijlocul lui NM  și P e 

mijlocul lui MN . Folosind trapezul isoscel NNCF  și faptul căT este atât mijlocul lui BF cât și mijlocul 
lui NM deducem că BMFNNC  , adică punctele M și N sunt cele căutate. Dacă punctul P de pe 
dreapta TS este de cealaltă parte a dreptei BF față de punctulC , construcția punctelor M și N este 
asemănătoare, dar punctulC  se alege pe dreapta CF astfel încât să avem ordinea CCF  . 
Trapezul NNCF  folosit în demonstrație este isoscel, dar NC și FN  nu mai sunt laturile neparalele, ci 
diagonalele egale ale acestui trapez. 

 
Bibliografie: 
1. Constatin Rusu, Aspecte referitoare la locurile geometrice, SM, nr. VIII, 2011, 2-3. 
 
 
 
 

Observaţii asupra unor noţiuni din geometria triunghiului  
                                                                       (II)                                        de prof. Constantin Apostol 

 
             În continuarea articolului din numărul trecut,  analizăm mai departe cazul  în care un triunghi median 
al unui triunghi dat este asemenea cu triunghiul dat. 
   Fie triunghiul ABC, cu AB c,  AC = b  şi BC = a, având  medianele 

a bAA ' m ,  BB' = m ,   cCC ' m . Fără a restrânge generalitatea, putem presupune că a b c   şi, deci, 

au loc şi relaţiile a b cm m m  . Din faptul că triunghiurile sunt asemenea, putem scrie egalităţile :  

a b cm m m

c b a
  , de unde rezultă şi egalităţile : 

2 2 2
a b c

2 2 2

m m m

c b a
  , unde  

2 2 2
2
a

b c a
m

2 4


  ,  

2 2 2
2
b

a c b
m

2 4


   şi 

2 2 2
2
c

a b c
m

2 4


   ; avem, deci, egalităţile: 

 
2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2

b c a a c b a b c
2 4 2 4 2 4

c b a

  
  

 

2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2

a b a c b c a b c
2 4

a b c

      



 

 2 2 2

2 2 2

3 a b c

4
a b c

 


 

3

4
 . Deducem că raportul de asemănare a triunghiurilor este 

3

2
.  Din egalitatea 

2 2 2

2

a b c
32 4

a 4




 , 

rezultă 
2 2 2

2

2a 2b c 3

4a 4

 
 , deci, 2 2 2 23a 2a 2b c   , adică, 2 2 22b a c   sau 

2 2a c
b

2


 , relaţie 

care exprimă faptul că numărul b este media pătratică a numerelor  a şi c. Acelaşi rezultat îl obţinem dacă 

prelucrăm egalităţile 
2
b
2

m 3

b 4
  sau 

2
a

2

m 3

c 4
 . In plus, putem preciza că are loc şi egalitatea 

2 2
a c

b

m m
m

2


 .      Prin urmare, putem enunţa şi următoarea observaţie : 

,, Dacă un triunghi median al unui triunghi dat este asemenea cu triunghiul dat, atunci, în  fiecare din 
cele două triunghiuri, o latură este media pătratică a celorlalte două laturi.  ”  
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Probleme : 

1)  Se dă triunghiul ABC, cu BC 8 2  cm,  AC = 10 cm, AB = 6 2  cm . 
a) Calculaţi lungimile laturilor unui triunghi median al triunghiului ABC ,  arătaţi că acest triunghi 
este asemenea cu triunghiul ABC  şi determinaţi raportul lor de asemănare ; 
b) Arătaţi că în fiecare din cele două triunghiuri, o latură este media pătratică a celorlalte laturi. 
 
   Soluţie : 
   a) Notând BC = a, AC = b, AB = c şi, ţinând seamă de teorema medianei, putem scrie egalităţile : 

  
2 2 2

2
a

b c a
m

2 4


  , 

2 2 2
2
b

a c b
m

2 4


  , 

2 2 2
2
c

a b c
m

2 4


  , unde a b cm , m , m  sunt lungimile    

   medianelor triunghiului ABC, duse din A, din B şi, respectiv, din C. Asfel, obţinem :  

   2
a

100 72 128
m 54

2 4


    am 54 3 6   cm ; 

   2
b

128 72 100
m

2 4


  75  bm 75 5 3   cm ; 

   2
c

128 100 72
m

2 4


  96  cm 96 4 6   cm. 

Verificăm dacă laturile omoloage ale celor două triunghiuri sunt proporţionale : 

Din faptul că a b c     a b cm m m  , aşadar, vom scrie : a b cm m m

c b a
  , 

deci,
3 6 5 3 4 6

106 2 8 2
    

3 3 3

2 2 2
  , deci, cele două triunghiuri sunt asemenea, raportul lor de  

asemănare, fiind 
3

2
. 

   b) În general, dacă un triunghi median al unui triunghi ABC este asemenea cu triunghiul ABC, au 

loc egalităţile : a b cm m m

c b a
  , de unde : 

2 2 2
a b c

2 2 2

m m m

c b a
  , adică : 

2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2

b c a a c b a b c
2 4 2 4 2 4

c b a

  
  

 
2 2 2 2 2 2 2 2 2

2 2 2

2b 2c a 2a 2c b 2a 2b c

4c 4b 4a

     
     

 
 

2 2 2

2 2 2

3 a b c 3

44 a b c

 
 

 
. Din 

2 2 2

2

2b 2c a 3

4c 4

 
  deducem 2 2 2 22b 2c a 3c   

2 2
2 a c

b
2


 , deci, 

2 2a c
b

2


 . Din asemănarea triunghiurilor, rezultă că are loc şi egalitatea 

2 2
a c

b

m m
m

2


 . 

 

2) a)  În triunghiul dreptunghic ABC, cu  0m(A) 90 , notăm cu a, b, c, lungimile laturilor (BC),  

(AC) şi, respectiv, (AB). Arătaţi că, dacă 
2 2a c

b
2


 , atunci un triunghi median al triunghiului  

ABC este tot dreptunghic ; 
    b) Arătaţi că cele două triunghiuri sunt asemenea şi determinaţi 
raportul lor de asemănare. 
Soluţie: a) Din faptul că triunghiul ABC este dreptunghic în A,                                                                   

2
2( ' )

4

aAA   (1) .  

Din triunghiul ABB'    
2 2

2 2 2 bb
BB' c c

42
     
 

 (2). 
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Din triunghiul ACC' ,   
2 2

2 2 2 cc
CC ' b b

42
     
 

 (3) .      Din 

2 2 2

2 2

a b c

a c
b

2

  

 




 
2 2 2

2 2 2

a b c

2b a c

  


 
 

  
2 2

2 2

a 3c

b 2c

 



 şi, ţinând seamă de (1), (2) şi (3), deducem  că   au loc egalităţile : 

2
2

2
2

2
2

3c
AA '

4

6c
BB'

4

9c
CC'

4














, care 

verifică relaţia lui Pitagora, căci, 
2 2 29c 6c 3c

4 4 4
  , ceea ce  pune în evidenţă faptul că un triunghi median al 

triunghiului ABC, este dreptunghic.                                     

b) Din faptul că a b c  ,  AA ' BB' CC '  . Din 
AA ' BB' CC'

c b a
  , căci, 

c 3 c 6 3c

2 2 2
c c 2 c 3
    

3 3 3

2 2 2
  , deducem că triunghiurile sunt asemenea, raportul lor de 

asemănare fiind 
3

2
. 

Bibliografie: 

1. Lalescu Traian, Geometria triunghiului. Editura Tineretului, Bucureşti, 1958 . 

2. Lalescu Traian, Geometria triunghiului. Editura Apollo, Craiova, 1993 . 

 

Încă patru demonstrații ale problemei L:155  
din Sclipirea Minţii nr. VII, 2011 

de D.M. Bătinețu-Giurgiu, București și Neculai Stanciu, Buzău 
 

În  1  se dau problemei L:155 din SM nr. VII, 2011 șase soluții. În lucrarea de față ne propunem să 

prezentăm patru demonstrații noi ale unei generalizări a acestei probleme. 

Generalizare. Dacă  2,1*  Nn ,  Ra , *,,,  Rxdcb k , nk ,1 , 



n

k
kn xX

1

, şi 

knkn xdcX



1
max , atunci: (N)

dcn
nban

dxcX
bxaX

V
n

k kn

kn
n 







 


)(

1

. 

Demonstrația 1. Avem: 

      
)(

2

1

2

1

22
SBC

knkn

n

k kn

kn
n

k
knn dxcXbxaX

dxcX
bxaX

bxaXXban



























 

 

   



















 


 n

k
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n

k kn

kn
SBC

bdxxXadbcacX
dxcX
bxaX

1

22

1

)(

 

          

 

  





 n

k
kn

n
n

xbdXadbcacn

XbanV

1

22

22
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              Deoarece media pătratică este mai mare dec�t media aritmetică, rezultă 

că:
n

X
x

n
x n

n

k
k

n

k
k

22

11

2 1









 



.   Deci, obținem că:
 

dcn
nban

n
bdcdbcacn

banVn 








)(2

, c.c.t.d. 

Demonstrația 2. 
 

  
 








n

k knkn

kn
n

k kn

kn
n bxaXdxcX

bxaX
dxcX
bxaXV

1

2

1

,  de unde conform inegalității lui 

Bergström, deducem că: 

 

  
 

 




























n

k
kn

n
n

k
kknn

n

k
kn

n

xbdXadbcacn

Xban

bdxxXadbcacX

bxaX
V

1

22

22

1

22

2

1  

                      
 

dcn
nban

bdnadbcacn
ban










)(

)(2

2

, q.e.d. 

Demonstrația 3. Considerăm trinomul: 

          














 


2

1

n

k
knkn

kn

kn
n dxcXbxaXU

dxcX
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1
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kn bdxxXadbcacXUbxaXU
dxcX
bxaX

 

Deoarece, valorile trinomului sunt 0)( uTn , Ru , rezultă că 0 , adică: 
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xbdXadbcacnX

Xban

bdxxXadbcacX

bxaX

dxcX
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1

222

22

1

22

2

1

1 )()(
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Apoi, deoarece, 
n

X
x n

n

k
k

2

1
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, obținem că: 
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Demonstrația 4. Considerăm vectorii nRyx , , unde: 






















nn

nn

n

n

n

n

dxcX
bxaX

dxcX
bxaX

dxcX
bxaXx ,...,,

2

2

1

1  şi  

         nnnnnnnn dxcXbxaXdxcXbxaXdxcXbxaXy  ,...,, 2211 . 

Conform inegalităţii Cauchy – Buniakovski Schwarz,  adică: yxyx , , nRyx  , , sau 
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k
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, , avem: 
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MA constant şi 10L . Intuim că perpendiculara în punctul M  pe dreapta AB pe care o notăm cu 

d este inclusă în 10L . 

Demonstraţie. Fie M un punct arbitrar luat pe dreapta d . Cu teorema lui Pitagora avem: 

 kBMAMMBMABMMBMAMAMM 222222222  

10LM  , deci 10Ld  .În continuare demonstrăm că dL 10 . 

Fie punctul 10LM  kMBMA  22 . Ducem din M o perpendiculară pe AB şi notăm cu M  piciorul 

său.În triunghiurile dreptunghice MAM  şi MBM  aplicând teorema lui Pitagora obţinem: 

kBMAMMBMAMBMBMAMAMM  222222   







 

AB
kABMA

2

1
constant dLMMMAMA  10 . 

În concluzie dL 10 . 

Observaţii. a) Dacă  dLBm 10
090)( perpendiculara în B pe AB ; 

b) Dacă  dLBm 10
090)( perpendiculara în M  pe AB , unde  MAB  . 

2) Cazul 0k MBMA  şi conform cu 1L M este mediatoarea segmentului AB . 

3) Cazul 0k AM ,( , se tratează ca în cazul 1  şi obţinem: 

pentru 090)( Am , dL 10 = perpendiculara în M  pe AB , unde )(ABM  . 

pentru 090)( Am , dL 10 = perpendiculara în A pe AB . 

pentru 090)( Am , dL 10 = perpendiculara în M  pe AB , unde )( BMA  . 

În concluzie, pentru orice Rk  , mulţimea 10L este o perpendiculară pe dreapta AB . 

Analitic. Luăm ca axă Ox dreapta AB şi ca axă Oy mediatoarea segmentului AB (vezi 

fig.2). ),(),,(),0,( yxMoaBaA  , iar cu formula distanţei avem: 


a

kxkMBMA
4

22 constant, care este ecuaţia unei drepte perpendiculare pe AB pe care o 

notăm cu d .Am arătat că 10LM  dM  , deci dL 10 . 

Demonstrăm că 10Ld  . 

Pentru 





 y

a
kMdM ,

4
, de unde obţinem că 10

22 LMkMBMA  . 

În concluzie dL 10 . 

 
Bibliografie: 
1. Constatin Rusu,  Aspecte referitoare la locurile geometrice, SM, nr. VIII, 2011, 2-3. 
 

 

 

“ Există trei metode de a învăţa înţelepciunea: prima este prin reflecţie, metoda care este cea 
mai nobilă din toate; a doua este  prin imitaţie, metoda cea mai facilă; şi a treia prin 
experienţă, metoda cea mai amară din toate”. 

                                                                                                                                    Confucius  

 



 

                                               - ARTICOLE SI NOTE MATEMATICE -                        

 

A Nesbitt – Cesáro Collaboration 
by Titu Zvonaru, Comănești  

 
         In this short note we prove that the following inequalities  

                                        
2

3








 yx
z

xz
y

zy
x

      (Nesbitt) 

                                            xyzxzzyyx 8     (Cesáro) 

for any 0,, zyx , are equivalent. 
We use the following  
 
Lemma. If cba ,, are real numbers, then 
       ))()((3))((2))((2))((2 accbbabcacccbabbcabaa  
                               ))()((8)2)(2)(2( accbbacbacbacba  . 
Proof. We denote cbas  .Since bcascaba  ))(( and 

                        abcscabcabaccbba  )())()(( , we have 

 ))()((3))((2))((2))((2 accbbabcacccbabbcabaa  

 abcscabcababcscabcsbabcsa 3)(3222222 222  

  )(2)(29)(3)(2 2222 cabcabcbasabcscabcabcbas  

abcscabcabsabcscabcab 9)(729)(3 3  , and 

 ))()((8)2)(2)(2( accbbacbacbacba  

 abcscabcabscbasabcscabcabcsbsas )()(8)(8))()(( 23  

abcscabcabsabcscabcab 9)(728)(8 3  , and the lemma is proved. 

Let cba ,, be real positive numbers. Using the lemma, we can write 

                            
2

3








 ba
c

ac
b

cb
a

                 

0))()((3))((2))((2))((2  accbbabcacccbabbcabaa
0))()((8)2)(2)(2(  accbbacbacbacba ,  

and the last inequality is Cesáro’s inequality applied to the numbers accbba  ,, . 
 
 
 

              În figurile  de mai jos sunt prezentate din lateral  patru scări formate din atâtea blocuri de piatră 
câte se văd în figură având respectiv 2, 4, 8, 16 trepte. Respectând regula după care s‐au construit 
primele patru scări puteți spune din câte trepte şi câte blocuri  de piată este formată a zecea  scară ? 

                     



 
 

                                                             - EXAMENE ŞI CONCURSURI - 
                        
                                                                                                       „ Un gând mare la o minte mică e ca un  
                                                                                                       straşnic comandant la o oaste de netoţi”. 
                                                                                                                                                    Nicolae Iorga 
                                                                                       
               

                                       3.    Examene  şi  concursuri 
 
 

          

          
                              5 Noiembrie 2011 Ediţia a VI-a  

                                                                                                        
           În data de 5 Noiembrie 2011 la Grupul Şcolar ” Costin Neniţescu” Buzău  a avut  loc a şasea  ediţie a 
Concursului Judeţean de Matematică „ Sclipirea Minţii” , concurs la care au participat peste 200 de elevi de 
la 14 şcoli şi licee din judeţul Buzău. Subiectele date vă sunt prezentate în cele ce urmează:  
                                                                                                                                                                                              
 
Clasa a V-a 
1. Arătaţi că numărul 123...2009201020112010...321  este pătrat perfect. 
                                                                                                       (R.M.T. nr. 2/2011, Neculai Stanciu, Buzău) 
 
2. Determinaţi toate numerele de două cifre care sunt egale cu suma dintre răsturnatul lor şi triplul sumei 
cifrelor lor.                                                                                (R.M.T. nr. 3/2011, Mihai Vijdeluc, Baia Mare) 
 
3. Adunând un număr de două cifre diferite, nenule, cu răsturnatul său, obţinem un număr de două cifre 
egale.Care este cel mai mare număr cu această proprietate? Dar cel mai mic? 
                                                                                            (R.M.T. nr. 2/2011, Constantin Apostol, Rm. Sărat) 
Clasa a VI-a 
1. Arătaţi că nu există numere naturale dcba ,,, care să verifice relaţia 

20112222  cddcabba .                      
                                                                (R.M.T. nr. 3/2011, Dragoş Constantinescu, Râmnicu Vâlcea) 
2. a) Precizaţi câte numere naturale sunt divizori ai numărului 1225. Scrieţi mulţimea  divizorilor naturali ai 
acestui număr. 

    b) Arătaţi că numărul 1a05  are un număr par de divizori naturali.              
                                                                                                               (Constantin Apostol, Rm. Sărat) 
3. Pe o dreptă, se consideră  punctele A, B, C, D, E şi F, în această ordine. Precizaţi dacă : 
     AD BE CF  AE BF CD                                                                 (Constantin Apostol, Rm. Sărat)                      
     
Clasa a VII-a 

1. Determinaţi numerele xyz  ştiind că 
6915

zxzyyx 






.      

                                                                                                   (R.M.T. nr. 2/2011, Mircea Mario Stoica,Arad) 

2. a)Arătaţi că 
503

504
 este cea mai mare fracţie subunitară care se poate scrie ca sumă de trei fracţii de forma 

f
e

d
c

b
a

  , unde fedcba ,,,,,  sunt nume de câte o cifră, diferite de zero; 

Calculaţi numerele fedcba ,,,,,  de la punctul a) .        
                                                                              (Neculai Stanciu, Buzău şi Titu Zvonaru, Comăneşti) 
3.Într-un triunghi dreptunghic, măsura unui unghi este de patru ori mai mare decât măsura altui unghi. 
Determinaţi măsurile unghiurilor triunghiului.                   
                                                                                 (R.M.T. nr. 2/2011, Constantin Apostol, Rm. Sărat) 
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