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,» Stiinta se face cu fapte, asa cum o casa se face cu pietre;
dar o acumulare de fapte nu este stiinta,

asa cum o gramada de pietre nu este o casa”.

J. H. Poincare

Istoria Matematicii

Jules Henri Poincare
— 100 de ani de la trecerea in nefiinta

de prof. Adrian Stan si prof. Neculai Stanciu, Buzau

Jules Henri Poincaré (n. 29 aprilie 1954 — d. 17 iulie, 1912) — a fost
matematician, fizician, teoretician al astronomiei si filozof francez.

Tn timpul liceului din Nancy, liceu care-i poartd astdzi numele in onoarea sa,
era considerat cel mai bun dintre elevii care au studiat acolo.

“ft : Tn 1873 a intrat la Scoala Politehnic si a studiat matematica cu profesorul
5’ Charles Hermite ca care Tsi da si doctoratul in 1879 in domeniul ecuatiilor diferentiale
fiind primul care le studiaza din perspectiva utilizarii proprietdtilor geometrice.

Dupa o scurta perioada de inginer minier, Tncepand cu 1881 s-a dedicat carierei didactice la
Universitatea din Paris, Sorbonne.

Si-a adus contributia Tn diverse domenii ale matematicii. Rezultatele cercetarilor sale se refera la
teoria functiilor (*’ Asupra teoriei functiilor fuchsiene’’), la ecuatiile diferentiale, la topologie (unde a deschis
un nou capitol — cel al topologiei algebrice, unde Tn 1895 a introdus conceptul de grup fundamental), precum
si la domeniul algebrei si al fundamentelor geometriei. A publicat lucrdri de fizicd matematica si de
mecanica cereasca (*’Metode noi in mecanica cereasca’’), studii de epistemologie (*’Stiinta si ipoteza’’,
’Valoarea stiintei’”) de tendinta pozitivista, lucrari care au contribuit la elaborarea teoriei relativitatii. De
asemenea, a studiat teoria numerelor, a functiilor abeliene, a functiilor analitice cu variabile complexe, s-a
preocupat de optica, de mecanica fluidelor, de electricitate si filozofie a stiintei.

A dat Tn 1904 asa numita “ Conjectura lui Poincare” care a putut fi demonstratd abia dupa 100 de
ani de la prima sa formulare. Tn 1906 este ales presedintele Academiei de Stiinte din Paris iar Tn 1909 este
ales membru de onoare al Academiei Roméane.

Dupa propriile sale confesiuni lucra fara nicio metoda si oriunde.

Tot anul acesta sarbatorim 130 de ani de la nasterea lui Traian Lalescu — *’0 culme a culturii
romanesti’’, un roman cu reputatie internationald care a frecventat la Sorbona aldturi de Spiru Haret
cursurile lui Poincare. O descriere Tn amanunt a personalitdtii artistice a lui Henri Poincare facuta de
Traian Lalescu se gaseste in Convorbiri literare, anul XLVIII, 1913. Astfel, dupa Traian Lalescu,
Poincare : “era un barbat de staturda mijlocie, cu spatele incovoiat, si hasul congestionat, excesiv de rosu;
distrat pana la exces, fara ordine In conversatia zilnica si ca atatia mari savanti fara vocatie de profesor
stralucit. Chiar Tnsasi opera sa este adesea incompleta si nesuficientd, fara meticulozitate stiintifica, astfel ca
toate lucrarile sale au fost reluate, dar, rareori s-a Tnselat in enuntarea rezultatelor generale care reprezinta
capitole intregi din variatele ramuri ale stiintelor matematice. Nu-i placea sa cizeleze si sa epuizeze un
rezultat obtinut.”

’Era un artist Tn Tntelesul superior al cuvantului’’, >’omul tuturor intuitiilor’’, *’o jertfa constienta si
mareata pe altarul stiintei omenesti!”’, iar in sufletul sau zbuciumat, licarea flacara genialitatii creatoare’’.

Bibliografie:
1. Smaranda Ecaterina Lalescu, Traian Lalescu — un nume peste ani, Curtea Veche Publishing,
Bucuresti, 2007.
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,» Inteligenta nu este vorbire si rationament de logica;
este patrundere si convingere.”

Thomas Carlyle

Articole si note matematice

Inegalitati n triunghi
de prof. dr. Mihdly Bencze, Brasov

Tn acest articol prezentam trei teoreme care genereaza o clasa de inegalitéti valabile intr-un triunghi
oarecare (vezi 1).

Teorema 1. Dacd M este un punct in planul triunghiului ABC, atunci aMA? sRr, unde
A, B,,C, sunt mijloacele laturilor BC,CA, AB.

Demonstratie. Daca u,v,w C, atunci se stie ca

U vu v v wv w2 wuw u’ (U v)v wy(w u).
. b ¢ c a ab
Fie A(a),B(b),C(c), A > , B, 2 ,C, > M (2).
Dacé consideram u z a,v z b,w 2z c,inidentitatea mentionatd mai sus, atunci dupa trecerea la

modul obtinem c&

4 b a

abc

: 20 b g eme %, SRr.ie,QED,

Teorema 2. Daca M este un punct in planul triunghiului ABC, si A, B,;,C,sunt mijloacele

2 4 2p2,2
laturilor BC,CA, AB, atunci a'MA STRT

F(a) F(a)
Demonstratie. Din inegalitatea lui H. Bergstrom si teorema 1 deducem ca
2p A4 2 2 2p2,2
a’Mm aM
A A SR , i.e., Q.E.D.
F(a) F(a) F(a)
Teorema 3. Daca M este un punct in planul triunghiului ABC, si x,y,z 0, atunci
X MA a’yz’
F(a) x°  F(a)
2yz
Demonstratie. Tn 2 , la pagina 16 se aratd cd&  XMA? , de unde folosind din nou inegalitatea
X
x2MA* xMA? 2 atyz’
lui H. Bergstrom, obtinem ca 5 ,i.e., Q.E.D.
F(a) F(a) X F(a)

Bibliografie:

1. Colectia Octogon Mathematical Magazine (1993-2011).

2. Gheorghe Stoica, Marin Stoica, O relatie metrica in triunghi si aplicatii ale ei, Revista de Matematica
din Valea Jiului, nr. 1, 2009, 10-20.
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Rezolvarea unei probleme de loc geometric
de Titu Zvonaru, Comanesti

Nota de fatd este o continuare a articolului din 1, si are ca scop prezentarea unui exemplu de
abordare concreta a unei probleme de loc geometric.\VVom rezolva urmatoarea:

Problemd. Pe laturile [AB]si [AC] ale triunghiului ABCse iau punctele variabile
M si N astfel incit BM CN .S& se determine locul geometric al mijlocului P al segmentului
MN dacaM si N sunt de aceeasi parte a lui BC.(Vasile Pop, Concursul liceelor partenere cu
Universitatea Tehnica din Cluj-Napoca, 2010 — enunt partial).

Rezolvare:

Fard a restrange generalitatea putem presupune AB  AC (cazul
AB  AC este usor de analizat). Notdam, ca de obicei, AC bsiAB c.
Etapa 1. “Ghicirea locului”. Luand BM CN 0, rezultda imediat ca
mijlocul  laturii  [BC](fie  Sacesta) apartine locului. Daca
BM CN c, deducem ca punctul Qsituat intre Asi C si pentru care

AQ uapart,ine locului. Dacd luamBM CN b, mai obtinem un

punctT , situat pe dreaptaAB(cu AintreBsiT), pentru care

b ¢
avem AT T.Deoarece Figura 1

B u BS SC,QC u,avemE SB QC 1si conform reciprocei teoremei lui Menelaus
TB SC QA
( ABCsipuncteleT,Q, S ) rezultd coliniaritatea punctelor T,Q si S . Presupunem ca locul geometric cautat

este 0 dreaptd, si anume TS. Deoarece  AQT este isoscel si m( BAC) 2m( ATQ)
% m( BAC) m( ATQ), rezultd ca dreaptaTS este paralela dusd prin mijlocul laturiif BC] la

bisectoarea interioara a unghiului BAC .
Etapa 2. Trebuie sa demonstram ca orice punct al locului se afla pe dreaptaTS . Notind BM CN :

avemTM TA AM b_2(: (c ) bCTZ, QN QN NC bCTzsi obtinem
usor TA PM ON 1. Rezulta ca punctul P este situat pe dreapta TS . Daca punctul M este astfel incat
T™M PN QA

sdaavemordinea A M Tsau A T M, calculele sunt similare.
Etapa 3. Trebuie sa demonstram ca orice punct al dreptei TS apartine locului, cu alte cuvinte, trebuie ca
pentru orice punct P de pe dreapta TS sa gasim punctele M si N pe dreptele AB,respectiv AC astfel incat
BM CNsi Pe mijlocul luiMN . Deoarece demonstratia din
etapa 2 nu ne ajuta la gasirea punctelor M siN, vom folosi o
constructie ajutdtoare: paralela prin Cla dreapta TS intersecteaza
prelungirea laturii[ AB ] in punctul F .

Deducem usor ca ACF este isoscel cu AC  AF si
caT este mijlocul lui [ BF ]. Fie P un punct situat pe dreapta TS , de
aceeasi parte a dreptei BF ca si punctul C . Luam pe
semidreapta (CF un punctC astfel incst CC ~ 2PT . Paralela
prinC la AC intersecteaza dreapta BF Tn punctul N , iar paralela S
prin N la CF intersecteaza dreapta AC in punctul N . Figura 2
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NotamM NP AB. Rdmane sa demonstram ca punctele M, N sunt cele cdutate,
adicaBM CNsiPeste  mijlocul IuiMN.  Deoarece NCC N este  paralelogram  avem
NN CC 2PTsi cum TP|NN , din triunghiul MNN rezultd ci T este mijlocul luiMN si Pe
mijlocul lui MN . Folosind trapezul isoscel CFN N si faptul caT este atat mijlocul lui BF cat si mijlocul
luiMN deducem cdNC NF BM, adica punctele M siN sunt cele cautate. Dacd punctul P de pe
dreapta TS este de cealaltd parte a dreptei BF fatd de punctulC, constructia punctelor M siN este
asemanatoare, dar punctulC se alege pe dreapta CF astfel Tncat sia avem ordineaF C C .
Trapezul CFN N folosit Tn demonstratie este isoscel, dar NC siN F nu mai sunt laturile neparalele, ci
diagonalele egale ale acestui trapez.

Bibliografie:
1. Constatin Rusu, Aspecte referitoare la locurile geometrice, SM, nr. VIIl, 2011, 2-3.

Observatii asupra unor notiuni din geometria triunghiului
(m de prof. Constantin Apostol

Tn continuarea articolului din numarul trecut, analizim mai departe cazul in care un triunghi median

al unui triunghi dat este asemenea cu triunghiul dat.
Fie  triunghiul ABC, cu AB ¢, AC=b si BC = a, avand medianele

AA' m_, BB'=m,, CC' m,. Férd a restrange generalitatea, putem presupune cd a b ¢ si, deci,
au loc si relatiile m, m, m_.. Din faptul ca triunghiurile sunt asemenea, putem scrie egalitatile :

2 2 2 2 2 2
m m,2 m . - m; m b ¢ a
— —2 — de unde rezultd si egalititile : —*= —> —%, unde m’ el
c b a Cc b a 2 4
, a> ¢® b* . , a® b® c? . L
m, — si mg — ; avem, deci, egalitatile:
2 4 2 4

3 y y . o . . 3
i Deducem ca raportul de asemanare a triunghiurilor este > Din egalitatta —=——— 2
a

. 2a% 2b* ¢ 3 . . 22
rezulti —————— =, deci, 3a* 2a® 2b* c?, adic 2b*> a® c® sau b
4da 4
care exprima faptul ca numarul b este media patratica a numerelor a si ¢. Acelasi rezultat il obtinem daca
2 2
< s my, 3 m; 3 . y . .
prelucram egalitatile —> — sau >~ —. In plus, putem preciza ca are loc si egalitatea

, relatie

2
m _ . ,
m, % . Prin urmare, putem enunta si urmatoarea observatie :

,,» Daca un triunghi median al unui triunghi dat este asemenea cu triunghiul dat, atunci, in fiecare din
cele doua triunghiuri, o latura este media patratica a celorlalte doua laturi. ”
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T ) Probleme :
1) Se da triunghiul ABC, cu BC 82 cm, AC =10 cm, AB = 6+/2 cm.
a) Calculati lungimile laturilor unui triunghi median al triunghiului ABC , aratati ca acest triunghi

este asemenea cu triunghiul ABC si determinati raportul lor de asemanare ;
b) Aratati ca in fiecare din cele doua triunghiuri, o latura este media patratica a celorlalte laturi.

Solutie :
a) Notand BC = a, AC = b, AB = ¢ si, tindnd seama de teorema medianei, putem scrie egalitatile :
, b> ¢® a® , a® ¢ b* , a’® b* ¢ .
N , My —, m; —, unde m,, m_, m_ sunt lungimile
2 4 2 4 2 4
medianelor triunghiului ABC, duse din A, din B si, respectiv, din C. Asfel, obtinem :
100 72 128

m

mi T T 54 mé1 \/5—4 3\/6 cm,
m’ —1282 72 % 75 m, 75 5V3cm;
m? w % 96 m, 96 46 cm.
Verificdm daca laturile omoloage ale celor doua triunghiuri sunt proportionale :
. v H . ma mb mc
Din faptul cd& a b c m, m, m,, asadar, vom scrie : 5 2
c a

36 53 46 V3 3 B
‘62 10 82 2 2 2
J3

asemanare, fiind — .

de , deci, cele doua triunghiuri sunt asemenea, raportul lor de

b) Tn general, daca un triunghi median al unui triunghi ABC este asemenea cu triunghiul ABC, au

2 2 2
... M m m m .
loc egalitdtile : — —> —=, deunde: —* —2" >, adica :
c b b a

a C
b? ¢ a* a® ¢* b® a* b* c?

2 4 2 4 2 4 2b° 2¢2 a® 2a® 2¢2 b® 2a® 2b® ¢?

¢’ b? a’ 4c? ap? 4a?
3 8.2 b2 C2 2 2 2 2 5
PO § Din %4# % deducem 2b> 2¢? a? 3¢ b2 A_°© , deci,
a c c
a® ¢’ m2 m

2) a) Tn triunghiul dreptunghic ABC, cu m(A) 90°, notdm cu a, b, c, lungimile laturilor (BC),
2 2

(AC) si, respectiv, (AB). Aratati ca, daca b

, atunci un triunghi median al triunghiului

ABC este tot dreptunghic ;

b) Aratati ca cele doua triunghiuri sunt asemenea si determinati
raportul lor de asemanare.
Solutie: a) Din faptul ca triunghiul ABC este dreptunghic in A,

.oal
(A 2.

: b’

2
Din triunghiul ABB' BB” ¢ c? %(2).
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ED

2 2 2
c 2 Cz a b ¢ az bz Cz
Din triunghiul ACC', CC”? b* =~ b®> = (3). Din 2’ ol
4 2b®> a* ¢?
2
ane 3
4
a® 3’ . . . , 62
02 , si, tinand seama de (1), (2) si (3), deducem ca au loc egalitatile: BB' T,care
c
2
CC*? 9L
4
S .. 9¢® 6¢° 3¢’ NN e
verifica relatia lui Pitagora, cacLT e T,ceeace pune n evidenta faptul c& un triunghi median al

triunghiului ABC, este dreptunghic.

b) Dinfaptulcda b c, AA' BB' CC'.DinAA BE Cc,éci,
c a
NN

2 2 2 BB

%
2 2 2 oL ..
— ——, deducem ca triunghiurile sunt asemenea, raportul lor de
c /2 /3 2 2 2
RRES
2

asemanare fiin

Bibliografie:
1. Lalescu Traian, Geometria triunghiului. Editura Tineretului, Bucuresti, 1958 .

2. Lalescu Traian, Geometria triunghiului. Editura Apollo, Craiova, 1993 .

Tnci patru demonstratii ale problemei L:155
din Sclipirea Mintii nr. VII, 2011

de D.M. Batinetu-Giurgiu, Bucuresti si Neculai Stanciu, Buzau

Tn 1 se dau problemei L:155 din SM nr. VII, 2011 sase solutii. Tn lucrarea de fati ne propunem sa
prezentam patru demonstratii noi ale unei generalizari a acestei probleme.

n

Generalizare. Dacan N~ 12 ,a R ,bcd,x, R", k 1n, X, X, , §i
k 1
"aX, bx n n
cX, dmaxx,,atunci: (N)V, » % (an_b) :
lkon w1 CX,  dx, cn d
Demonstratia 1. Avem:
2 2
" " laX, bx (€ BS)
an b?X? ax, bx, —t—% JaX, bx, cX, dx,
K1 cX,. dx

€8BS max, bx "

acX? bc ad X x, bd¥
1 CX, dXe g

an b?X?2

\Y

n

acn bc ad X? bd x]
k 1
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dec t media aritmeticd, rezulta

Deoarece  media patraticdi este mai  mare
2
" 1 " X2 - n b? n b)n
;D X, . Deci, obtinem ca:V, an_b bd (a t;) , c.c.t.d.
k1 N n acn bc cd — O
n
"aX, bx, " aX, bx, ’
Demonstratia 2. V, n k n K , de unde conform inegalitétii lui
k1 CX, dx, . cX, dx, aX, bx,
n 2
ax, bx, )
! an b “X?
Bergstrom, deducemca: V,  — - —
acX? bc ad X x, bdx) acn bc ad X? bd x}
k 1 k 1
2
: an b (an b)n,q.e.d.
acn® (bc ad)n hbd cn d
Demonstratia 3. Consideram trinomul:
2
"o JaX, Dbx
T —t—k Uy JaX, bx, cX, dx
w1 (X, dx,
"aX, bx n n
—n kK y? 2 aX, bx, U aX, bx, cX, dx,
1 X, dx, k1 k1
"aX, bx n n
—n —k y? 2 aX, bx, U acX? bc ad X,x, bdx] .
1 CX, dx, k1 k1
Deoarece, valorile trinomului sunt T, (u) 0, u R, rezultdcd 0, adica:
n 2 n n
aX, bx
aX, bx, —n "k ax? bc ad X, x, bdx;
k1 1 CX, A s
n 2
aX, bx
" ax, bx, 1 an b?ZX2
k1 CX,,  dX, " 2 2 2 2 "2
acX, (bc ad)X, x, bdx, acnX; (bc ad)X; bd x,
k 1 k 1
n X2
Apoi, deoarece, xf L obtinem ca:
k1 n
" ax, bx an b?X? (an b)’n (an b)’n  (an b)n
acn® (bc ad)n bd (an b)cn d) cn d

o e e (bc ad) bd X?
n

Demonstratia 4. Consideram vectorii X,y R", unde:
« axX, bx, [aX, bx, axX, bx, .
cX, dx, \cX, dx, \cX, dx,

y JaX, bx cX, dx ,/aX, bx, cX, dx, ..,/ aX, bx, cX, dx
X vl %y R sau

n

Conform inegalitatii Cauchy — Buniakovski Schwarz, adica: (X, y)
n 2

et BEME Can T aem

k 1 k 1 k 1
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AM  constant si L, . Intuim ca perpendiculara in punctul M pe dreapta AB pe care 0 notam cu
d este inclusa in L,,.
Demonstrayie. Fie M un punct arbitrar luat pe dreapta d = Cu teorema lui Pitagora avem:
MM ? MA* AM * MB?> MB? MA*> MB* MA*> MB? k
M L, decid L,.Incontinuare demonstramca L, d.
Fie punctul M L, MA? MB? k. Ducemdin M o perpendiculara pe AB si notdm cu M piciorul

s&u.Tn triunghiurile dreptunghice M MAsi M MB aplicand teorema lui Pitagora obtinem:
MM MA*> AM ? MB? BM ? AM BM AM? BM? k
1

v LA X ot AM AM MM L, d.
2 AB

Tnconcluzie L,, d.

Observatii. a) Daca m( B) 90° L, d perpendicularain B pe AB;

b) Daca m( B) 90° L, d perpendicularain M pe AB,undeB AM
2)Cazulk 0 MA MBsiconformcu L, M este mediatoarea segmentului AB .
3)Cazulk 0 M ( ,A,setrateazd cain cazul 1 si obtinem:

pentru m( A) 90°,L,, d =perpendicularain M pe AB,unde M  (AB).

pentru m( A) 90°,L,, d =perpendicularain Ape AB.

pentru m( A) 90°,L,, d =perpendicularain M pe AB,unde A (MB).

Tn concluzie, pentru orice k R, multimea L, este o perpendiculara pe dreapta AB .

Analitic. Luam ca axd Oxdreapta ABsi ca axa Oymediatoarea segmentului AB (vezi
fig.2). A( a,0),B(a,0),M(X,y), iar cu formula distantei avem:

MA? MB? k x L constant, care este ecuatia unei drepte perpendiculare pe AB pe care o

4a
notimcu d .Amardtatcd M L, M d,decil, d.

Demonstramca d L.

Pentru M d M 4L,y ,de unde obtinem cd MA> MB? k M L.
a

n concluzie L,, d.

Bibliografie:
1. Constatin Rusu, Aspecte referitoare la locurile geometrice, SM, nr. VI, 2011, 2-3.

“ Exista trei metode de a invata intelepciunea: prima este prin reflectie, metoda care este cea
mai nobila din toate; a doua este prin imitatie, metoda cea mai facila; si a treia prin
experienta, metoda cea mai amara din toate”.

Confucius
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A Nesbitt — Cesaro Collaboration
by Titu Zvonaru, Comanesti

In this short note we prove that the following inequalities
XY 23 (Neshity)
y z 7z X Xy 2
X yy zz X 8xyz (Cesaro)
forany x,y,z 0, are equivalent.
We use the following

Lemma. If a,b, c are real numbers, then
2a(a b)(a c¢) 2b(b a)b c) 2c(c a)ic b) 3(a b)b c)(c a)
(22 b c)a 2b c)a b 2c) 8@ b)(b c)(c a).
Proof. Wedenote s a b c.Since(a b)(a c) as bcand
(@ b)(b c)(c a) (ab bc ca)s abc,wehave
2a(a b)(a c¢) 2b(b a)(b c) 2c(c a)(c b) 3(@ b)(b c)(c a)
2a’s 2abc 2b’*s 2abc 2c’s 2abc 3(ab bc ca)s 3abc
2s(a®* b*> c¢?) 3(ab bc ca)s 9abc 2s(a b c)* 2(ab bc ca)
3(ab bc ca)s 9abc 2s® 7(ab bc ca)s 9abc,and
(22 b c)a 2b c)a b 2c) 8@ b)b c)(c a)
(s a)(s b)(s c) 8@b bc ca)s 8abc s® (a b c)s* (ab bc ca)s abc
8(ab bc ca)s 8abc 2s° 7(ab bc ca)s 9abc,and the lemma is proved.
Let a,b, c be real positive numbers. Using the lemma, we can write
a b C 3
bccaab 2
2a(a b)(a c) 2b(b a)(b c) 2c(c a)(c b) 3@ b)b c)(c a) O
(2a b c)a 2b c)a b 2c) 8a b)b c)(c a) O,
and the last inequality is Cesaro’s inequality applied to the numbers @ b,b c,c a.

in figurile de mai jos sunt prezentate din lateral patru scéri formate din atatea blocuri de piatra
cate se vad in figurd avand respectiv 2, 4, 8, 16 trepte. Respectind regula dupa care s-au construit
primele patru scéri puteti spune din cate trepte Si cate blocuri de piatd este formatd a zecea scard ?

1 2 3 4 . 10

2 trepte 4 trepte 8 trepte 16 trepte




PR HNTT - EXAMENE S1 CONCURSURI - w

,» Un gand mare la 0 minte mica e ca un
strasnic comandant la o oaste de netoti”.
Nicolae lorga

Examene si concursuri

CONCURSUL JUDETEAN DE MATEMATICA
SCLIPIREA MINTII

5 Noiembrie 2011 Editiaa VI-a

Tn data de 5 Noiembrie 2011 la Grupul Scolar ” Costin Nenitescu” Buziu a avut loc a sasea editie a
Concursului Judetean de Matematica ,, Sclipirea Mintii” , concurs la care au participat peste 200 de elevi de
la 14 scoli si licee din judetul Buzau. Subiectele date va sunt prezentate in cele ce urmeaza:

Clasaa V-a
1. Ardtaticanumarul 1l 2 3 .. 2010 2011 2010 2009 .. 3 2 1leste patrat perfect.
(R.M.T. nr. 2/2011, Neculai Stanciu, Buzau)

2. Determinati toate numerele de doua cifre care sunt egale cu suma dintre rasturnatul lor si triplul sumei
cifrelor lor. (R.M.T. nr. 3/2011, Mihai Vijdeluc, Baia Mare)

3. Adunand un numdr de doua cifre diferite, nenule, cu rasturnatul sdau, obtinem un numar de doua cifre
egale.Care este cel mai mare numar cu aceasta proprietate? Dar cel mai mic?

(R.M.T. nr. 2/2011, Constantin Apostol, Rm. Sarat)
ClasaaVl-a
1. Ardtati ca nu exista numere naturale a,b,c,d care sa verifice relatia

a’h ab® c’d cd® 2011.

(R.M.T. nr. 3/2011, Dragos Constantinescu, Ramnicu Valcea)
2. a) Precizati cate numere naturale sunt divizori ai numarului 1225. Scrieti multimea divizorilor naturali ai
acestui numar.

b) Aratati c& numarul 1205 are un numar par de divizori naturali.
(Constantin Apostol, Rm. Sarat)
3. Pe o dreptd, se considera punctele A, B, C, D, E si F, in aceasta ordine. Precizati daca :
AD BE CF AE BF CD (Constantin Apostol, Rm. Sarat)

Clasaa Vll-a

I —_ .. . X Z X Z
1. Determinati numerele Xyz stiind ca 15y y .

9 6
(R.M.T. nr. 2/2011, Mircea Mario Stoica,Arad)

... » 503 . i - . y . .
2. a)Aratati ca @ este cea mai mare fractie subunitara care se poate scrie ca suma de trei fractii de forma

% % % ,unde a,b,c,d,e, f sunt nume de céte o cifra, diferite de zero;
Calculati numerele a,b,c,d,e, f de lapunctul a) .

(Neculai Stanciu, Buzdu si Titu Zvonaru, Comanesti)
3.Intr-un triunghi dreptunghic, masura unui unghi este de patru ori mai mare decat masura altui unghi.
Determinati masurile unghiurilor triunghiului.

(R.M.T. nr. 2/2011, Constantin Apostol, Rm. Sarat)
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