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CLASA aVilll-a
SUBIECTUL |

a) Inegalitatea este echivalanta cu (a—b)2 >0 cu egalitate daca a=Db e 2P
b) Se impun conditiile de existenta x>1,y>4,z>9
Cu ajutorul inegalitatii de la punctul a) avem succesiv:

1. %X_lgler—l’

2
2. y_4 Sw,
3. hz—9£9+z_9,

2 ettt e 2p
egalitatile avand loc pentru:  1=+/x—1, 2=\/y—4, T Y« R 1p
Adunand inegalitatile anterioare, obtinem: Jx—1+2-\/y—4 +3-4Jz-9 S#; ...... 1p
egalitatea avand loc doar pentru:  1=+/x—-1, 2=«jy—4, 3=4z-9,
de unde obtinem: X=2,Y=8,Z =18ttt 1p
SUBIECTULII

a) Presupunem cd +n e Q, rezultd c3 \/_=%, a,beNb#0,(ab)=1.iiinns 1p

2
Obtinem n:%eN sicum (a,b)=1rezultd cd b=1.Rezultdn=a*,aeN, deci n este patrat

0T ot RS 1p

RECIPIOC €S8 EVIAENT....ce et et e et et et e e stestesrnensaese s sensenneen 1p
b)vn® +8n+51eq,n?+8n+51eN= VN’ +8n+5leN=

N2 A BN A 51 = K2 KEN ettt et et et et e et ee e eeee et e ee et et eesteseeee s e eee et eeeeeaees 1p

(N+4-K)(N+4+Kk)==35, N+ 44+ K €{1,5, 7, 35} et eeeeee st sessessas s sesneens 2p

FINGLIZArE 1 N = 13ttt ettt st te s te s e et s e te s sassasetestess s sessessessssessessaseens LD

SUBIECTUL III
a)SA L (ABC), BDC (ABC), = SA L BD .« ceevee voeeeeeeeeeeeeseeee e eeeeeneeneen 1p
AC L BD (ABCD pitrat), = BD L (SAC) . erriee cereeeeeeeeeeeeeeeseeeeeeeeesesesnenes 1p

CUM SC < (SAC), =5BD L SC. v e 1p
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b) Fie O centrul p&tratului ABCD. Tn ASAC construim
0Q L SC,QeSC cd BD L (SAC) si, cum 0Q < (SAC),
= OQ LBDuooeicieiieieeeeeeeeeeeeeeeeeee 1p

a6

Din AOQC ~ ASACse obtineca 0Q-= 5 1p

c) Construim AT L BM, Te BM; cum SA L (ABC), din
teorema celor trei perpendiculare
urmeaza ca ST L BM, deci distanta de la punctul S la

B
¢ dreapta BM este ST.
Aria triunghiului ABM este jumatate din cea a patratului ABCD,
av5
iar BM :T ........................................................................................................... 1p
a7 _ 225
T - PP 1p
SUBIECTUL IV
D’ c a) Fie DEN AF ={M} AAED=ABFA (CC)
RNt 1p
A B

= <AED= < BFA. Atunci in AAME:
m< ( EAM)+ m< (AEM)= m< (BAF)+ m< (BFA) =90 0
Rezultd ca m <(AME)=90°, deci AFL DE
.............................................................. 1p

b) FF* L (ABCD), MF_L DE (cf. punctului a) ) ; MF, DE
—(ABCD) = F'M.L DE,

D .- :j" C  deci unghiului plan corespunzator unghiului diedru este
L A e SFEMF e 1p
A T e 5 Tn triunghiul ADAE aplicim teorema lui Pitagora = DE=
35
AM_LDE= AM =AD'AE=6‘/g ................................................................................. 1p
DE 5
9.5

Atunci MF=AF-AM= T

N F'F

In triunghiul F'FM: tg(£LF FM)= ME U 1p
c) Pe semidreapta (AB luam N astfel incat BN=BF. APBN = APBF(C.C) = PN = PF(1)

Perimetrul triunghiului A’PF este minim < A'P+PF+ A'F este minima.

Cum A’F=constant perimetrul este minim <> A'P+PF este minim <> A'P+PN este

minim < A, P, N sunt coliniare. _......... Ry s 1p

PBIIAA'= ANPB~ANA'A = pAn’~ NA = PB=3cm
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