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Clasaa X -a

BAREM ORIENTATIV de CORECTARE si NOTARE:

Problema 1- Solutie orientativa: Punctaj
a) . . . 1 1 1p
Din inegalitatea mediilor avem ——<———,Va,b>0 .
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Cu egalitate daca si numai dacad x=0 .
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L ) , cu egalitate daci si numai

daci x=0; inegalitatea (2) este adevitati din :@f+fy+la<a’+[ +y° ,

1 1 1
unde o = —p= — )= -
(Va) = (b)  (Jab)
b) | Notam 2p
log, x=a=x=2°
S0+ B+ xT + X8+ x° +x2 =1024% +512° +256% +128% + 647 +32° 442

Ecuatia devine 1024° +512% +256° +128% + 64° +32% + 4° =2020° care impartita 1p
la 2020° conduce la functia descrescatoare

f:R—> (0,00),
1024\" (512 \° (256 \" (128 \" (64 Y (32 [ 4 Y
f(x)= + + + + + +
2020 2020 2020 2020 2020 2020 2020
Ecuatia f(x)=1 are solutie unicd a=1. 1p
Problema 2- Solutie orientativii: Punctaj
{log, v} € [0,1) si analoagele 1p
2logz[x] = 2 - {leg, ¥} € (1,2] si analoagele 1p
[xX] € (V2,2] ,[x] =2sianaloagele 1p
{log,¥}=0,log,y € Z, 1p
y = 2, log, v = n € N si analoagele 1p
y=2",[2"] =2" si analoagele 1p
n=1,x=y=z=2 1p
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Problema 3- Solutie orientativa: Punctaj
A X y . e Xy . 1 5 2p
Notand — =z avem===si relatia din ipoteza—+==1 se scriez+—=1 < z°-z+1=0
y X z y X z
o 2=-1,z#-1.
3n+l 3n+l 3p
Notim E= [ﬁj +(¥j
y X
Rezulta:
3n+l 3n+l 3n+l 3n 3n
R CRas TR
y X z z\ z z\ z
no 1 n n 1 n n Ln= par 2p
=z-(-1) +—(-1) =(-1) | z+—|=(-1) (})=(-1) =
R e R S S
Problema 4- Solutie orientativi: Punctaj
a) |Z| =1=z=cost+isint sidaca z=1 problema este evident adevarata. Pentru z#1, 3p
sin 2021t sin 2021t
2021 —
2, =1+2+2"+..+2°°= . 1 f {coszozohrisin@} |21|=—2
z-1 sin— sin—
; (2k + 1)t 2p
Notim X, ,, = —f X, =1. Avem X,,, —x, =2cos(k+1)t eQ pentru ca
sin—
Rez*! Q.
Prin inductie completa idin X,; =X, + Z(Xkﬂ —X,)=X,€Q,(V)n>0.
k=0
| 2020 ~12929)_ 2020 1010 1010 : < 2p
b) z=z :>‘z —ﬂz‘z‘ .‘z —]F 2%~ 7' = 2sin1010t| € Q, pentru ca
Im ZlOlO c Q

Nota:

Orice alta solutie corectd se puncteaza corespunzator.
Se acorda numai punctaje intregi.
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