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CLASA a IX-a

1. (7p) Daca a,b,c e(O,+oo) si a+b+c+l+%+l:§, sd se demonstreze ca
a c

% <a+b+c<6.Cand se obtin egalitatile?

2. (4p) a) Sa se determine numerele reale pozitive a,,a,,...,a,,..., stiind cd a, =3 si sunt verificate
relatiile:

1 1 aa
:;113+2—-a§+...+—-a3 :”T”“,VneN,HZI-

(3p) b) Fie x € [%’+Ooj . Sa se calculeze suma:

X+1 X+2 X+3 X+2019
S = + + | —,
{ X } [X+l} {x+2} [x+2018}

unde [a] reprezinta partea intreagd a numarului a .

3. (7p) Fie ABCDE un pentagon convex si punctele Pe(DE),Qe(CD) astfel incat

% = g—g =2. Dacd M si N sunt centrele de greutate ale triunghiurilor ABC si ABE, sa se

arate ca M—Q =NP.

4. Se considera triunghiul ABC si punctele N e (AC),P e (AB) astfel incat
AP =PB, AN =2NC. Fie {T} =BN nCP si {M}=AT nBC.
a) (3p) Aratati ca ™ = N < E
AM BN CP
b) (4p) Aratati ca daca cercul cu centrul in T si raza 1 nu se afla in interiorul triunghiului
ABC, atunci exista o dreapta d in plan cu proprietatea ca proiectia triunghiului ABC pe
dreapta d este un segment de lungime cel mult 4.

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 7.
3. Timp de lucru 3 ore.



