Varianta 012

Subiectul I.

a) 4+5
5+4i

b) Distana ciutati este 52

¢) Ecuaia tangentei estex—-2y+3=0

d) PuncteleL, M, N sunt coliniare, deoareceN =2[1M .

e) VABCD :4'

f) a=-46 si b=-9

Subiectul I1.

1

a) Calcul direct

b) Se folosgte punctul a).

¢) Probabilitateadutati este p=1.

d x=1.
& X+HEré=2.

2.

a) f'(x)=2*In2+5In5, pentru xOR.
; 1,4

b) | fix)dx=—+—.

)-([ ()ax In2 In5
f

¢ f"(x)>0, pentruxdR, decif este convexpe R.

d) IimM:ZIn 2+5In5.

-1 x-1

€) DreaptaOx:y=0 este asimptatorizontafi spre —o la graficul fundiei.

Subiectul I11.

01 ,
a C+D= , \IC+D) =
) c+o=(7 o). (e+o)

b) def{C)=0, rang(C)=

¢) Calcul direct.

d) Se demonstre&zrin reducere la absurd.

e) Punand in afirmia de lac) x=de{A+B), y=def{A-B), a=defA) si
b=det(B) si folosind d), oktinem concluzia.

f) Demonstréa este imediat folosind primul principiu de inddie si punctule).



cosk -sink

g) Alegem matricele A :[ j unde k0{12,...,10}.

sink  cosk
Avem de{A)=1, O0kO{12...,10}.
Din f) rezult ci exisé cel pdin o alegere a semnelor pentru care avem:
de{A £ A +..+ A )<deA)+defA)+...+defA,)=10, de unde ainem
concluzia.

Subiectul 1V.
1 ,pentruxD(O,OO).

a) f(x)-ﬁ
by f"(x)<0, Ox0(0,), deci f' este strict descresoare pe (0,).
¢) Pentruk >0, aplicand teorema lui Lagrange ftiec f pe intervalul[k,k+1],
1
e

d) Deoarecef’ este strict descresioare pe (O,oo), avem: k<c<k+l =

deducemzexisti cOl(k,k+1) astfel incat f (k+1)- f (k)= f'(c)=

o flk+)< Q)< F(K) - ‘{/lel<f(k+1)—f(k)<%, Ok>0.

. @ . . .
e) PentrunON", b, —b,<0, decisirul (bn) este strict descresor si

n=1

cnﬂ—cngo, decisirul (cn)nZl este strict cregitor.

f) Deoarece f'(x)>0, Ox0(0,»), oktinem ¢ f este strict creatoare pe (0,),
de unde rezuitci OnON", ¢, <h,.

Folosind monotonia celor dayiruri, deducem OnON", ¢ <b, si c <b.

Sirul (bn)nzl este strict descresor si marginit inferior, deci este convergent.
Sirul (cn)n21 este strict cregitor si marginit superior, deci este convergent.
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3
g) Deoarecssirul (bn) e convergentlima, = lim (b, + f(n))= Lim(q +§ Eh“) =00,

nx1

h)
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