
         

 

Varianta 065 
 
Subiectul I 

a)  1
5

4

5

3 =+ i . 

b)  1=OA . 
c)  Pentru N∈n ,  nA   aparine cercului  ⇔   122 =+ nn yx , adevrat. 

d)  Pentru N∈n ,  toate punctele  nA   de la subpunctul  c)  au coordonatele raionale i 
aparin cercului. 
e)  3=ABCDV . 

f)  

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=

5
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b

a
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Subiectul II 
1. 
a)  Se verific  prin calcul direct. 
b)  Se folosete punctul  a). 
c)  ( ) 01 =g . 

d)  { }0,3−∈x . 

e) 492
3

2
2

2
1 =++ xxx . 

 
2.   

a)  ( ) ( )( )14

6
22 ++

−=′
xx

x
xf ,  R∈∀ x . 

b)  ( )
8
5

ln
1

0

=′∫ dxxf . 

c)  Evident, folosind semnul funciei  f ′ . 

d)  
( ) ( )

5
3

1
1

lim
1

−=
−
−

→ x

fxf
x

. 

e)  Din tabelul de variaie rezult  c   R∈∀ x ,  ( ) 4ln0 ≤< xf . 
 
Subiectul III 
a)  ( ) 1det =A   i  ( ) 3rang =A . 

b)  


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









=
001

100

010
2A   i  3

23 IAAA =⋅= . 

c)  Din  b),  21 AA =− . 

 

            

 



         

 

d)  Se arat prin calcul direct. 
e) Considerm  ( )ACQP ∈, . Din  d)  rezult  c   APPA =   i  AQQA = . 

Avem  ( ) ( )QPAAQAPQAPAAQP +⋅=+=+=⋅+ ,  deci  ( )ACQP ∈+ . 

 i   ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )PQAQAPQPAAQPQAPAQP ⋅=⋅=⋅=⋅=⋅=⋅⋅ ,  deci  ( )ACQP ∈⋅ . 

f)  Se arat u or c  dac       ( )AC∈Y   i  3
2 OY =   atunci i   3OY =                               (1) 

Fie  ( )ACX ∈  pentru care ( ) 3
6 OXXf == .  ( )ACX ∈    

)e

⇒   ( )ACX ∈3 . 

Folosind afirmaia  (1)  rezult imediat c   3
6 OX =   ⇒   3OX = .   

g)  Avem  ( ) ( ) 33 IIfAf == ,  deci  f  nu este injectiv. 

Fie  ( )ACIB ∈−= 3 . Se deduce c  ( )ACX ∈∀ ,  ( ) BXXf ≠= 6 ,  deci   f  nu este 
surjectiv . 
 
Subiectul IV 
a)  Se demonstreaz prin calcul direct.  
Deducem c exist   R∈k   astfel încât R∈∀ x ,  ( ) kxf = . 

b)  ( )
2

1
0 =f ,  deci  

2

1=k ,  de unde rezult  
2
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





 π
f . 

c)  ( ) π=∫
π

1003
2006

0

dxxf . 

d)  Avem       N∈∀ n 1≥n ,  
11 2

cos ++ ⋅=
nnn

a
aa  i se demonstreaz prin inducie c  

pentru orice  

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1 ⋅= . 

e)  Calcul direct. 

f)  Pentru  

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 π∈
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g)  
2

1
1 =b   i  12

1

2

1
−+= nn bb ,  N∈∀ n ,  2≥n   i se demonstreaz inductiv c   

*N∈∀ n ,  
12

cos +

π=
nnb .  Folosind  d)  i  f)  ob inem,  pentru 
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radicali 
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