Varianta 065

Subiectul |

a) §+fﬂ:1
55

b) OA=1.
c) PentrunON, A apatine cercului = x?+y?=1, adevrat.
d) PentrunON, toate puncteleA, de la subpunctut) au coordonatele tianalesi

apatin cercului.
e) VABCD = 3

=1
f) {2:_5.

Subiectul 11

1

a) Se verifi@ prin calcul direct.
b) Se folossgte punctul a).

o g{1)=0.
d) xoOf-30}.
e X +xX+x2 =49,

2.
6X

a) f'(X):—(mm, OxOR.
1

b) jf'(x)dx=|n§.
0 8

¢) Evident, folosind semnul funei f'.
g tim )= _ 3
-1 x-1 5
e) Din tabelul de varige rezulici OxOR, 0< f(x)<In4.

Subiectul 111

a) def{A)=1 si rang(A)=3.
010

b) A2=|0 0 1| si A=A A=I,.
100

c) Din b), A™*=A%



d) Se arditprin calcul direct.

e) Consideim P,QUC(A). Din d) rezulici PA=AP si QA= AQ.

Avem (P+Q)[A=PA+QA=AP+AQ=ALP+Q), deci P+QOC(A).

si (P)A=P{QA)=P{AQ)=(PA)@ = (AP)@ = AL{PQ), deci PQIC(A).
f) Seardtwsorcidac YOC(A) si Y2=0, atuncisi Y =0, 1)
Fie X OC(A) pentru caref (X)= X°=0,. XOC(A) ey X*0OC(A).

Folosind afirmgia (1) rezuli imediata X°=0, = X =0,.

g) Avem f(A)=f(l,)=1,, decif nu este injecti.

Fie B=-1,0C(A). Se deduceic O X OC(A), f(X)=X°%B, deci f nueste
surjectiw.

Subiectul 1V
a) Se demonstreaprin calcul direct.
Deducem g exist k[JR astfel incat] xOR, f(x)=k.

b) f(o) , deci k—E de unde rezuit f(zgoej:%'

2006t
C) I f (x) dx =1003r.

0

d) Avem OnON Nn21, a, =a,[tos— 2n+1 si se demonstre&zrin indugie ci

pentru oriceaD(O,’—Tj si nDN*,avemah:ingﬂ_

2 sin—

2n
e) Calcul direct.
a
f) Pentru aD(O,Ej, I|man—||miD5'n: _sina 2" _sina
N e sin_; a ﬂsm— a

g) b= \/7 si b, —1/—+ b_,, OnON, n=2 si se demonstredznductiv G
OnON’ —cos— Folosind d) si f) obtinem, pentrua——

.\Fll 11 1,
lim.[=0=+= +__ ____
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nradicali




