
         

 

Varianta 49 
 
Subiectul I. 
a)  ( ) 1Re −=z . 
b)  5.      
c)  115cos75cos 22 =+ oo . 
d)  Unicul punct de intersecie dintre dreapt i cerc este  ( )1,0A . 

e)  Exist  un singur punct cu proprietatea din enun:  ( )0,0O . 
f)  xy 3= . 
 
Subiectul II. 
1. 
a)  ba < . 
b)  30. 
c)  Exist  trei numere care satisfac enunul. 
d)  Exist  dou  numere care satisfac enunul. 
e)  [ ]XXf Z∈−= 23 .   
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b)  3−=x   i  3=x   sunt punctele de extrem ale lui  f. 
c)   ba > . 
d)  Dreapta  0: =yOx   este asimptota (orizontal) spre ∞+  la graficul funciei  f. 

e)  ( )
3
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Subiectul III. 
a)  ( ) ( )nainaf 2sin2cos11 ⋅+−=  i  ( ) ( ) ( )nainaf n 2sin2cos11 ⋅+−−=− . 
b)  Calcul direct. 
c)  Calcul direct 
d)  Evident. 
e) Deoarece  C∈−110 ...,,, nxxx   sunt r d cinile polinomului  f,  putem scrie 

( )∏
−

=

−=
1

0

n

k

kxXf ∏
−

=

























 π+⋅+






 π+−=
1

0

2
2sin

2
2cos

n

k n

k
ai

n

k
aX

d)

. 

f)  Din  a)  i  b)  deducem:   
             ( ) ( ) ( )nainanainainaf sincossin22sin2cos11 ⋅+⋅⋅−=⋅+−=                (1) 
Folosind  e)  obinem: 
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inând cont de  (1), deducem  concluzia. 
g)  Din  a)  i  c)  deducem,  pentru  12 += pn ,  cu  ∗∈ Np :   

                     ( ) ( ) ( ) ( )( )apiapapf 12sin12cos12cos21 +⋅++⋅+−=−                       (2) 
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Subiectul IV. 
a)  Calcul direct. 
b)  Evident. 
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d)  Pentru  R∈x ,  deoarece  f  este continu în  0,  ( ) ( )0lim 1 fexf n

n
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∞→
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e)  Evident,   înlocuind  x  cu  R∈
e

x
  în relaia din enun. 

f)  Evident,    înlocuind  x  cu  R∈
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x
  în relaia din enun. 

g)  Din  f), dându-i succesiv lui  n  valorile  0, 1, 2, ..., n  i adunând relaiile, rezult :  
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Funciile continue cu proprietatea din enun sunt:  
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,  cu   R∈a . 

 

            

 


