Varianta 19
Subiectul 1.
a) Distana ciutati este % .

b) Mijlocul segmentuluiAB este punctuP(3,3,3)

c) a=3.
d) Punctele gutate sunt ﬁ)’ﬂ) si B —Q,—E .
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f) 1+=+=+_-=0.
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Subiectul I1.
1
a) log,4=2.
b) Tn mukimea Z,, 12BAGBBIT=0.
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24°
d) Probabilitatea autati este p=0.

e xO{-22}.
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a) f(x Inx

, OxOR.

b) f'(x )<0, DxD(e ), deci funda f este descrestare pe intervalulle, «).
) I|mM 1.

x-1 - x-1
d) DreaptaOx: y=0 este asimptota orizoniagpre+ la graficul funciei f.

& lim(Vn+1-vn)=

Subiectul I11.

a) f(0)=-1si zz 0. =(-)".

b) Din &) ohinem: |z|0z,|0.07,| = =

c) Evident, deoarecef (0)=-1<0 si lm f(x)=+o.

d) Din b) avem: |z|(,| 0.0z, =1.



Folosind ipoteza, deducena dz,|(fz,|[1..0z| =1 si ci egalitatea are loc dasi numai
daci avem |z|=|z|=...=|z|=
e) Se folosesx) si d).
f) Pentrun numir par, polinomulf aresi radicina -1, aadar polinomulX? -1
il divide pe f.
g) Eventual renumerotanddacinile polinomului f , putem alegez =1.
Aplicand prima relge a lui Viéte, obinem:
d

n=|z+z+..+2|<|z|+[z|+..+|z|=n
In inegalitatea precedeindvem egalitate, dagi numai daa

OkO{2...n}, exist a 0(0,«) astfelincatz, =a, [z =a,.
Obtinem z =z, =..=z, =1, iar f =(X-1)".
Deoarece termenul liber al ldi este —1, rezult cd numirul n este impar.

Subiectul V.
-1y0[-1,0) Q xm[—},ij

3 [y]=1{ oyo[o) = f(¥= 2% = glx)=|x|, DxD{—%,ﬂ.
1y0[1,2) lx=%

b) Se aratusor ci g(x+1)=g(x), DxOR.
. . 11 . - .
Funaia g este continipe [_E’ E} si deoarece este periodjae perioadl T =1

pe R, rezulici g este continipe R.
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c x)dx==.

) ! g dx= -
d) Facand schimbarea de variabix—(k-1) =t okinem

k 1 1

g pefIOdIC(l

[ 9b)ax=[ glt+(k-D)d jg

k-1 0
e) Evident, folosind aditivitatea integraleitotem, pentru oricen[JN",
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J I gy (nx) dx + J- g(x)m(nx) dx + -+ | g(x)(nx) dx -
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f) PentrukON", functia g este continiipe - ﬁ} deci exisi X, &D{ n}’

astfelincatg(x )= min_g(x) si g(x/)= max g(x),
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adic  g(x)<g(x)<g(x), O XD{kT_l ﬂ

inmultind relaia precederitcu g(nx)=0, okinem:

ax)a(m)s s (ra(m)= alx)ralmd, oxo| LK

. A L , . -1k :
si integrand ultima inegalitate pe mtervalP(—, —} , deducem concluzia.
n n

g) Insurmim relaiile de la punctulf) si obtinem:

Zg ng nx) dx< I glx nx) dx< Zg ng nx) dx (@0}

Facand schimbarea de varigbihx =t i folosind punctuld) rezulti usor c
n 1 2 n : 1 2
X) Ev(g(m) dx U g(x) dx} si Zg (%)) DJ g(mdadx _, U a(x) dx] .
k=1 k1 0 k=1 k1 0

n
Folosind criteriul clgtelui in (1), oltinem concluzia.



