Varianta 24

Subiectul 1.
a) viw=0
b) DE =+11.
¢) Ecuaia tangentei estex+y+3=0.
d) Deoarece Y=Y = YTV rezylf ca puncteleL, M, N sunt coliniare.
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€) Vieep ==
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f) Ecuaia planului este:x+y+z-4=0.

Subiectul I1.

b) Probabilitatea @utat este p =

0 g(0)=1.
d) x0{-11}
€ X % +x=0.

2.
3
a) f:R-R, f(x):%.

by f:R - R, f(x)=4014.
o f"(x)<0, OxOR, deci funda f este concavpeR.
d f:R-R, f(x)=-3x.

1
e) j (x+2) " dx=2e-1.
0

Subiectul 111.

a) X +XtxX%=0.

b) defA)=defB)=1=defl,).

¢) Calcul direct.

d M=0,.

e PentrunON’, avem Q,=A"-B"=(A-B)[S,, de unde rezuitci defS,)=0.
f) Se face tabla opaiai si se verifici imediat axiomele grupului.



g) De exemplu, mtimea I ={1,,x 0,,x,0,} #G este un grup cu 3 elemente din
M,(C).

Subiectul 1V.

- b
a) |1(p)_ p+1'
b) Se arat prin calcul direct.
c) Se folosete punctulb).

d) f'(x):%, Ox>0.

e) Pentru x>0, fundia f este o funige Rolle pe intervalul[x, x+1] si folosind

. . . A A +1)-
teorema lui Lagrange, dhem ci existi cO(x, x+1) astfel mcath1
X+1-X C
X<Cc<Xx+1l = 1 <1<1 - b <In(x+1)—|nx<£.
X+l ¢ X +1

f) Tnlocuindu-l succesiv pa in partea dreapta inegalistii din €) cu numerelen,
2n, ..., n* si adunand inegalitile oktinute, rezuli:

1 1 1 1 1 1
O<In{1+=|1+— |0.01+= <=4+ —+..+—= 1
( nj( 2n] [é nzj n 2n n’ % @

Searatca 0<a, <%, de unde, aplicand criteriul stelui, rezult ca lima, =0.
n

n-o

Aplicand acum criteriul ckgelui in (1), rezult

iim In1+ 2 1+ L |2, 1+i2 =0, deci lim 1+1 1+ 1 o, 1+i2 =1.
n-e n 2n n M= n 2n n

1

g) liml_(n)=lim =1.
"”°° (1+1j(1+1jm..[€1+12j
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