Varianta 82

Subiectul |

13 13

a)l. bBV3. c)sind5 +cosd5 =+/2. d)(G\/_?’, 6\1/;’}[ 6v13 6\/_3} )— f)

a=1, b=0, aplicand formula lui Moivre.

Subiectul Il
1. a)15=log, /8 <log,+/9 = log, 3

b) Probabilitatea cerﬁEsteg ) g(8)=1.d)x=1.e) 0.

2.a) f'(x)= 2—1+1 . % c) f'(x)>0,0xOR = f strict cresitoare peR.
X

d) lim ZX =4 _ 5 11 ¢)2In2.
Xx-0 3
Subiectul Il
a) Pentrux=1, y =0 obtinem |, OG, iar pentrux = y =0 oktiinem O, OG;
b) Dac x0Z, atunci X D{f),i&}.

Dacay? =0 avemk® = Odeci X = §=0. Dacay? =1 avem&? = 3 imposibil. Dad
y2 = 4= %% = 2, imposibil
¢)Daci ABOG,avemA=| 2 °| B=| & 9| abednz, deci

2b 2d C

A+B=|. 2t P e G A= a6+ 2bd ad+be 1he
( ) (ad +bc) ac + 2bd
d) Cum¥, 9D{O,12,3,4}, mukimea G are % elemente.

AAA A A

A~ A~

Xy
e) Daa AUG= A= 56
2y X

detA# 0. Fie ZDZS, inversul elementuluk? - 22 Atunci matricea

) detA=X- 2y si deoareceA # O, folosind b) avem

X7 —
B:L ]DG@I AB=BA=1,

2yz2 Xz
f) Din c) oltinem @& adunareai inmultirea matricilor din G sunt opafainterne.
Adunareasi inmultirea matricelor dinM, (Z ) fiind asociative, vor fi associatiwgin G.

X v -X -
Pentru orice matricé = [2A ¥J 0G avem-— A:( ~ yj OG, iardag Az O,
y X

-2y -X
folosind e) olinem ci este inversakil In plus se verifig prin calcul & AB=BA,
OA,BOG. Cum inmufirea matricelor dinM,(Z ) este distributis fati de adunare,

aceast proprietate segstreaz si in G, deci (G, +;) comutativ.



g) (G, +,-) corp comutativ cu 9 elemen@’. = {( y}x, y[O Zs}

2y X
Subiectul IV
a)a, -a = % >0, deci(a,) strict cresitor,
3 n+.
1 1 2 1 1 1
b) bn+1_bn:an+l+—_a =

3+ " gamr g ' 3n+1)B™ 3@
_(Bn+4)m-(n+1)B*™* _ (n+ 1)(3n -3+ n) - (n+ 1)(3n +1- 32”+1)
© ann+)B™  3n(n+2)ty an(n+1)3™v
Se demonstreaprin indugie ¢i 3n+1<3*", OnON", decib,,, -b, < 0,de
undelb, ) strict descresitor.

c) Din a), b) okinema, <a,, b, <b, OnON’", dara, <h,, deci

d) Din a), b), c) otinem (a, ),(b,) convergentsi limb, = Iim(an + 5 EZB . J =lima,.
n- oo n- o n n n- oo

e) Avema, <a<b ,OnON". Presupunenad]Q, decia=—, p,qON" si obtinem
q

a, < P a, + 1 —. Inmultim inegalititile cu q[:qu si avem
q 3q 31

q3* &, < pB* <qB3" an+%. Dar q(3" (&, =k0Z,p3* 0Z si

k<pB < k+% contradigie, deciallQ .

f) Fiea, =" nON’, decia, > Q

3n2 1

2

2007 n 2007
jim 2t = g (F 37 |im(1+1j Gl =0<1=lima, =0

e a oo 3(n+1)2 n27 e n 320+l oo

g) Presupunemicexist polinoamelef, g 0 R[x], nenule, astfel incaa, = f(n)

OnON’.
Avem fx+1) - () = u(x), cuu,vl R[x], nenule, prime intre ele.
g(x+1) glx) vx)
a,, —a, :M -_1 —, deci u(n): v(n)2 , ONON". Din lim v(n)z =0 obtinem
Y n) 2(n+1) 2(n+1) n-o o(n+1)
limu(n) = 0, de unde u = 0, contradie.



