M atematica infor matica
Varianta 89

Subiectul I.

a) AB,=2/2.

b) Se verifi@ prin calcul direct.

c) 3x+y-1=0.

d) Aria triunghiului AAB, este S=6.

e) sin(AAZBZ):%
f) 18.

Subiectul 11.

1.

a) a+b=8.

b c=3.

¢) Ecuaia are o singursoluie.

d) Exist 18 fungii cain enun cu f (3) impar.
e) Exisé 12 echipe cain entun

2.
2 —
a) f’(x):—?’x—i'x-'-s, Ox>0.
X
b) DreaptaOy:x=0 este asimptétverticak la dreapta la graficul futiei iar
dreaptaOx:y =0 este asimptatorizontal la graficul fundiei.
c) f'(x)<0, Ox>0, decif este strict descregoare pe (0, ).

d) f(V3)>(y5).
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€ fix)dx=—.
) j (=22
Subiectul I11.

a) Evident.

b) Consideim z wOC, astfel incalZ” +|w|" =0. Deoarecéz|,|w|0[0, ),
egalitatea precedenimplici |z|=|w|=0, deci z=w=0.
¢) Calcul direct.

d) Daci D:( z
—-W

VZVJDG, D#0,, atuncirezult de{D)=|z[ +|w| %0,



NI

si D*= IZE _] G.
|2 +|W|

e) De exemplu, X = { 1 2] are proprietatea ce#ut

f) Considesm A, BOG astfel incatAB=0,.

Daci A este inversahi| inmulind la stanga egalitatea precedesu A™ oktiinem
B=0,. Dac defA)=0, dinb) rezulici A=0,.

g) Din b) oltinem & G este stabil fata de operga de inmuire uzuad a matricelor,
iar din €) ca Tnmukirea nu este comutatiype D.

Se verifi@ usor axiomele corpuluji rezult ca (G, +, E) este un corp necomutativ.

Subiectul V.

a) a,—b,=0.

b) a, = 1+1+1+1+,,+ 1 +i—2 1+1+...+i =
2 3 4 2n-1 2n 2 4 2n

(1+ +. +1j+b [1+ +. +1) b,, OnON".
n n

¢ b, -b 1 >0, OnON’, decisirul (b,)_, este strict crestor.
i2n+1ﬂZn+2i "

d) Evident.
€) Se arat prin calcul direct, folosind punctud).

2n 1
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f) Avem O<J. X dx<jx2n dx = 1
! 1+x : 2n

si obtinem lim
+1
Pl e Pl
lima, = lim I dx—j :I— =In2.
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0
g) Pentru nON", notim an:1+l+l+...+l.
2 3 n

Sirul (a,),, este strict cregitor, deci are limitin R.

2n

dx=0
X

Presupunemac Ilmcx =aOR. Atunci, avemlimb, =lim(a,, —a,)=0

n- co n- oo

Insa, I|mb —Ilman—lnz contradidge. Asadar I|m(1+;+;+ +1J:oo
n-co n



