Varianta 093

Subiectul |

3

a) v/26 . b)?3. c) x+y=2. d)LM (11), MN (L1)deci L, M, N coliniare. e%. f) 0.
Subiectul 11

1. a) 15. b)g. C) g(1)=0. d) X% 2. €) X, + X, + X, = —=

2 = 0.
a
! , X=0 este singurul punct de inflexiune.

1+ %%

2X

2.a)f (x)= (1+x2)

b)%.c) £ (x) = -

d) f'(1)=%. e) 0.

Subiectul 111

a) Pentrua=b =0 avemO, JG iar pentrua=1,b=0 avem|,0G.

b) Dagi X=¢=0, evident X2+ §> =0. Daci &> +y2 =0, pentrux=0 avemy? =0 deci =0,
pentruX = lavem§? = 2 (imposibil), pentrux = 2avem §2 = 2 (imposibil).

¢)Daci P,QIG, P4 & P| o ¢ 9| apbedoz, siobtinemp+or 2FC  P*digg,
2b a 2d C 2(b+d) a+c

_( ac+2bd  bé+ dJDG.

((1) Olde undeab=0, *+2* =1 Din

avemb?® = Zare nu are sofii. Daci

A

= ((}) (i) cu soluile 4=1,4=2. Deci ecuda are 2 soltii in G: (fl) (i)J i

f) Daci ALIG avem detA&? - 2b° D{iﬁ}, deci inversabil fZs. Prin calcul se araci A HG.
g) Din f) oktinem ci toate matricele diferite de,@in G sunt inversabile Tn & produsul cerut este
21, care nu depinde de ordinea lor deoarece oricarematrici din G comut

Subiectul 1V

a) fl(x):1+j fo(t)dt =1+t *=1+e* -1=¢*,OxOR.
0

»=1+xx0OR; gl(x)=1+j go(t)dt =1+¢€'
0

2

X X 2
b) fz(x):1+j f, (t)dt = 1+I(1+t)dt = 1+(t +%j X=1+ x+X7 .
0 0




k
avem 0< g, (t)- f, (t)<¢€ EL Ot>0 si pentru x>0, integrand ofinem

] k ket
0< G (t) = fralt 5 etdk_ldt__[ EE J

) (k+1)!

g0)=1+[ g, ()t =1+ j eldt =1+ei=1+e* -1=¢".
0

¢) Notim p(n): f(x)= 1+i( +% +- +%,n ON".Din a) ohinem p(1) adeirati. Considerand p(k) adanati,

kLIN" avem

X X 2 k
fk+1(X):1+.[ f (t)dt =1+ _[1+(1+ ]i_' P t—jdx =
0

2! k!
2 3 k+1 2
1+ t+t—+t— et t 5
2l 3l (k +1)!

=1+ X+X_+...+
deci p(k+1) adesrati. Conform principiului indugiei p(n) este adewati OnON, adic

2! (k+1)’
2 n

fn(x):1+%+%+.~+%,nm N". Notam p(n): gx)=€, nON". Din a) ohinem p(1) adesrati. Considerand

p(k), kKON, adevirati, avem g+1(x)=1+jgk(t)dt =1+.|'etd ==
0 0

principiului indugiei p(n) este adévati OnUN", OXOR’
d) lim g,(x) =0, deci y=0 asimptotaatre -co la graficul funciei go.

e) Demons#m prin indugie matematica, p(1) este evident attati. Conside¥m p(k), ade@rati si

k
avem 0<g,(t)- f, (t)< € dk_ 0t>0, de unde integrand them:

k+1

K X
e' ETI—dt Je ErI—dt< x [—I— deci p(k+1) adevrati.
. K

0< gk+1( ) k+1( k' (k )

o'-—.x

n

) Fie a= >, x>0
n!

n+l n

|
fim 27t = fim g = lim "~ =0<1, decilim . =0,0x>0.
x-= a X»<>°(n+1)! X" xeen+l x=e |
2
g) Din e), c) avenD < ex—(1+%+%+ +X—Ij<e E—L OnCN, Ox>0. Trecem la limita in
! n

2 n
inegalitate si se almem Iim(eX —(1+I)f+% ++X—IB =0, deci
X o0 ! n!

2 n
e :Iim(1+§+x—+-~+x—j,mx>o.
X0 2 n!



