Varianta 080

Subiectul |

a) 0; b) (2;2); c)a =1;d) -5; e)
Subiectul 11

1.a) 2;%; b) f(x+y) = 2 f(x)0 fy) = 210 2 = 2, decif(x+y) = f(X)]
fly), 0 x,yOR;

=1;f) 3.
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c)f(2x) = 2(x) = 2% =21 2*cu soluiax = 1; d) 1023; e)g.

2.2)4C—4;b)f (1) =0; c)f () =0 - x=1;f(x) < 0 pentrxI(- «; 1)=f este strict
descresitoare pe (<o; 1]; f'(x) > 0 pentrxLI(1, +oo )= f este strict creatoare pe
[1, +o0); d) f"(X) = 12¢ = 0 pentru oricex numir real, de unde se ghe f convex peR;

i 9
e) | f(x)dx=—-—.
)!() -
Subiectul 111
a) X IC(A) = AX = XA— 2 =€ - 7@

oo 6 G 3

c) Daca b#0,c#0,a#d, din punctul a}i

' b' 1 U A
XOC(A), X = a :>E=£=u=a.. Decib’ = a b, c= a c, si notand
c d b ¢ a-
+ ab
p=d-ad,avemd =agd+ f,a=aa+ [,deciX = aatp =aA+[1,.
ac ad+p

d)xz(l 2}Y:[1 0)
01 2 1

e) BOC(A) = B=aA+A,,a,F0R= AB=BA, deci A + iB)(A- iB) =A*+B>.

f) Folosind €), avem deit+B% = defA+iB)def{A+iB)= de(A+iB)def{A+iB) =
de{A+iB)* 2 0.

g) B=a,A+Bl,, C=a,A+B,,,a,a, B3, OR= BIC =CIB sidin

f)= defB? +C?)2 0.

Subiectul 1V

a) Functiaf, : R” - R, f,(X) :sin%estesurjectiva|fl(x)| <1,0xOR%iarg,:R” - R g,(X) = x

areling a(x) = O.DecilimO f,(x)9,(x) =0;



b) Fie a, :i,bn =————. Avemlima, =limb, = 0silim f(a,) =Liarlim f(b,) =-1,
2nmt @n+Dm n-o n-e n-o n—o

- 1 . . Lo
decilim cos— nuexistadeundeobtinemca f, nuarelimitain x = 0.
n- oo X

C) g estecontinuape(-c,0) si(0,+),iar folosinda)avemlirr(l) g(x) =0 =g (0), decigestecontinuapeR.
d)lim M = Iing xsin1 = 0, decih derivabilain x = 0sicumh derivabilapeR ", avemh derivabila

-0 x-0 X X
peR.

!

e) h'(x) = (xz sinlj = 2xsin1 - cos1 pentru x# 0sih'(0) = 0conformpunctuluid).
X X X

0,x=0
f) Demonstrancaf,admiteprimitive Din punctuld) =>f,(x) = 2g(x) — h'(x),Ix[ R. Functiaf este
continuageciadmiteprimitive. DacaG esteo primitiva alui g,atunciF, (x) = 2G(x) — h(x)esteo primitiva
lui £ (X).
Demonstrancadacaa # 0,f_nuadmiteprimitive.Sapresupunersontrariul
0,dacax #0
a,dacax =0

oxsins - cost, x # 0
2g(x)- o (x) =4 XN TCOSXF Y decih'(x) =2g(x) - f,(X), OxOR.

Atunci (f, — f;)(X) ={

admiteprimitive,contradicite,deoareca@u areproprietaéalui Darboux.

1
2(\_ |COS =, x#0 _ 1(1+cosg),x:t0_ l,x;to 1 Cosz,x;to
g)fa(x)— X =12 X =32 5 X
a?,x=0 a’,=0 a’,x=0 0,x=0

Prin analogie cu punctele precedente rezulta ca

N

: - . . 1
f 2 admiteprimitive dacasi numaidacaa’ = S<=Past—-



