Varianta 40

Subiectul 1.
_12

a)

y =
b) 1
c) Distana de la punctuE la dreapta dateste egalcu 3.
d) |z|=

a=-2

€) .
{bzl

f) {XD =

Yo =4

Subiectul I1.
1

a) 1’+2°+..+10° =385.

b) n=10.

C) X +X+x=0.

d) 3 submuimi cu dou elemente.
e) Evident.

5
4 .
5

2
a) f(1)=

b) f'(x)= X(x+l) OxOR
f(x) f(l)

C) I|m

d) Aria cautaﬁ este A=1.
e) Exist un punct de inflexiune al graficului futiei f.

Subiectul I11.
a) defA)=-

b) Az{z 1].
11

¢) Se arat prin calcul direct.
d) defA")=(defA))" =(-1), nON".
€) Se demonstrézrin indugie.



f
f) Din punctule) oltinem det(A”):det[ f”*l

n n-1
OnON".
Din ipotez avemd OkON", f,, =f +f_
Tnlocuind pe randk cu fiecare din numerele 1, 2, n+1 in relaia de recuregi din
enun si adunand egalitile oktinute, deducem:f, + f, +...+ f =f , -1, nON".
g) Pentrun=1 ohtinem defA)=-1<0.
Pentru nON"\{1}, avem:
fo4f . 4f, f+f,+.+f
f+f, 4+ f o+ f .+

obtinem def{A+ A +...+ A") (-1)"* - 2f _, - f, +1<0.

€)

def{A+ A2 +..+ A") = si folosind punctul )

Subiectul 1V.
= i 1 :1
a) f(0)=0 s f[zj >
b) {x}={x}* < {x}{x}-1)<0, adevrat, decarece{x}1[0,1), OxOR.
) Dac x[[0,1), atunci {x}=x, aadar f(x)=vx-x*.
d) Se folosgte faptul & O xOR, avem: { x+1} ={x}.

e) Deoarecef este continiipe [0,1), este periodicde perioad 1, iar f (0) = f(l),

rezulé ci f este continiipe R.
1

f) j f(x)dx = A, ), unde I', este subgraficul funiei f pe intervalul [0,1], deci
0
Alr, ) este junitate din aria cercului de eqig y? = x - x*.

1 2
. 1 1 m
Obtinem | f(X)dx= Al |]==Ttl= | =—.
pnem{ 169x= AT )= t3) =3
g) Pentru oricek0Z, efectudnd schimbarea de variabit -k =y, oktinem:
‘¢ n . .
j f (x)dx :g si apoi

k
1 2 n

i jf(x)dx+j f(x)dx+...+J. f (x)dx

|imlj f (x)dx = lim 2 1 i=| =
nﬂoon n- oo n

oo |4

0



