Varianta 4

Subiectul |

a)@.b)%’.cﬁﬁ.d)A(ﬁﬁ), B(-v2,-v2).e)a=-8,b=0.7-1.

Subiectul Il
1) a) 1717.b) x = 1. ¢) [-3, 2]. dE 2-C;.-3/x % e) 3.
2007[2009

2) a) Calcul direct. b) x =0, x=-1. ¢ O.é e
) &) ) ) 3) ) 20082

Subiectul IlI
a) Calcul direct.

“Xx b
b)det(A—x&):‘a X
c d-x

c) Din relgiile lui Viete avem x+ xz = tr(A), xix, =detA.

dtrl, = 2, dety = 1= f(x) = x*- 2x + 1= (x-1f = xy= % = 1.

e) Prima relge se oline prin calcul direct, iar a doua prin innitda sa cuA".

f) Daci x,(n) si %,(n) sunt &dzcinile atgate polinomului asociat matricéi”, artim ci
x(n)+ %, (n) =X+

x(n)o(n)=x'0¢

Cum x(n )D(2 n)—det(An —[det(A” ]” si

X Xy = [det(A”) = x(n)x,(n) = x"x} . Demonstm prin indugie ci
tr(A”)— x1 +x3, oricare ar finON si deci x' si x; sunt Edacinile cerute.

g) Presupunem A= I, si fie X, x, radacinile polinomuluif ataat lui A. Atunci, conform
punctului f), X', X sunt &dacinile lui A" =1,. Polinomulf ataat lui |, are &dacina
dubki 1, decix) = x; = 1 Rezulti [x,| = |x,| =1. Atunci|x, +X,|<[x|+|x,|=2=

trAl < 2, contradigie.

‘ = — (a+d)x + ad — bc = f(x).

au loc relaile {

Subiectul IV:
a) Calcul direct.
x—lx4
R AC R 4 1
b) lim -+~ = lim =-=
)am x* o oxee o x® 4

o) f () =1-X+x0- .+ (-1
1 ( X )n+1 1 ( 1)n+1 3n+3

0) Din )= 1,00 = 1— (X) 2 OXOR\(1,
1 ~ /3
e)gmdx__j_ _I x+1OI __l 2+T



f) Integrénd egalitatea de la d) pe [Gsil{indnd seama de rezultatul de la ejirdm

7T \/_ 1 3n+3

fo0l6= §|n2+— (1)“*1j—dx Dar f(x)[3= f(1) - £(0) = &
X3n+3 a3 1 3n+3 1 3d
0 x0[0,1 0< < x> s
g) O x[[0,1] avem i X I 'c[ X =

1 3n+3 3n+3
X X 1
= [ i< [| = —{ix= .
d1+x J1+x|" 3n+4
1 X3n+3
Cum lim =0, rezult ca Iim(—l)”*lj - dx=0. Tinand cont de egalitatea de la
n-«3n+4 n-c 1+x

0

f), obtinem @& lim a, —§In2+%

n-o



