Varianta 075

Subiectul |
a) 25. b) 242 . ¢) x-y=4.d) L, M, N coliniare= 2LM = LN e) V== %1. f) a=18si

b=-26.
Subiectul 11

1.a) Se verifica prin calcul direct.l?Lgo% .C) Probabilitatea ceruta esged) x=1 solutie

unica. e)—24.
X : 1 1 ” —x 2
2.a) f(x)=1-2" In2.b) | f (X)dx==+ L) '(X)dx=2"In2)° >0 OXOR=f
) PO ) [ =+ 52 o) Pgee= 2 fn2) =
convexa pdR.d) quw :1_|n72 ) Iim(f (x) - x) =00R=y=x asimptota
oblica la +oo
Subiectul 111

a) f(0)=0 obtinem, daca in relatia ceruta se inieste x=y=0.

b) Pentru y=-x din relatia data f(x)+f(-x)=0 = f(-x)=-f(x), O xUR.

c) Fie P(n):f(a, +a, +..a,)= f(a,)+ f(a,)+...+ f(a,),nON,a,,a,,..a, OR

Pentru n=1, P(1)t(a,) = f(a, pste adevarata.

P(n+1): f(a, +a,+..a,)=f(a,)+ f(a,)+...+ f(a,.,),nON,a,a,,..a,,, OR
fla+a,+.a,,)= f(la,+a, +..+a)+a,,) = fla +a, +..+a,)+ f(a,.) =

Avem
f(a1)+ f(a2)+"'+ f(an)-'- f(an+l)’n|:| N’ai’aZ""an+l OR
1. . 1 1 1 1
d) Pentru g &= ...= g=—Inrelatiac)avemf (1) = f(—+—+--~+—] = an(—j.
n n n n n

[5)s
= fl ===
n) n

e) f(mj: f(ilj:mmf(ljzm,mmmg si f(—mj:—f[m):—mmn ON =
n n n n n

i=1 n n n
=f(x)=x, Ox 0Q

f) Fie b-a=c>0= Cng LIN: £} <c. Deoarecsairul [ij n LIN* este progresie
nO r]0
aritmetica= cel pdin unul dintre termenii progresiei se&lfh (a,b).
g) Reducere la absurd: presupunexiR: f(x) # x= f(x)<x sau f(x)>x. Traim primul
caz: f(x)<x= = LrUQ: f(x)<r<x = f(r)<f(x) dar f(r)=r = r<f(x) contradigie.
La fel se trateaisi al doilea caz.



Subiectul 1V

APV S S 1
(x+D)* ;3 .1 (@x+D(@2x+3)(x+D°
2
T T S U S S
(x+D* 5 12 Ex+H(Ex+2(x+])
3

b) lim f(x) =In1=0;lim g(x) =0.
c) f'(x)>0, 0O x>0 si g’'(x)<0, O x>0 (din a)
f strictcrescatoagpeR sidin (b) = f(x) < I|m f(x)=0
d) Din (c)=
g strictdescrescatarepeR sidin (b) = g(x) > I|m g(x)=0
deci f(x)<O<g(x) 2 xOR.

e) Se verifica prin calcul can+1-an=g(n)>0, O nON= (a,),[In este strict crestor si
bn+1-bn=f(N)<0, O nON = (by)n[1n Strict descresitor .

1 1 1
f) by-ap=In| 1+ < DnDN si din (e by-a,>0, O nUN.
) b ( 6n+3j 6n+3 _ 6n (€)= broas

g) din e), f),= ay<ar<...<ap<...<bp<...<bj=sirurile (a,)nn, (bn) nOn SUNt NArginite
. . . .1
si strict monotone, deci sunt convergente. Dagf)im(b, —a,) =lim = =0=cele
X — 00 X — 00 n

doui siruri au aceed limita.



