
         

 

Varianta 51 
 
Subiectul I. 
a)  22 . 

b)  22  

c)  Ecuaia c utat  este: ( ) ( ) 0821 22 =−−+− yx . 

d)  Punctele  L, M, N  sunt coliniare,  deoarece  LMLN ⋅= 2 . 
e)  15=ABCDV . 
f)   7−=a   i  22=b . 
    
Subiectul II. 
1. 
a)  Calcul direct. 

b)  Probabilitatea cutat  este  
2
1

8
4 ==p . 

c)  ( ) 111 =g . 
d)  0=x . 
e)  1321 −=⋅⋅ xxx . 
 
2.   

a)  ( ) 3

4

3
7

xxf =′ ,  R∈∀ x . 

b)  ( )
10
13

1

0

=∫ dxxf . 

c)  ( ) 0≥′ xf ,  R∈∀ x ,  deci  f  e strict cresctoare pe  R . 

d)  
( ) ( )
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→ x
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. 

e)  ( ) 1cossin
1

0

−=+∫ edxxex . 

 
Subiectul III. 
a)  ( ) 0det =A   i ( ) 2rang =A . 

b)  





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

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



=
001

000

000
2A   i  3

3 OA = . 

c)  Se arat prin calcul direct. 
d)  Dac  pentru  ( )C3MX ∈   avem  ( ) 2007XXf =   inversabil ,  atunci i 

 

            

 



         

 

( ) ( )( ) 0detdet 20072007 ≠= XX ,  deci  ( ) 0det ≠X ,  adic   X  este inversabil. 

e)  ( ) 0det =Z   implic   0=a   i se arat u or c   3
3 OZ = . 

f)  AU = ,  3OV = . 

g)  Presupunem c exist   ( )C3MX ∈   astfel încât  ( ) AXf = . 

Din  AX =2007   ob inem c   ( ) 0det =X . 

Mai mult, deoarece  AXXA=   din  c)   i  e)  rezult  c   3
3 OX = ,  deci  

( ) AOXX ≠== 3

66932007 ,  contradicie. 
 
Subiectul IV. 

a)  
6
1

1 =I . 

b)  Evident. 
c)  Ridicând la puterea a  n  a i apoi integrând dubla inegalitate de la  b)  obinem 
concluzia. 
d)  Se arat prin calcul direct. 
e)  Se folosete principiul I de inducie. 

f)  Din  d)  avem c  ∗∈∀ Nk ,  112
2

4
1
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⋅= kk I

k

k
I . 

Înlocuindu-l succesiv pe  k  cu numerele  1, 2, ..., n  în identitatea precedent i 

înmul ind relaiile ob inute, deducem c  ∗∈∀ Nn ,  
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g)  ( )=⋅⋅
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Din e) deducem: ∗∈∀ Nn ,  12
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