Varianta 47

Subiectul 1.
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a=2.

5.

|z|=1.

Raza cercului este =2.
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sin—+sin—=0.
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f) Aria pitratului este S=4.

Subiectul I1.
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Y, = —% este valoarea minira funciei f.
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f (X)=_(l+—))((2?, xOR.

X0 (= o0, 1] 01, ).

Ecuaia asimptotei spret « la graficul fungiei f este Ox:y=0.

lim (n? OF ()" =1.

I f(x)dng.

0

Subiectul 111.

a)
b)

Se arat prin reducere la absurd.

Fungia polinomial asociai polinomului f este strict credtoaresi de grad impar.

c) Pentruf OQ[X], avem f(a)=0, deci 00Q(a).

Consideim polinomul g = f +10Q[X]. Deoareceg(a)= f(a)+1=1, 10Q(a).

d)

Evident.



€) Se arat prin dubk incluziune La, " se folossgte teorema imjtirii cu rest,
pentru polinoameleay si f.

f) DeoarecealdR\Q este &dicini a lui f, avem a®=-2a-20R\Q
Consideim p,q,rJQ, astfel incatp+qga+ra® =0.
Inmultind relaia precederitcu a#0 si reducandu-l pea®, deoarecealR\Q,
rezulti par =2r’q+qg° =-2r°, adia g*+2r’q+2r*=0 (1)
Daci r #0, impirtind relaia precederitla r*#0 deducemz a =%DQ este o
radacina a lui f, contradide cu punctula).
Ohtinema@a r=0 sidin apoi q=0si p=0.
g) Presupunemic a®®=t[]Q. Consideim polinomul gOQ[X], g=X%*-t.
Searatca g=fI[q, decitoateddacinile lui f suntsi radacini ale lui g. Deoarece
toate #dacinile lui g au acelgi modul, rezuli ca si radacinile a, x,,x, ale lui f

2

1
cum f (—i/§)= 2[3/2 20, am ajuns la o contradie, asadar a®**OR\Q .

sunt de module egale. Avefra|’ =|alx, | =|-5|=2, de unde rezuit a=-%/2.

Subiectul 1V.
a) Se arat prin calcul direct.
b) Se arat prin calcul direct.
2
o f,(x)= G 11 axoR.
2 2 2

d) Se arat prin calcul direct.

€) Se folosgte principiul Tntai al indugei matematicai punctul b).

f) Din punctule) stimci f,(x)>0, OxOR sicum f, .= f,,, deducemz
functia f,,, este strict credtoare peR, deci injectiv.

Deoarece f,y, este continiipe R, M o (x)=-e0 si lim f,,(x)=+oo,

rezulica Im f =R, decif estesi surjectii. In concluzie,f este bijectig.
@) Din punctul a) deducem @ fiui(X)= fr0s(X)= f00(x)>0, OxOR, de unde
rezulé ca funaia f,,, este conveXpe R.



