Varianta 49

Subiectul I.

a) Re(z)=-1.

b) 5.

€) cos75 +cos15 =1.

d) Unicul punct de intersee dintre dreayitsi cerc este A(0,1).
€) Exist un singur punct cu proprietatea din e1,r.|u®(0, O).

f) y=3x.

Subiectul I1.

1.

a) a<b.

b) 30.

c) Existi trei numere care satisfac emuin
d) Existi doui numere care satisfac enuh

e f=x°-20z[X].

2.
2(3-x)
a) f'(x)= , OxOR.
) 1'(x) m
b) x=-3 si x=+3 suntpunctele de extrem ale Ii

c) a>bh.
d) DreaptaOx:y=0 este asimptota (orizon#lspre+« la graficul fundiei f.

€) I f(x)dleng.

Subiectul 111.

a) f(1)=1-(cos2na+isin2na)si f(-1)=(-1)"-(cos2na+i3in2na).
b) Calcul direct.

¢) Calcul direct

d) Evident.

e) Deoarecex,, X, ..., X,, C sunt &dacinile polinomului f, putem scrie

n-1 d) n-1
f= l:l (X-%)= D (x —(co{2a+%nj+i Bin(2a+%njD.
f) Din a) si b) deducem:
f (1) =1- (cos2na+i [3in 2na) = —2i [3in nalfcosna +i (3in na) @)

Folosind €) oktinem:



£(1)= lj(l—[cos(Za+%nj+i Bin(2a+%njnz
. lj {— 2i E‘kin(a+k%)j[co{a+k—:J +i Etin[aﬂ%”)) .
=(~2i)" ffcosna +i &in na) Eﬁco{@j +i Bin(@j} Eﬁ sin[a+k—:J )

inplus, DaOR, OnON, n>3, (-2i) EECO{@TJHBin((n_zl)nD=—2”[ﬂ

Tinand cont de (1), deducem concluzia.
g) Din a) si ¢) deducem, pentrin=2p+1, cu pON":
f (-1)= —2cos(2p +1)alfcos(2p +1)a+i Ein(2p+1)a) )

2p K
Din ) obinem: f(_]_): ” (—1—(co{2a+ 2kmt J+i Ein[2a+ 2kt jD:)
) 2p+1 2p+1

- ﬂ[-ZCO{a+ ZﬁlJJ{co{a+ 2:11]“ Bin[a+ 2:11}] -

2p
=2 f-1) toosf2p + Ja+i sin(2p+ 1)) | CO{“ 2511}

si tindnd cont de (2) deducem concluzia.

Subiectul V.
a) Calcul direct.
b) Evident.
b)
C) Iim(1+l+i2+...+inj=—e :
n-e e e e e-1

d) Pentru xOR, deoarecd este contingiin 0, lim f (x&™)= f(0).

n- o

, R , X N .
€) Evident, Tnlocuindx cu =R 1n relaia din enun
e

f) Evident, Tnlocuindx cu lnDR n relaia din enun
e
g) Din f), dandu-i succesiv lun valorile 0, 1, 2, ..nn si adunand relgile, rezul&:
X 1. . 1 1 X )99 x[@
fix)—f| — =X — s f(x)=lim{ x(Il+=+..+= |+f|— || =—+f(0
(-1 |=x B i 1=t xfuedes 2o X )Y 220000
Fundiile continue cu proprietatea din enwunt:

f:R-R, f(x)=:—ini+a, cu alR.



