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Subiectul 11

1.a) 0. b)%. c) 2. d) 1. e{_73 _12j.

. ¢) x-6y=20. d) c=’23. e) 6. f) a=-2.

2.a)é-1.b) e—g. c) f’(x)>0. d) e-1. e) f(xk 0. (I )xLIR.

Subiectul 111

a) f,(Kk)= k(k —1)..;](!k -n+1)
b) Pentru kzn, f,(k)= C,; O Z.

Pentru k1{0.1....n-1} f,(k)=00 Z.

(-D"(-k)(-k +1)...(-k +n-1)

=C,. k=n.

Pentru k<O. f(k)=

= (_1)ncfk+n—l D Z

n!
c) Luam gzﬁzw = %xs —%xz +%x care are toti coeficientii neintregi, iai) 0 Z.
(0)kO Z.

d) Cum f, are n factori de gradul= grad f=n.
e) Demonstram ca existg @& & &[1C unice a.h=ap[1+aix+a,

x=0. h(0)=a.

x=1. h(1)= a+&. deci g=h(1)-h(0).

x=2. @=h(2)-2h(1)+h(0).

x=3. a=h(3)- a-3a.

Astfel am demonstrat ca,a & a sunt determinate in mod unic.
f) Fie w= afotasf,+af,+ afs conf lui €) luam w(0)=@0 Z.

w(l)= ataZ. w(2)= g+2a+aZ.

w(3)= at3at+3atallZ rezultaca@ &, a,a0Z.

De aici sidin §(k)0Z. (0)kOZ=w(k)OZ.

g) Din e= u=afotaftafo+ afzcu allZ=u(k)UZ. (0)kLZ
avem: u= B+ bpx®+ bix+ by, hOQ

Analizam cazul B>0(cazul B<0 este similar)

Avem lim u(x) = —oo, lim u(x) =« siexistaA O R astfelcau(x) < u(A), Ox < A siu estestrict

x(x—1) X(Xx-1)(x-2)
2 e 6

crescatoagpe|[A, «)

Polinomulv(x) = u(x +1) - u(x) aregraduldoisi lim u(x +1)-u(x) = oo

ExistaB > A astfelcau(x +1) - u(x) = 2, 0x > B. DacaalegenM ON,M > Bsiu(M +1)>M + 2
deciu(k)#M +1,0k0Z



Subiectul 1V

a) se verifica usor.
2

b) f:(x)= [t -sint olt:"7 +cosx-1.

n

c) Fie ag=—. (0) nON’, avem &0 (0)nCIN’ si lim B = jim X_ =0,
x-© g x-on+l

Conform crlterlulw raportului averfima, =0.

Nn- oo

d) Avemlim f, —OOSI|Im ( X) =1. apoi f(x)-x=-sinx () xUUR cum nu existdim(-sinx),

X— 00 X— 00

graficul functiei f nu are aS|mptota Spreoot;
e) Cum verificarea este facuta, ramane sa arata?ﬁrr)@ P(n+1)

X X2n+l X2n—1 1X y
fone ()= f, (t)dt = - ) " +(-1)"x+ (-1)"" sinx.
(ns1xX) j w0 = G Tt Y (-1)"x+ (-1)

X X2n+2 X2n - 2 . )
fons(X)=1 .. (t)dt = - Lt 1‘—+ 1—+ -1)"™ + (-1)"* cosx
enal0)=[ T O = = g o (DT N (D (0D

n

f) Aratam inductiv ca & f,(x)< 2X—' (0)nON’, x>0 at n=1 din &fy(t)<2 (0) tUR= integrand
n!

n+l

ca O=fy(x)<2x. (O)x>0 apoi din Gfy(t) < 2% integrand= 0<fp.1(X) < 2(:+1)| . (O0)x>0

g)dinc)sif)=ca Iirrolo f,(x)=0,(0)x>0 si 'X‘E‘E!(‘l)k f,(x)=0(0) x>0

Fie b1(x):1—? +(-D)" (2 T

cos sunt fun@ impare, rezuli egalitateai pentrux<0
Asadarlimb, (x) =cosx, (O) xUR.

. Din f) = limb, (x) = cosx. (O)x>0.Deoarece funile b, si



