Varianta 9

Subiectul 1.
a) [(2+3f
b) 4J2.

¢) Ecuaia tangentei estex—-y-1=0

d) PuncteleL, M, N sunt coliniare, deoareceN = 2[1M .

1
e) VABCD =E

f) a=-9 si b=46

=13.

Subiectul I1.

1.

a) 16

b) Probabilitateaautati este % .
0 g(2)+9g(1)+g(0)=0.

d) x=1.

§ X +%+% =3,

2.

' 2+
a) f@kl+;.

b) Asimptota étre + la graficul fundiei f este dreapty = x+7—2T.

¢ f'(x)>0, OxOR, decif este strict crestoare peR.
g) tim ()= _3
x-1 x-1 2
1
_T+2-2In2
o !f(x)dx_T.

Subiectul I11.
a) Calcul direct.
b) Calcul direct

[aI =Y
[eI =Y
= O
= O

¢) De exemplu, P :(

.o

JDH si P+Q=B0OH .



d) Daa U :(

det(U):i -

us=I,.

a SJD H este o matrice inversahilatunci defU)=1.

¢

in e ad=1 ad=0 _

ad-bc=1 - - . sauq . ., deunde doinema
bc=0 bc=1

&) Numirul elementelor muimii M,(Z,) este egal cu 16.

f) Okinem: H

0
0

o8 6 I I6 6 6 3

deci H are 8 elemente.

g) Daa U :{

Subiectul 1V.

a

R 9 OH, putem scrie:
c d

{

UH

>
%,—J

UH.

o O

[ ——

1

a) g'(x):%(1+ x) *, pentru x0[0,e).

b) Consideim

Pentru oricek ON", no&im 1(—

XD[0,00).

1) o

2\ 2

Se folosete primul principiu de indue si faptul c
OmON®, g™2(x)=(g™(x)) .

c) Pentru k=n+1, din b) obinem g™(t)=a,,(1+t)’

d) Din c) ohinem f,(x)=

1—n—l i

f,(t), Otofo,e).

!

folt) dt=[ " (t) dt =g ()] = 9" (x)- g (0),
0

pentru orice xJ[0,00).

€) Consideim

Din d) deducemz OtO[0,»), f,(t)

XD[0,00).

g™ (t)-g™(0) siintegrand succesiv,



dupa un nunar finit de pai obtinem:
Otafoew), f(t)=g"(t)

f,(t)=g"(t)- 9" (0)

si integrand pe[0, x| egalitatea precedentezult

2 n
fru(x)=9(x)- 0(0)- 6°(0)Z; - gP (), .- " ().
f) Se demonstreaprin indudie.
g) Daci x=0, atunci g(0)=1img(0), deci este adavati concluzia.

Consideim x0(0, 1] :

Din e) obtinem g(0)+ g(l)(o)%+ g(z)(O)EfZ(—ZI+...+ g(”)(O)ETE—nlzg(x)—fnﬂ(x) 1)

. X" 1 1 4BO0.02n-))
Din f), avem fn+1(X)|S (n +1) ! I:l]aml < (n +l) I I:l]anﬂ - (n +1) I E"L om (2)
Notim b, = 1 AB0.02n-)_  1B0.0n-)

(n+1)! 2™ 2[4 0.02n) [(2n +2)

Se arat ci lim b, =0 sidin (2) rezuli ci lim f,(x)=0, pentru orice x0(0,1],

n— oo

iar din (1) rezult lim [g(o)+ g(l)(O)EE+g(2)(0)U§+---+ g(")(O)E-TE—n}g(X)-



