Varianta 008
Subiectul |
a) | i2007 | =1
: 2007

b) Inversul luii estei.

T T
C) sin -—cos——<0
2007 2007

d) Aria triunghiului ABC este: S, =15v2.
e) Ecuaia cercului este:(x-1) +(y+1f -22=0.

314

f) Distana de la punctulA la plan este:T.

Subiectul 11

1.

a) Coordonatele varfului parabolei sunt, =1, vy, =4.
b n=3.

Cc) x=6.

d) x +x,+x =3.

e) In mukimea Z,, 427 = 4,

2
a) lim f(n)=+w.

1
30/(x-1)?
) Iim—f(x)_f(z):i.
x-2 X=2 3

d) Pentru oricex>1, avem f'(x)>0, decif este strict cresitoare pe (1, »).

b) f'(x)= , pentru xOR\{1}.

2

, _1
€) _!‘f (x)dx-E.
Subiectul 111

a) f(1)=555.

1 9
b O .k =—, X +X +..+X,——.
) % 0k LT, 20 XX X0 10
¢) Calcul direct.



d) Dac z[OC si g(Z)=O,atunci z#0 si 102" =72°+..+72°+05z+05 si

Tmpartind ultima relaie cu z* oltinem: 10:E+i+ +i+E 05

Z 22 29 210 le )
e) In planul complex, considem punctele O(0), A(u), B(v) si Clu+v).
In triunghiul (degenerat sau NnUDAB avem OC<OA+AC, de unde rezuit

concluzia.

f) Presupunemicexist z[OC, |z|>1, astfel incato="1 +i2+.. +ig 0—1§+%
. 2 7° z
1.1 1,05, 05 (1,1 1 05 05
Avem: 10=|=+ S +. .+ o+ +— _+—+...+—+ <10, fals.
z 7 29 z10 Z z z z10 z11

trebuie & avem 10:£+i+ +i+0_5 05
Z

Z 29 210 le 1
este imposibil daci |z|>1. Asadar modulele tuturoadacinilor lui f sunt<1.

relaie care, conform punctultfi)

Subiectul IV

f&(x) = —cosx -

. 6
fO(x)=-sinx+—5— | —,
( ) (X+1)3 (X+1)4

a) f'(x)=cosx-

1
(x+D*’

pentru oricex=0.

b) Pentru x| 0, |, cosx>0, deci f@(x)=-cosx— 6 _<0
2 (x+1)

c) Din b) rezulti ci fungia f® este strict descreftoare pe[o,ﬂ si folosind a)
deducem & exis# un unic a D[O, T_ZTJ pentru caref @ (a) =0.

Obtinem @ fungia f' este strict credtoare pe [0, a] si strict descresttoare pe

x[](a, g} si apoi ¢ exisé un unic BD[G,E} astfel incat f'(3)=0.
Deducem & f este strict credtoare pe [0, [3] si strict descresttoare pe (B, g} si

apoi ¢ DXD[O,;}, f(x)=0.

d) In demonstrée se folosgte monotonia funiei sinussi punctul c).



€) Pentrux>0, aplicand teorema lui Lagrange ftilet g:[x,x+1] >R, g(t):lnt

deducem zexisti c(x, x+1) astfel incatin(x+1)-In x=1.
c

Mai mult, x<c<x+1l o i<In(x+1)—|nx<1, Ox>0.
x+1 X

f) Tnlocuind succesiv in partea din dreapta a inegialite la €) numirul x cu
fiecare din elementele mirhii {l 2,..., n} si adunand relgile obtinute, se deduce

concluzia.
g) Folosindd) deducem:

x(a)+x,(a)+...+ xn(a)>ai+1(1+%+...+%)2ai+lln(n+1) si

iim(x, (@) +x, (@) +...+ x,(a)) = +e0 .



