Varianta 069

Subiectul I:
a) rz‘—% b) |DE| = 2v14. c) 4x+3y = 25,

d) sin 4<0, deoarecéD(nS—ﬂ] e) A, ——,.0 a=3b=4.

Subiectul 11:
1) a) Se verifig relgia prin calcul.

b) Probabilitatea evenimentului ¢a1Z, verifica X* + X+ 4= Oesteg

_ &
3
¢) Numarul fundgiilor bijective definite pe {1,2,3} cu valori in {®,7} este 3!=6.
d) Ecuaia are solda x=1.
e) Din relaiile lui Viéte: x,X,X;X, = 1.

1 X3 !
2) a) f'(x) =e* +2x,OxOR .b) jo f (x)dx:(e +?j =e-2.

0

c) f"(x) =e"+2>0,0x0R =f convexi peR.d) lim - I(l) f'@)=e+2.

e)e* >0,x*20= f(x)>0.

Subiectul 111:

a) 0} =0,,J* =0, = 0,, J sunt nilpotente.

b) K?=K#0,=K"=K,OnON" = K" #0,,0n0ON" = K nu este nilpotesit

detK =0=nu exisi K™ OM,(R).

c) Prin calcul se verificrelaia dat.

d)

Din A> =0, = (detA)* = 0= detA=0

= ad —-bc=0si(a+d)A=0,decia+d = 0sauA =0caredatota+d =0.

e) Fie B[O M, (R ilpotent si mIN astfel caB" =O,si B"™ # O,. Avem det B=0 si
B" =(trB)B"™" = 0=(trB)B"* = trB=0

m+n

fy A"=0,B"=0= (A+B)™" = ZC,WA" [B™"* =0, deoarecék > n saum+n-k=m.

g) Presupunemact/A M, (R) nilpotent a.i. |, = ZA . DeoareceA nilpotent =

= A =0, :tr(iA) :Zn:(ai +d)=0z#trl, =2 (fals).
subiectul IV:

n+l

a 1 a.n+1_'_an+1 1
1-a 1-a 1-a

a)l+a+..+a"+ ,dJadR\{1}.



b) In pct. a), inlocuim-+/x in locul lui asi obtinem relaia ceru.

c)\/}zo,mxm[ol]:ms*/_ @)si I gt X" (2)

1++/x 1+4x Trdx
din (1), (2)= inegalitatea cerat
n+l
o X
d) Dinc)=0< dx < X dexDO OnON’
) Din c) [ T [V [01],
n+3
m 7z 0, bO[0
e o< P 2D i imp, =% PO
01+f n+3 n-oo 1, b=1
n+3 n+1
Avem Ilmitﬂ) 2 =0,0b0O[01] = I|m > % =0.
n-w N+ 3 no +\/_

_fqmt 1)t = 24b - 2Inf1+vb)

1+\/_—t:>x (t-2)° =g(t) = ¢'(t) =2t —2)dt si x, =0,x, =b=1t, =1t, =1+~/b).
f) Din b) avem

e)Il—

X

L t%ﬂ t;ﬂ I [ﬂgﬂ \/En+l
fx dt=t- + b Y + (=" ij—dt:>
01+\/E 14.1 g+1 D+1 01+\/f
2 2 0
1 Dt (e ) o™
= lim OX dt =lim x+( 1)X +( 2) X +...+( ) +L, unde
n-o 1+\/f nooo 7+1 7+1 D+1
2 2 2
\/—n+1
L= Iim(—l)”*lj dt =0 (din d) ). Rezuli relaia cerui.
l %+1 1 2 §+1 1 n D(gﬂ
g) Din e), f)= lim x+( 1)X y 2) X +...+( ) —_[Ox—dt- F(x)
" 4 “+1 “+1 L} 1+t
2 2 2

F fiind fungie continua, neconstantdeci imagineaiseste un interval care come si numere
rationale.



