
         

 

Varianta 074 
Subiectul I: 

a) Calcul direct. b) cos 1
13

sin
13

22 =+ ππ
.c) 3=a . d) Cu teorema lui Pitagora obtinem 

AM=4, unde M este mijlocul lui BC .e) 4=++ zyx . f) x+y=20 
Subiectul II: 
1) a) x }3,2{]3,2[ =∩∈ Z . b) S=8̂ . c) log N∈=+ 681log16 32 . 

d) Numarul numerelor abc este 27. e) 
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c) e 0≥−exx  deoarece functia f:R->R, f(x)= exex −  are minimul egal cu 0 in punctual 1 

d) f”(x)= xe

x 2−
 ce are solutia unica 2 si isi schimba semnul in vecinatatea lui 0x =>2 

singurul punct de inflexiune pentru f.e) 
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Subiectul III: 
a) det X=-1, det Z=-1, X,Z∈ GzxM ∈=>−∈− ,}1,1{1),(2 R  

Y,I HIYIYCM ∈=>==∈ 2222 ,1det,1det),(  
b) A,B∈H=>det(AB)=det(A)det(B)= 1 =>AB∈H 
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d) Se verifică prin calcul direct ca Z 2
2 I=  

e) Fie Cuzyx
uz

yx
U ∈
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,0,0,1det 2
2 ==≠+=>==−= zyuxIdinUyzxuU obŃinem solutiile HI ∈± 2  
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Cazul det U= -1 . Din relatiile obtinute din ipotza ajungem la relatiile yz=1, x=0 � u=0 
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la o infinitate de solutii. 
g) Reducere la absurd. Presupunem ca 

GBAptBfAfABfHGf ∈∀=>−∃ ,)(),()()(:bijectiva :  

Fie GU ∈ , =>==>====>= 2
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Să notăm cu NR ∈∈
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solutiile ecuatiei => f(U 2) I
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contrazice injectivitatea lui f. 
Subiectul IV: 
a) f(0)=n sian 1+⋅ ∞=⋅=
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b) f’(x)=(n+1)e nn anx )2( +−  

c) Din faptul că f’’(x)=n(n+1)e 1−nx  are soluŃia nt  unică şi '0)(,0'' fxf =>≥∀≥  strict 

crescătoare pe [0, ]∞ , deci rezolvând ecuatia f’(x) 0≥ obŃinem unica soluŃie 
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f) Se demonstrează prin inducŃie relaŃia notată  cu P(n). Din definiŃia lui gn rezultă că p(1) 
adevărata. 
Presupunem P(k) adevărată si demonstram că P(k+1) este adevărată., unde  
P(k+1):g )...()2(... 121121 ++ +++≤+++++ kkk aaaegkgg  

Avem relaŃia P(k): )...()1(... 21121 kkk aaaegkggg +++≤+++++ − . Adunând la ambii 

membrii 1+⋅ kae se obŃine:  
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