Varianta 029

Subiectul |
-1 2
a) 1. by m=-12. ¢) (:3.2), (3-2). #2 3 1=0.e)22. 1) Rez:é.
-3 4
Subiectul 11
1. ) 231. b)i. ¢) 6. d) 10. €) -9.
b) f'(x)= ( ) b)f(x)| = c) y=1 asimptota orizontala. % e)l—%.
Subiectul 111
: Kk k ok Fk,
a) X,y UHn= [kq, koOZ astfel incat X—H, y—ﬁ. Deci x+y o k,+k,0Z .
k -k
b) xO Hy =>Xx=— =- -X=— OHp,
nl n!
Kk _k(n+D)...p _ :
c) Fie XxOH,= CkOZ astfel incat x=—— = —————=— DHpcum x a fost ales arbitrar,

nl n!(n+1)...p p!

rezulta ca H( Hp
d)Fie er=P - plil2l...[(n-D _ pl[2L..[(n-]) _t
n 1[2D Eﬂn D [h n! n!

e) il OG si G subgrup implical—'+~.-+il OG Fie XdH,. Oricare ar fi KIZ avem
n! n! n!

EZ+ 1+i+ +1 OG=H,G.
nl n n nl

f) H subgrup al R = H Q. Aratam @ Q L1H. Fie r= DQ: CnOA, n=q a.i. 1DH.
q

I
pdl
Rezulta ca r£ :—q

q n
9) Q=G1J G2UJ ..U G200r= Gi LI Q,0i104{1,2,...,2007}. Vom aratazexist
i0{1,2,...,2007} a.i.Q U G;.

Fie A:{i
nl

Exista o infinitate de numere pentru carel' OG,; . Atunci din f) rezuli Q=G;.
n!

n0O N*} 0Q. Exist ill{1,2,...,2007} astfel incat Al G; este infinit.

Subiectul 1V

a) F'(x)=f(x),0x0R.

b) Evident pe baza periodicitatii functiei cos.

c) Din a) obtinem F'(xx 0,0 xR, deci F crescatoare pe



Din b) obtinem F periodica, de unde folosind prefaiea enuntata obtinem ca F constanta.
2
17 1 :
d)S(p,a) = - | (cod p - a)x— cos(p + q)x)ax = 5( sin(p + Q)Xj
0

pentru p#q

sin(p-q)x- =0,

P-q p+q

0

2 2
e)S(p, p) = Isin2 px dx = % j(l— cos2px)dx = 77.
0 0
f) Din c) obtinem ca F constanta f(x)=F'(x)=0, 0 xUR.

Deci asin x+asin 2x+...+asin nx=0
Inmultind aceasta egalitate cu sin ixLir si integrand de la 0 las2, pe baza punctelor d) si e)
obtinem @n=0, deci &0,0 i=1n.
g)Lz” f2(X)dx=0= jozn(af sin® x+...+a’ sin’ nx)dx + 2[02”2 aa, sinixsin jxdx
i<j

Din d) si e) obtinema’7r+...+a’7r=0=a’=a’=...=a’=0=a =a,=...a, =0.



