Varianta 73

Subiectul I.
a) |i 200+i201+i202+i203|:0.

b) %

1
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) ‘ABC 2
fy a=0, b=32.

Subiectul 1.
1.
a) Tn mutimea M,(Z,) exist 81 matrice.

b) Probabilitatea gutati este p= g.

9 gl0)=-

5 .
d) x=0.
€) Exist 16 submuimi cu un nundr impar de elemente ale nginhii initiale.

2.
a) f'(x)=cosx, OxOR.
b) I f(x)dx=2.
0
¢) Exist un singur punct de inflexiune
d) Exist doui puncte de extrem local.

e | xF(x)dx=1.

Oty 5

Subiectul I11.
a) f(1)=n.
b) Evident.



o f(x)=0 - x#1si x"-1=0 - xk:cos%nﬂﬁkin%n,pentru

ko{12,...,n-1}.
d) Evident.

&) n=f(1)=(1-x){L-%)0.0fL-x,,).

f) Avem 1-x = Zsmk%(co{%-[+kfj+lsw(%+k%[n si folosind €), oltinem:

n= (% )-x) 0.0 x,.) = zn—lu“%ﬂco 3_ﬂ+@)+isi 3_;+@D .

n

n:2”‘1[c {:{nzjjn (1+2+ +(n )+| ’_(:{n :I)n 1+2+.. +( ~U)r DEDSIHI%T

kTt ok

= n=2"%cos(2n-2)m+isin(2n-2)m sm =2" sin—.
(cos(an -2 sinen -2} | {]sn’

g) Dad in megalltatea de I&), 1i atribuim lui n valoarea 8 rezult

T i 210y ain (21U 2 @)
2 2n 2n 2"
Grupand in membrul sténg din inegalitatea (1) primul factor cu ultimul, labdai
on_ . ,(n-m_2n _ n

de

penultimul,samd., deducem: sin? -~ @in? < 0. Bin =,
2n 2n 2n 22 27

unde olinem egalitatea cerut

Subiectul 1V.

oy 1
a) f(x)—ﬁ,
b) f"(x)<0, OxO(0,»), aadar funda f' este strict descrexoare pe
intervalul (0, ).
c) Consideim k(0 «). Fungia f este o funie Rolle pe[k, k +1] si din teorema
1

%

0x0(0,0).

lui Lagrangesi din punctul a) deducem zexist cO(k, k+1), f(k+1)- f(k)=

d) Folosind pe rand punctel), ¢) si a) rezul& concluzia.

d)
e PentrunON’, avemb,, —-b =a, —a, —(f(n+1)- f(n))<0

d)
v =G =8, =8, =(f(n+2)-f(n+1)>0

deC| slrul (b,)., este strict descrestor iarsirul (c,)., este strict cregtor.
f) PentrunON" avem b, —c, = f(n+1)- f(n)>0 1)
si folosind monotonia celor ddwiruri deducem: OnON", ¢, <c,<b <b,.
Obtinem i sirurile (b,),, si (c,)., suntconvergente, find monotosienarginite.



Mai mult, da@ notm limb, =b si limc, =c, trecandlalimiin (1) deducem

n- oo n- oo

b-c=0, decilimb, =limc,.

g) Deoarecairul (b,),, este convergent, ghem lima, = lim (bn +gi/;) =400,

h) Deoarecairul (b,)_, este convergent, ghem:

a,-
lim 1 + L +..+ ! E—Il—2=lim n Za“=§.
noo 3{/I’I+1 B{/I’1+2 3[n3 n n-oo n 2




