Varianta 33

Subiectul |

11 . .
a) 1. b)—. c) x-4y=5. d) sin4<0 si sin3>0. % a=b=1, c=-4.
) 1.b)= . €) x-4y=5. d) f)

Subiectul Il
1.a)0. b) é ¢) log9=2l0g3 > 2si logsd=2log:2 < 2. d) 5 €) 2.

2
2. a) L+sinx. b)%—sinl .0) £'(x)20, O[O0, ). d) L+sinL. e)'”TZ_

Subiectul Il
1 1 -1
acCdq1 1 1
1 -1 1

b) Daa adunmam linia 1 la linia i la linia 3, ohinem elemente din mtinea {-2, O,
2}, deci numai numere pare. Scoatem factor pe Redeia 2si de pe linia i
determinantul ofinut se divide cu 4.

c) Cum det(A) este o sunte 6 termeni din mtimea {-1, +1}, rezuli ca -6< det(A)<6.
d) rezult din b)si c).

e) Daa B™ O M, atunci B-B™ =I5, imposibil deoarece matricea-B* va avea numai
elemente impare.

111 1 1 1
f)y Pentru A51 1 1| avemrangA=1, pentru A4 -1 1| avem rangA=2, pentru
111 1 1 1
1 1 -1
A=l1 1 1 | avemrangA=3.
1 -1 1

g) Matricea A are numai elemente impagieutilizand metoda induei matematice se
arati ca pentru orice n nuimnenul matricea Aare numai elemente impare. In particular,
matricea A°°” are numai elemente impare.

Subiectul IV
a) Numerele 1, a, ...\aunt in progresie geometficu raia a1.
_ AN+l
b)AvemIim(1+a+...+a“):lim1 a’. 1
- n-o 1-a 1l-a
1
n+l
C)Avem1+l+i2+...+in= S P ,OnON’".
P p o1 41 p-l

Y p



d) Fie f: (-1,+0) - R, f(t)=In(1+t)-t. Cum 'f(t):-ﬁ , f este crscatoare pe (-1,0) si
descrescatoare pe (®,). f(0)=0 este valoarea maxima, deci Q) pentru orice t>-1.
Deducem Ef(1)<0, Ux>0 < In(1+1)-1 <0,x>0 = In(x+)-Inx< E,Dx >0.

X X" X X

e) Cum In(x+1)-|nx<1 [Ox >0 avem: In2-In1<1, In3-|n2% yonrin(n+1)-In n <1 rezulta
X n

1+%+...+1>In(n+1),DnDN*.
n

f) Cum lim In(n +1) = oo din €) = Iim(1+% +...+1J — o,
n- o n- oo n

g) Fie £ >0s5i sLIN astfel Tncéﬂ+%+ +l >¢. Alegemk = [Iog2 s!] si
S

P ={p1, (S pk} multimea numerelor prime care s&sgsc in dezvoltarea |gi.

Atuncia, = Pog P >£1+i+...+ikjD..Eﬁl+i+...ikj>1+£+...+l>£
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