Varianta 97
Subiectul 1.
a) |v|=5.
by 10V3.
3
c) Tangenta prinP la cerc are ectia: 2x+3y-13=0.

X ~X Y~ N _2Zu—24
Xy~ X, Yn YL Zy—Z

d) PuncteleL, M, N sunt coliniare = , adevrat.

€) Aria triunghiului ABC este S=3.
f) a=4.

Subiectul I1.
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b) Probabilitateaautati este p :% .
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€) Inversa matriceiA= 1@ este A" = y =A.

2.
a) f'(x)=1-cosx, OxOR.

1
b) jf’(x)dle—sinl.

0
o f'(x)=1-cosx=0, OxOR, deci funda f este strict cresioare pe R,
deoarece derivata sa se anuledaar in puncte izolate.
d) Iimwzl—cosl.
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Subiectul I11.

a) g=f,0G si h=10G.

b) h(0)-g(0)=0.

c) Obserdm & g si h au &diacina comus x=-1.

De asemened) nu mai are alteidicini reale, gadar singuraadacina reak comura
este x=-1.

d) Restul imgrtirii lui h la g ester = X +1.

e) gn = f2n+1 DG -

Prin desfaceri succesive ale parantezelor sau printiechltinem h, =f ., 0G.

f) Obserim ci pentru k,nON, avem f, = f = k=n (necesitatea se deduce
egaland gradele, iar suficineste evidenj

hy=9, = fo,=fm = 2'=n+l

Ecuaia anterioat are soltile n=0 si n=1, iar pentrun=2 se demonstreaz
prin indudie ci 2" >n+1. Asadar n0{ 0,1} .

g) Pentrun=2, avem2" >n+1, de unde deducenic2™ -2n-30N, deci

h,—-g,=X*"? [QH X +..+ inﬂ‘z”‘S): X2 [F , de unde rezultconcluzia.

2™_2n-3

Subiectul 1V.
a) f'(x)=ax**-a, Ox0(0,).

) f'(x):a(@j“’ -1} 0x0(0.%),

Avem 1-a0(0,1).

1 1 1-a ,
x0(01) = e IR b B f'(x)>0,

. 1 1™ :
jar x>1 = 0<=<1 - |=| <1 - f'(x)<0.
X X
¢) Din b) deducem& x=1 este punctul de maxim global al ftiec f.

Asadar, Ox0(0,»), f(x)<f() - Ox0(0,»), xX*-ax<l-a.
d) Pentrua,p>0cua+p=1, punéndng in relaia de lac) oktinem
a'bP<a@+p.
€) Punénda:%, B:%, a=s" si b=t inrelaia dela punctul d), cimem:
(sp)%[ﬁtQ)ﬁss—p+ﬂ = stss—p+ﬂ.
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f) Punand s= 2 , t= b ,in €), oltinem:
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(aj_p +a2p ++aT||3)p (blp+b2p++br?)p p al a2 an q bJ. 2 n
Adunind membru cu membru inegatite okinute si tindnd cont de faptulic

1.1 =1, se oline concluzia.
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g) Tnlocuind Tne) S=——— i t=———"—— oltinem:

h(x) ! g(x) S%D hp(x) +§D gq(x) , si integrand aceast

inegalitate pe intervalu[O,l] rezulté concluzia.



