Varianta 039
Subiectul |
a) \/7 b) — c) 2y=x+4.d) 3. e) 0. f) a=cos60 , b=sin60.
Subiectul II
1. a) catul x-1, restul 2. bé c)1.d)O0.e)-3.

2. a) 2cos x +3%eb) 3e-1-2cosl. ¢) fx)>0,0x 0 (0,) d) 2cosl +3e. Jsz

Subiectul 111
a) Prima matrice are numai elemente distincte dittimea{1,2,...... ,9}, deci apaine lui M, iar a
doua arsi elemente egale, deci nu afyae lui M.
4 1 7
b) determinantul este egal cu 0. c)|&2= 5 8], det(A)=-24£0
369

d) Dac BOM si B™* M, atunci BB'=ls. Dar Bsi B are numai elemente strict pozitive, deci BB
avea numai elemente strict pozitive. Deci B 8l3si de aici rezultazB™ OM.

e) Din b)si ¢) rezult ca multimea M conine matrice de rangul g 3. Se ardi ca M nu conine matrice
de rangul 1 deoarece ar avea toate liniile (coledmeoportionale.

f) Pg=9!.

g) Matricea de la punctual b) are determinantul, mehimbéand liniile intre ele ghem 6 matrice cu
determinantul nul. Pentru fiecare matrice astfeinoita schimkim coloanele intre elg obtinem pentru
fiecare matrice alte 6 matrice cu determinantul Relzult in total 36 matrice cu determinantul nul.

Subiectul 1V
a) Relaia a,<b, este echivaleatcu /n<¥n+2 care este evident adeati.

b) &= V2 sib,=/2+2=2
c) a> 1,9 este echivalgtu y2+3/3+4/4 > 19sau 2K/3++/2 > 361 sau

3++/2 >417328%au/2 > 1173281 care este evident

d) Pentru n=2 obtinem 8>5 , adevarata. Presupucea@d* > n+ 3 adevarataavem de aratat ca
2" >n+4.

Avem 2™ > 2(n+3) > n+ 4, deci inegalitatea este adevarata oricare aef2

e) Relaia a<a,+1 este echivaleatcu t/n <¥n+"Yn+1 care este adarati.

Relaia b,>by.1 este echivalesitcu ¥/n+2 <%/n+"Yn+3 sau 2 ¥n+3 sau 2">n+3, demonstrat
la punctul anterior.
f) Din &< a <b <b, rezulé casirurile (&) si (b,) sunt narginite si monotone, deci convergente.

Yn+2-4n
Yn+2+in

lim¥n+2=lim%n = 1, obtinem I|m (br-a,)=0 deci, I|m a= I|m b,=asi al(1,9;2).

n-oo n-oo

g) Avem O<h-a<——F+ > 2.



