Varianta 37

Subiectul 1.
a) Seec =6.
b) Vorec =4.

2 2
>

c) - =cosl-—<0.
2

d) 13.
€) Ecuaia tangentei inA la parabadl estey =x+1.

f) zO{-i,i}.

Subiectul I1.
1.

a) XD{ 1 , 9} .
3
b) 1.
¢) Suma éutat este egalcu O.
d) Probabilitateadutati este p=1
€) Propoziia este fals.
2.
a) f(0)=0.
_ 22X +3x°

b) f'(x)—w, OxOR\{-1.

) XD{—E,O}.
2

d) lim lj‘)zl.
X=X
1

e) _[f'(x)dx=%.

Subiectul 111.

a) Calcul direct.

b) Se demonstreazprin indugie, folosind punctula).

) Pentrut=0si k=2007, din b) okinem (A(0)* = A(2008).
d) Se folosgte punctul a).

e) Evident.

f) Folosind subpunctele anterioare, se veftitigor axiomele grupului.



g) Daci multimea N #{A(-1)} este un subgrup al grupuldiG, ), atunci exist
nOZ, n#-1, astfel incatA(n)ON.
Prin indugie se demonstreaza O kON", (A(n))*ON.

Deoarece puterile naturale nenule ale matriééi) sunt elemente distincte docéate
doua ale lui N, mutimea N este infinig.

Subiectul V.

2 g )=t g b
2xx x(x+1)°

b) ODx=1, g'(x)<0<Hh(x), adicfunaia g e strict descrestoare pe[l, ») si

funcia h e strict cresitoare pe[l, «), deci Ox=1, g(x)<g(1)=0=h(1)<h(x).

c) Pentrut>1, fungia f este o funge Rolle pe intervalul[1, t].

Din teorema lui Lagrange pentru fuiacf,

C c(t)o(t), astfel caw =fct)) - =0 =

Ox=1.

d) Pentrut>1, din punctub), avema g(t)<O<h(t) -

o Int—t—_1<0<|nt—M o Z(t‘l) t- _
t +1 t+1 t

e) Din punctul c), avem & pentrut>1, Int =tTt)l si Tnlocuind in d) okinem
c

concluzia.
f) Presupunem contrariul, dedi exis un polinom POR[X] astfel incat

Ox>1, ox)=P(x).

Din punctul €) rezulaca Ox>1, g<$<%, de unde deducemi c
grad(P)<1, asadar exist a, bR astfel incatP(X)=aX +b.

Obtinem c(x):%:a“b, Ox>1, deci ¢(x)=a, Ox>1, fals.

g) Tnlocuindt cu t? in inegalitatea din stanga dealls punctul €) si integrand,

dt 1)

deducem: l7<ZS

Inmultind cu t +1> 0 inegalitatea din dreapta de la la punayl si integrand,

2.,
1< doqg @)
) Int 48

2
Din (1) si (2) rezul concluzia.

deducem:




