Varianta 060

Subiectul |
o |445 _410/85
6+7i 85
b) d-ﬁ
0) A(2,3).
d) PuncteleL, M, N sunt coliniare, deoareceN =2[1M .
) :Z
ABCD 3
f) a=>2 g p=2 .
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Subiectul 11
1.

a) In mutimea z,, 2°=1.
b) C°[C!CAICE =9.

0 9(3)=1.
d x=2.
€) x [, Ok, =1.
2.
a) f'(x)=3In3+1, OxOR.
1
_4+In3
b flx)d .
).([ ( ~ 20n3
o f'(x)>0, OxOR, decif este strict cregtoare pe R .
d) | 'mfx ()-3[Ih3+1.
1 3
o j4x—dx=1m11—1.
. X +10 4 10
Subiectul I11
a) Evident.
b) det(A)=

111 1
c) De exemplu,dac P={1 1 1| si Q=|1
111 1

, rang(P)=1 si rang(Q)=
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d) Consideim matriceaA=|a, b, c, |[OM. Avem de{A)0Z.
a, b ¢
a b ¢leoaa d §
def{A)=|a, b, ¢,| = |a, d, e, cud=b-a si e=c-a numere
a, b ¢ a, d, e
intregi pare, pentru oricéJ{ 1,2,3}, de unde rezuitci defA) este divizibil cu 4.

e) Daci BOOM este o matrice inversailatunci detB)# 0 si este divizibil cu 4.
Daci B*OM, rezuli ca det(B‘l)DZ. Dar de(B‘l):ﬁaDZ, contradige.

e
f) Se demonstreaprin indudie ci pentru oricenON", matricea A" are toate
elementele numere naturale nenujadar matriceaA*®’ are aceeaproprietate.
g) Numirul elementelor mgimii M este egal cu3’.

Subiectul 1V
a) f'(x)=al*, Ox>0.
b) Pentrua>1, f"(x)=ala-1)Xx*2>0, Ox>0, decif este convexpe
(0, ).
c) Fungia f este funge Rolle pe fiecare dintre intervalel 4 si [5,6]
si conform teoremei lui Lagrange, exist(a)(1(3 4) si d(a)0(5,6), astfel incat
w = f'(c(a)) si w = f'(d(a)), de unde rezuitconcluzia.
d) Ecuaia din enumpare, evident, sotile x=0 si x=1.
Pentru x>1, avem (g(x))™ <4** <5 <(h(x))*, deci nu exigtsoluii, iar pentru
x<1, x#£0, rezula analog & nu avem solti.
@) Pentru xOR sifunctia f:(0,w) -~ R, f(t)=t*, dinc) deducem & exist
c(x)0(3.4) si d(x)0(5,6), astfel incata*-3<=x(c(x))™* si 65 =x(d(x))".
si din d) oktinem @& singurele soltii ale ecugei din enunsunt X =0 si X =1.
f) Se demonstrearin calcul direct, ridicand ladfrat inegaligtile, sau alegand
1 . . . - . .
X:E siapoi x=2 girationand ca in demonstia punctuluid).

g) Pentru xOR sifunctia f:(0,0) -~ R, f(t)=t*, folosind c) deducemz
pentru x0O[1,2] avem 4*+5°<3*+6*, si integrand aceastinegalitate pe
intervalul [1,2] rezult concluzia.



