Varianta 025
Subiectul |
a)a=5.b) x=1.¢) V2. d)|Z=2. e) sin(A) :%.

f) Auvsc = 2.
Subiectul 11
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Subiectul 111

a) Calcul direct. b) Calcul direct. @@tA,,, = 2007* +1# 0= rangA,y,; = 2.
d) Se tine cont de punctul b) si de faptul&a1G,ln> . 1

e
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f) Am:[ NG ynﬂjZ( o y”j (n+1) 1 , | de unde rezuitconcluzia.
_yn+1 Xn+1 _yn Xﬂ _1 (n+1)
cost, sint,

g) ScriemA_subformaA, =+k* +1{ j cut = arctgk—l2 .k = Isiavem

-sint, cost,

x, =a, [kodt, +t, +..+t )y, =a, &int, +t, +..+t, )Jundea, = lj\/k“ +1>0

AvemO<t, +t, +..+t = kZ:arctgk—l2 < kZ:arctgli((lzgikl)_j)l = kZ:(arctgk —arctdk -1)) =

= arctgn < 7_21 Rezultax, > 0,y, > 0.

g) Soluiaall-a: Demonstm propoziia P(n): OnON', x =1>0.
n
Pentru n=1, din punctule) rezulici P(1) este evident adasati.

Fie kON'. Presupunemicx, > % >0 si demonstim ci x,,, > Yea 50,

k+1
Din punctul f) si din ipoteza de indute rezulti: v, =(k+1fy, +x >0 (1)
Ve 2, 1 k® +3k? +3k
X2 o (kP x —y ez (krty s o S m Xz (ke 2y,
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Din ipoteza de induie, avem x, = % .



2 >0
Demonstim ¢ Y > W O, K3k 3k k fi? +3k +2), adevrat.
k k™ +3k*+3k

2
Asadar, avemx, = % > %@k, decirelgia (2) este adavati.

®
Obtinema x,, = IZLJ:ll>O si din principiul intai de induge rezult concluzia.

Subiectul 1V
n+l
a) Avenl+a+..+a" = 1 , fiind suma termenilor unei progresii geometrice.
-a
b) Tnlocuim pea cu - x” n egalitatea de la punctul a).

c) Evident.
d) Integam inegalitatea de la punctul c) pe intervalul [@j1dplicam criteriul clatelui.
e) Integém pe intervalul [0,1] egalitatea de la punctuagilmbtinem

1 (n+1)p
idx a, +( 1)””_[ X dx . Aplicand acum punctul d) rezaltoncluzia cerut
o 1+ x? o 1+ xP
to1 Vi
f) Luim p =2 si pe baza lui €) avertim a, = J‘—de = iy
n- e 5 L+ X 4
s)] ! 1 .Pentru p=1 se integreainegalitatea de la punctul b) pe
kk+D) K k+1

intervalul [0,1]si se tine seama de punctul f) rezultand
lim i—i+i—...+(—1)“; :Iim(1—1+i—...+(—1)n 1 j—
o 12 3@ 506 (2n+1)(2n+2)) =" 3 5 2n+1

1
1I|m 1—1+E +(—1)“_1 _m_ 171 dx =" In2
2n-o 2 3 n+1l 4 201+X 4 2




