Varianta 068

Subiectul I:
a) 342 . b)5J7.¢) 0. d)v2 . e)g.f) cosng.
Subiectul 11:

1.a) (f o f )(2)=2. b) f21 = x® —-6x+9=(x-3)* 20"A". c) P= 3/4. d) 1810. e) x=8.

2.a) f'(x):8x—— b) f'(x )_8x -1 .Pentrudx>1= x*>0= f'(x)>0= f strict
crescatoare pe,() . c) Iim f(x) f(l) =f'@=7.d)f"(x)= 8+£_M Ox > 0. Deci f este
x*
4e 1

convexa pe0,) = nu are nici un punct de inflexiune f:)f (x)dx = —

Subiectul 111:
a) f(0)= [O]+[ }H [ } [0]=0+0+0+..0-0=0

b) f(x+—):{x+%} [x+ }+ +{X+T} [x+1] [nx+1]—f(x) OxOR
1 k
n

3|7\—3

c) 0< x-— C}E X < %14:» k<nx<k+1, de unde rezultk = [nx]

d) PentruxD{O,%) avem:[x]:{x+ﬂ :[x+ﬂ |:X+T} [nx]=0.

e) Conform b) functia f este periodicalsiF 1 este perioada a functiei si penixlm[o,lj avem
n n

f(x)=0, decif(x)=0,[x0OR
f)Punandx=1 in relatia data obtineist.
Presupunemaca # b,, de exemplas<bs si alegemxJ (1-b,1-a,) O (01) =

[x+a1.]:O:> ZS:[x+ai] =0. Deoarece »h U[01] = [x+b]=0,x+b fiind pozitiv si
i=1

X+b, >1-b,+b, =1. De aici Z[x+ b]=1. Deci a, = b, si repetand rationamentul rezulta succesiv
i=1
a,,=b, .8 =b.

g) 0<a <a,<.. <as<1$i [x+a]+[x+a,]+..+[x+a] =[]
=1

Rezult Z[x+q]—2[x+_]] DeC|Z[x+a1] Z[x+q1 conform pct . f)
{a,a,,...a} ={b,b,,....b}

Conform c) avemx]+[x +




Subiectul 1V

1 2x 3x° nx"*
a) f/(xX)==+—+ +...+ =f (X),0nON
) f.(%) Tt - n (%)
2 3 n n+l n+l n+l
B) f 00+ X e X X X g X = X 4§ (50, 0n0ON’
r 22 3 n (n+1)! (n+1)! (n+1)!
2 2
o) f,(x) =1+ +2 =1+x+2 OxOR
r 2 2

2
fz(x)zé o 1+ x+x721 o X2 +2x+120 = (x+1)? 20 adevaratIx (R

d) X+J'0X f (t)dt =1+F (x) - F, (0), undeF, este o primitiva a functief |

Conform a) f

n+l

este o primitiva a luif, = x+j f (t)dt=1+f,,(x)-f,.,(0) =+.,(
0

e) Pentru n=2, afirmi devine f,(x)>0,0xJR adevrat conform c)
f,(x) = % > 0,0x 0 R.Demonstrancadacarf,, (x) > 0,xOR= f,,,(X) >0,0OxIR,pentruk N

Conform a) f',,,, (x) = f,, (x) >0,0xOR => f,,,,Strict crescatoare => are cel multadicina .
lim f,,,(X) ==, lim f, ,(X) = +oo, f,,, continua= areexactoradacina.
Deoarece ‘ N\ g2
Fiea radacindunctiei f,,,,.Avem f,, ., (X) = f2k+1(a)+m > 0,0x0OR.
n+2)

) T'y007 (X) = fo006(X) > 0,XOR = f,,,, StrictcrescatoagpeR, deciinjectiva.
Surjectiviatearezultadin lim f,,,,(X) = —co, lim f,,,(X) = +o0,si f continuapeR

9) Toos (X) = To006(X) > 0, 0OxOR = 1,45 CONVEX pER.



