Varianta 090

Subiectul |

a)13.b)v2.c)x+y+1=0.d) a=25. €) 2. ) 0.
Subiectul 11

1.a)x = 0. b) 6. c)o.dg.e)“g.

2%
x> +1’
descresitoare pe(-«,0]. d) f'(1))=1.e) f(x)21 = In(x*+1)20 = x*>0.

2.a) f'(x)=

xOR. b) In(x2 +11l =1In2. c) f strict cresitoare pe[0, ) si f strict

Subiectul 111
2 1 0 . 2 .
a) E° = ,deciEOH.1°=1,,decil,H;
00

b) P=EOH sirang(P)=1, Q=1,0Q si rang(Q) =2;
(1 ajtﬁl a (1 aj .[1 aj
C) = , deci OH;
0 0){0 O 00 00
(1 o]tﬁl o] 1 OJ .(1 oJ
= , deci OH ;
b 0)b O b 0 b 0

b
d) FieA:[i g OH .AtunciA? = A,decia® +bc = a,b(a+d) =b,c(a+d)=c, bc+d? =d.

Obtinema® -d® =a—d ,deci(a+d)(a-d)=a-d. Pentruaz d avema+d =1.
Pentrua=d egalititile devin a® + bc = a,2ab = b,2ac = ¢. Daci b=0 avema=0 saua=1, iar da&

b#0 avema = % si din a=d olinema+d=0 saua+d=2 saua+d=1.

e) Din BOH avemB? = B. B fiind inversabif, exisi B™. Inmulind egalitate®® =B cu B™
obtinemB =1, .
f) EvidentM O M, (R ).Demonstim caM, (R) O M.Fie

10

( j+d2+(a—2—5)EDM

v=[? ,8_1,3+1 O+50+a—2—50_1,8+
_(yd)_oo)(yO)OJ 0 oj_oo y 0
g) Presupunemacexisé A, A,,...,A, O H astfel caA + A, +...+ A, = F .

Tr(A+A+..+A =Tr(A)+Tr(A)+..+Tr(A,)0Z(dind) ). TrF =%+

nu poate fi scrisca o suri finita de matrice din mgimea H.

=1DZ. DeciF
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Subiectul 1V

a) h(x) 21-x°,0x0[0]] = Vv1-x° 21-x°,0x0H = 1-x° > (1-x°)?, adevirat pt. &
1-x° O[01];

1 1 XlO 1 9

b) | h(x)dx = | L-x")dx=x-—"— =—;
) [ h* (k= [ €~ x°) 18], 10
c) Inegalitatea este echivalemu(tf (x) - g(x))* = 0,0t OR,Ox O[a,b],care este adévat.

d) Relaia se oline integrand inegalitatea de la punctul c) pervatel [0,1] Tn raport cux.
e) Relaia de la punctul d) are loc dag numai dag

2 2
A= AUb f (x)g(x)dx) —a[" 2o 97 (0dx < 0 - Ub f (x)g(x)dx) < " 1200x] g (e
Ea este varianta integéiah inegaliétii lui Cauchy-Buniakovski.
2

f ( j:u(x)dx) ( jollm(x)dsz < [ u? (k= [u? ()

g) Aria ciutat este A= ﬁ h(x)dx Conform pct. a) avelﬁ h(x)dx > E @A-x’)dx= 09.

2
Pe de alt parte, conform pct. f) ave[nﬂh(x)dx) < j:hz(x)dx = 09, deci

Eh(x)dx < /09 < 095.



