
         

 

Varianta 029 
 
Subiectul I 
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Subiectul II 
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Subiectul III 

a) x,y ∈Hn⇒ ∃k1, k2∈Z astfel incat x=
!
1

n

k
, y=

!
2

n

k
. Deci x+y=

!
21

n

kk +
, Z∈+ 21 kk  . 

b) x∈ Hn ⇒x=
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rezulta ca Hn⊂ Hp. 
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e) 
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f) H subgrup al luiQ⇒H ⊆ Q. Aratam c Q ⊆ H. Fie r=
q

p ∈Q⇒ ∃n∈A, n≥ q a.i. 
!

1

n
∈H.  

Rezulta ca r=
!

!

n

q

n
p

q

p
⋅

= ∈H. 

g) Q=G1∪G2∪…∪G2007⇒Gi ⊆ Q,∀ i∈{1,2,…,2007}. Vom arata c exist  
 i∈{1,2,…,2007} a.i. Q ⊂ G1. 

Fie A=
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⊂ Q. Exist  i∈{1,2,…,2007} astfel încat A∩Gi este infinit . 

Exist  o infinitate de numere n  pentru care iG
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∈
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1
. Atunci din f) rezult Q=Gi. 

Subiectul IV 
a) F’(x)=f(x),∀ x∈R. 
b) Evident pe baza periodicitatii functiei cos. 
c) Din a) obtinem F’(x)≥ 0,∀ x∈R, deci F crescatoare pe R. 

 

            

 



         

 

Din b) obtinem F periodica, de unde folosind proprietatea enuntata obtinem ca F constanta. 
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f) Din c) obtinem ca F constanta⇒  f(x)=F’(x)=0,∀ x∈R. 
Deci a1sin x+a2sin 2x+…+ansin nx=0 

Inmultind aceasta egalitate cu sin ix, i=n,1  si integrand de la 0 la 2π , pe baza punctelor d) si e) 

obtinem ai π =0, deci ai=0,∀  i= n,1 . 
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