Varianta 92

Subiectul |
a) a=2. b)cos’ 20027 - sin? 200277 = cos2 [(20027=1. ¢) AB = 4/5 = R = 2./5.
Centrul cercului este mijlocul lui AB, C(0,2). Edigacercului este® +(y—2)* = 20 .

d) s =2=7=a=3b=1 e|w+i)Y =p+if =v2" =16.
f) Cu formula lui Heron otinem S = /94 B2 = 61/6.

Subiectul Il
1a 11+12+ .+18 _ 8l (11+18)
82
c) n0{1,234,5}, deci 5 numere naturale satisfac tielaat.
d) f=(X®-D(X*+) =(X -DP(X*+ X +DY(X*+D) = q=(X -D(X3 +1);
2 1

p=Sf==.
®) 4 2

2.a)f'(x)=e*-e . b) I|m

b) 12 progresii aritmetice cu trei elemente.

f(x) 2 £'(0)=0.¢) f"(x) =e* +e™* > 0,0xOR, deci

f' este strict cresitoare, f' (0) = O decix=0 este singurul punct de extrem local.

e"-e™" -1

d) minf =f(0)=2. e)Ilm—J' f(t)dt—llm

Subiectul IlI
H a b 2 2
FieX(a,b) = b a ,detX(a,b) =a“ +b" =1.

a)l, =X @0)OG,M(x) = X(cosx,sinx) IG.
b)Fie A=X(a,b), B=X(c,d)JG. Avem
ac-bd ad+bcj : ) s o a2 L ok

, si cum(ac—bd)“ +(ad +bc)® =(a® +b“)(c” +d°) =1,

—ad-bc ac-bd

rezult ca AIBOG.

c) Calcul direct.

d) Din teorema Cayley-Hamilton ghem A” - 2aA+1, = 0, de unde

rezula A™" =2al, - A

e) Dina® +b” =1 rezult ci exist x0[0,27) astfel caa = cosx,b = sinx.

COS2X  sin2x
f) M?(x) :[ j . Se arat prin indugie ci

-

—-sin2x cos2x
| cosnx  sinnx
M™ (%) =(

, j,mn ON'".
—SINNX COoSnX



. cosl sinl cosn sinn
g) Fie A= i . Rezult G(A) = _
-sinl cosl -sinn cosn

,n N}. Aratam G

elementele lui G(A) sunt distincte. Ciaar exista dofumatrice din G(A) a.lA™ = A" cu
m,nCON, m#n, rezula m=n+2kn,k0Z =

= m-n=2kn, contradi¢ie cu faptul & 7 este irgonal.

Subiectul IV
ul T Ul L n =
a)l, = Io4 dx = Z; I, :L4t92xdx :J-O4[(t92x+]_) —1]dx =(tgx — X)|61 :1_Z .
b) I, +1 :J&T(tg"’”*zx+tgz"x)dx:jgtgz"x(tgzxﬂ)dx:J%‘Ttgz"x(tgx)'dx—tgzmx4 .
n+l n o 0 0 2n+1|0 2n+1

)l -1 = Etgz“”xdx— Joztg 2" xdx :thgz“x(tgzx -1)dx < 0, deoarectg®'x=> 0,
tg®x—-1< Opentrux ] [0, I—T} ,deci(l ), .oeste descrestor. EvidenO< |, <1,,0n0N,
) >

deci(l ,) -, este nirginit.
d) Din punctul e) rezuitca(l ) .,este convergent, fiind monotgnmarginit. Fie

liml, =1,1 OR. Trecand la limi in relaia de la b), obnem 1 +1 =0=1 =0.
e) Din relaia de la b) obneml | = > 1 1" l...,n=1 Rezult ca
n_
1 1 1 1 1
I, = -1, = - -1, |=..= - +..+(-D)"A+(-p"0O,.
" 2n-1 " 2n-1 (2n—3 "2) 2n-1 2n-3 - =",

Rezuli a, =1,+(-)""0,,n>1.

n- oo n- oo

f) Cumlim I, = 0,din punctul e) rezuitcalima, =1, =%.

g) Din relaia de la e) oﬁnem(—l)“(lz?— anj =1,si(-D" n[g— anj =nl,. Pede alt

parte din punctul byi monotonia lu(l, Yobtinem

2In2In+l+In:L§i 20,8, = 1 ,deci 1 slns;@
2n+1 2n+1 2(2n+1) 2(2n-1
e ;snln <———. Rezult calimnl =1.
2(2n+1) 2(2n-1) n-e 4



