
         

 

Varianta 64 
 
Subiectul I. 
a)  0432 =−++ zyx . 
b)  0583 =−+ yx   

c)  Aria c utat  este  
4
33=S . 

d)  De exemplu, numerele complexe  ii −− ,,1,1   au modulul egal cu  1. 

e)  ( ) 1sincos 2007 −=π⋅+π i  

f)  
4
3

3
sin2 =π

. 

 
Subiectul II. 
1. 
a)  5=n . 
b)  ( ] [ )∞∪∞−= ,10,D . 

c)  Soluiile sunt tripletele  ( )4,2,1 ,  ( )2,2,2   i  ( )1,2,4 . 

d)  Câtul împr irii lui  f  la  g  este  22 +−= XXq ,  iar restul este  1−=r . 

e)  243 =T . 
 
2.   
a)  ( ) 200520062007 xxf ⋅⋅=′′ ,  R∈∀ x . 
b)  Funcia  f  are dou puncte de extrem.  
c)  Funcia  f  are un singur punct de inflexiune. 

d)  ( ) 2007
1

0

=′′∫ dxxf . 

e)  
∞→n

lim ( ) 1
1

0

2007
=′∫

n

dxxf
n

. 

 
Subiectul III. 
a)  Evident. 
b)  Se demonstreaz prin calcul direct. 
c)  Se demonstreaz prin calcul direct. 
d)  Evident, deoarece  MNNM ⋅=⋅ . 
e)  Se calculeaz efectiv  ( ) viuNiM ⋅+=⋅+det ,  cu  R∈vu,  i  se arat c  

( ) viuNiM ⋅−=⋅−det ,  de unde rezult concluzia. 
  
f)  Dac   ( ) 0det 22 =+ NM ,  din punctele  d)  i  e)  rezult  

 

            

 



         

 

 ( ) ( ) 0detdet =⋅−=⋅+ NiMNiM   i folosind apoi punctele  c)  i  a)  rezult  
concluzia. 

g) Avem:  ( ) ( ) 0detdet 2
2

2
2

2 =+=+ IMIM   
f)

⇔   ( ) ( ) 1detdet 2 == IM . 
Din punctul  b)  obinem  

( ) ( )( )MMtrIM ⋅=+= detdet0 2
2

a)

= ( )( ) ( ) ( )( )22 det MtrMMtr =⋅ , deci   ( ) 0=Mtr . 

Înlocuind în relaia  (1)  obinem  22
2 0=+ IM . 

 
Subiectul IV. 

a)  













2

2
ng 0= . 

b)  Aplicând teorema Leibniz-Newton,  obinem:  ( )xgn ( ) 






 π−=
4

arcsin nn FxF . 

c)  Pentru orice  *N∈n ,  funcia  ng  este derivabil pe  ( )1,1−   i derivând relaia de 

la b) ob inem:  ( )xgn
′ ( )

21

1ln

x

xn

−
+= . 

d)  Avem:   ( )1,0∈∀ x ,  ( ) 0>′ xgn . Atunci, pentru  *N∈n ,  funcia  ng  este strict 

monoton pe  ( )1,1−   ⇔   ( )1,1−∈∀ x ,  ( ) 0>′ xgn   ⇔   ( )1,1−∈∀ x ,  ( ) 01ln >+ nx   

⇔   ( )1,1−∈∀ x ,  0>nx   ⇔    n  este un numr par. 
e)  Se arat prin calcul direct. 

f)  ( )∫
2

2

0

dxxgn

( )
∫ −

+⋅=
2

2

0
21

1ln
dx

x

xx ne) ( )
∫ −

+⋅≤
2

2

0
21

1ln
dx

x

xx n ( )
∫ −

+⋅=
2

2

0
21

1ln
dx

x

xx n

    

Ob inem:                       
( ) ( )∫∫ +<
−

+⋅<
2

2

0

2

2

0
2

1ln
1

1ln
0 dxxdx

x

xx n
n

, 

de unde rezult  c   
∞→n

lim
( )

0
1

1ln2

2

0
2

=
−

+⋅
∫ dx

x

xx n

  i folosind  (1)  rezult concluzia. 

g)  Aplicând regula lui l’Hospital i punctul  c), deducem: 

∞→n
lim

( )
( ) 













+

→ xg

xg

n

n

x

1

2

2
lim

0

0

=
∞→n

lim
( )
( ) 














+
+ +

→
n

n

x x

x

1ln

1ln
lim

1

2

2 2

2= . 

 

 

            

 


