Varianta 87

Subiectul 1.

3 |[V2+43|=+B.

S0

c) Ecuaia tangentei #utate estex+2y-6=0.
d) PunctelelL, M, N sunt coliniare, deoarece
LN=20M .
1

e) VABCD :5'

f) a:gg’ b:i
41 41

Subiectul 11.
1

a) a,=2°.

b) Probabilitateaautati este p :é.
0 9(0)+g(-39)=-

d) x0{-22}.

e X +x+x2=2.

2.

a) f() cosx-sinx, xOR.

b) I =(-cosx+sinx)| =2,
0

) fu(x)<0, DXD(O,%T), deci f este concavpe (02}

4y tim %)=
-1 x-=1
1 2
X gx=1
e) J;Xg—ﬂdx—s[lh 2.

=cosl-sinl.

Subiectul I11.
a) det(A)=



b) rang(A)=2.

¢) Calcul direct.

d) defA)=1#0, deci A este inversatilsi Alz(_i _3

e, “ Considesm MOJ(A), M =aA+bl,, cu a,b0Q si polinomul
g0Q[X], g(X)=ax+b. Avema g(A)=M, deci M OI(A).

, LI “ Consideim M O1(A), deci exist g0Q[X] astfel incatg(A)=M .

Din teorema Tmjrtirii cu rest, exist si sunt uniceq0Q[X] si a,b0Q astfel incat
g=(X?- X +1)m+aX +b. Okinem M =g(A)=aA+b0, 0J(A)

f) Se demonstreaprin reducere la absurd.

g) Obserim ci pentrua,b0dQ, avemaA+bl,=0, <= a=b=0.

Se consider M 0J(A), M =aA+hl,, cu a,b0Q, astfel caM #0O,, deci astfel
ca az0 saub#0 si se demonstreazxi exisi NOJ(A), N=cA+dl,, cu
c,dUQ, astfelincatcZ0 saud#0 si MN=NM =1,.

Subiectul V.

a) f(0)=1si F(0)=0.

b) Fungia F:R - R, F(x):J f(t)dt este primitiva fungei f pentru care
0

F(0)=0. Rezulica F'(x)=f(x), OxOR.

¢) F'(x)=e* >0, OxOR, deciF este strict cresitoare peR .

d) Evidenttinand cont de semnul funei F" .

€) Consideim fungia g:R - R, g(x)zex—x—l, derivabif pe R, cu

g(x)=e*-1. Avem ¢'(x)20 - xO[0,w).

Rezuli ca x=0 este un punct de minim global pengu

Asadar g(x)=g(0)=0, OxOR, rezultand inegalitatea cefut

f) Din € obinema OxOR, f(x)=e* :izs 21

X +1

e)(
g) Deoarecer este strict cregtoare pe(0, »), exis lim F(x).

X - 0

, UxOR.

1 X X
Consideim x>1 . F(x):j f(t)dt+j f(t)dt:a+J' £(t) .
0 1 1
Din f) avem & f(t)st2+1,
Se integreaz(1) pe intervalu[o,l] si pe intervalul[l x] si se deduce concluzia.

OtOR (1)



