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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….024 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic�, specializarea �tiin

�
e ale naturii; Filier� tehnologic�, profil Tehnic, toate specializ�rile  

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  
 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze produsul scalar al vectorilor jiv
��

�

23 +=  i jiw
��

�

32 −= . 

(4p) b) S  se calculeze distana  de la punctul ( )3,2,1−D  la punctul ( )2,1,0E . 

(4p) c) S  se determine ecuaia tangentei la hiperbola  124 22 =− yx  în punctul ( )1,4−P . 

(4p) d) S  se arate c   punctele  ( )2,4L , ( )3,3M  i ( )4,2N   sunt coliniare. 

(2p) e) S  se dea un exemplu de numr natural  n  pentru care 1
6

sin =πn
. 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )2,1A  �i ( )1,2C  

s  aparin  dreptei 0=++ bayx . 
  

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se calculeze suma   20...642 ++++ . 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element 6Z∈x̂  s  verifice egalitatea 0̂ˆ3̂ =x . 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 23 −= xxf  are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )1g . 

(3p) d) S  se rezolve în mulimea numerelor reale ecuaia ( ) ( )8log72log 4
2

2
2 +=+ xx . 

(3p) e) S  se calculeze suma cuburilor rd cinilor polinomului XXf −= 3 . 

  

 2.  

(3p) a) S  se gseasc o funcie RR →:f  derivabil , astfel încât ( ) 2' xxf = , R∈∀ x . 

(3p) b) S  se gseasc o funcie continu  RR →:g  neconstant, astfel încât ( )∫ =
1

0

2007dxxg . 

(3p) c) S  se gseasc o funcie RR →:h  concav pe R .  

(3p) d) S  se gseasc o funcie RR →:u  strict descresctoare pe R . 

(3p) e) S  se calculeze     
1

1
lim

2

2

++
−

∞→ nn

n
n

. 
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  SUBIECTUL III ( 20p ) 

     În mulimea ( )C2M  se consider matricele 







=

0

0

i

i
A  i 








=

10

01
2I  i submulimea 

( ){ }XAAXMXG =∈= C2 . 

(4p) a)  S  se verifice c GA∈   i GI ∈2 . 

(4p) b) S  se gseasc o matrice  ( )C2MT ∈  cu proprietatea   GT ∉ . 

(4p) c) S  se verifice c 2
2 IA −= . 

(2p) d) S  se arate c 22 XAXA =  , ( )C2MX ∈∀ . 

(2p) e) S  se arate c dac  C∈ba, , atunci matricea GbAaI ∈+2 . 

(2p) f) S  se arate c dac  GY ∈ , atunci exist C∈yx,  astfel încât yAxIY += 2 . 

(2p) g) S  se arate c matricea nA  este inversabil oricare ar fi ∗∈ Nn . 

 SUBIECTUL IV ( 20p ) 
 Se consider func ia ( ) R→∞,0:f , ( ) xaaxxf lnln −= , unde ,R∈a 0>a . 

(4p) a) S  se calculeze   ( ) 0, >′ xxf . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )af  i ( )af ′ . 

(4p) c) Utilizând teorema lui  Fermat, s  se determine  0>a  astfel încât  

( ) 0≥xf , ( )∞∈∀ ,0x . 

(2p) d) S  se arate c ex xe ≥ , ( )∞∈∀ ,0x . 

(2p) e) S  se arate c ∫ ∫≥
1

0

1

0

dxxdxe ex . 

(2p) f) S  se arate c  pentru 0>x , avem  ex xe =  dac  i numai dac ex = . 

(2p) g) S  se determine numerele reale 0, >bc  cu proprietatea c  

bcxx xxbc +≥+ , ( )∞∈∀ ,0x . 

 

 

            

 


