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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….057 
Proba D.Programa M1.Filiera teoretic�, specializarea �tiin

�
e ale naturii; Filier� tehnologic�, profil Tehnic, toate specializ�rile  

♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  
 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze modulul numrului complex   ( )21 iz −= . 

(4p) b) S  se calculeze distana  de la punctul ( )0,0O  la punctul ( )3,4 −A . 

(4p) c) S  se arate c punctul 










2

3
,

2

1
B  aparine cercului de ecuaie 122 =+ yx  . 

(4p) d) S  se calculeze    33 ctgtg ⋅ . 

(2p) e) S  se calculeze coordonatele centrului de greutate al triunghiului cu vârfurile în punctele 
( )2,3,1A ,  ( )1,2,3B , ( )3,1,2C . 

(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )3,2P  i ( )2,3Q  s  aparin  dreptei de 
ecuaie 0=++ bayx . 

 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) a) S  se verifice identitatea xx ˆˆ 3 = , 6Z∈∀ x̂ . 

(3p) b) S  se arate c ( ) 333 ˆˆˆˆ yxyx +=+ , 6Z∈∀ yx ˆ,ˆ . 

(3p) c) Dac  func ia RR →:f , ( ) 13 += xxf  are inversa RR →:g , s  se calculeze ( )1g . 

(3p) d) S  se rezolve în mulimea numerelor reale ecuaia ( ) ( )732log7log 2
2

2
2 ++=+ xxx . 

(3p) e) S  se calculeze suma ptratelor r d cinilor polinomului 12423 +−−= XXXf . 

  
 2. Se consider func ia RR →:f , ( ) ( ) ( )1ln4ln 22 +−+= xxxf . 

  
(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ' , R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c func ia  f  este strict cresctoare pe intervalul ( ]0,∞−  i strict  

      descresctoare pe intervalul [ )∞,0  . 

(3p) d) S  se calculeze     
( ) ( )

1

1
lim

1 −
−

→ x

fxf
x

. 

(3p) e) S  se arate c ( ) 4ln0 ≤< xf , R∈∀ x . 

 

            

 



         

 

Ministerul Educa
�
iei �i Cercet�rii – Serviciul Na

�
ional de Evaluare �i Examinare 

Proba D.Programa M1.Filiera teoretic�, specializarea �tiin
�
e ale naturii; Filier� tehnologic�, profil Tehnic, toate specializ�rile  

Varianta 057 
 2 

  SUBIECTUL III ( 20p ) 
  

  În mul imea ( )Q2M  se consider submulimea 












∈=−







= Qbaba

ab

ba
G ,,12

2
22  . 

(4p) a)  S  se verifice c   GI ∈







=

10

01
2 . 

(4p) b) S  se arate c, dac    GBA ∈, , atunci GAB∈ . 

(4p) c) S  se calculeze ( )Adet , unde GA∈ . 

(2p) d) S  se arate c,  dac  







=∈

ab

ba
X,GX

2
, atunci  X este matrice inversabil i  

G
ab

ba
X ∈









−
−

=−

2
1 . 

(2p) e) S  se gseasc o matrice  







=∈

ab

ba
A,GA

2
 cu 0≠b . 

(2p) f) S  se arate c dac      







=∈

ab

ba
BGB

2
,  cu 0>a , 0>b , atunci 2IBn ≠ , ∗∈∀ Nn . 

(2p) g) S  se arate c mul imea G  conine cel puin 2007 elemente. 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 

 
 Se consider func iile ( ) R→∞− ,1:f  ,   ( ) ( ) xxxf −+= 1ln     i  

     ( ) R→∞− ,1:g  , ( ) ( )
2

1ln
2x

xxxg +−+= . 

(4p) a) S  se verifice c  ( )
x

x
xf

+
−=′

1
  i  ( )

x

x
xg

+
=′

1

2

,  1−>∀ x . 

(4p) b) S  se calculeze  ( )0f ′  i ( )0g′ . 

(4p) c) S  se arate c ( ) ( )xgxf << 0 , 0>∀ x . 

(2p) d) S  se arate c  ( ) 212...531 nn =−++++ ,   ∗∈∀ Nn . 

(2p) e) Utilizând metoda induciei matematice s se arate c           

( ) ( )
3

14
12...531

2
2222 −=−++++ nn

n , ∗∈∀ Nn . 

(2p) 
f) S  se calculeze 

( )( )
( )2222 12...531

12...531
lim

−++++
−++++

∞→ n

nn
n

. 

(2p) g) S  se arate c ( )∫ <+<
1

0 2

1
1ln

3

1
dxx . 

 

 

            

 


