INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN
BRAILA

OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA, 22.02.2015
CLASA a-X-a

1. Se dau relatiile
5[(x+ y) +log? y} = [x+ log, (2" yz)}2 (1)
si
4y = 4y(3x+4). (2)
a) Sa se demonstreze ca nu existd X,y € (O, +oo) care verifica relatia (1).

b) Sa se determine X,y € R care verifica simultan relatiile (1) si (2).
Gabriel Daniilescu, profesor,

2. Determinati perechile de numere complexe (u,v) cu |u| = |V| =1 astfel incat
|1—u|+‘v2 +1‘ :|1—v|+‘u2 +1‘ -2.

Marius Damian, profesor,

3. Fie m,ne NN[2,+0) si X, X, X, X, €[0,+) astfel incat X, +X, + X, + X, =4.

a) Demonstrati ca T/ZQ/E+T/ZQ/XT+T/ZQ/Z+T/Z" X, <4.

b) Cand are loc egalitatea la a)?

Gheorghe Alexe, profesor,

4. Sa se determine toate functiile f : N — N care indeplinesc conditia:
x+~/x - f(x)=/f(f(x)), vxeN.
Gabriel Daniilescu, profesor,
Nota:

1. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
2.Timpul efectiv de lucru este de trei ore.
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