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CONCURSUL DE MATEMATICA APLICATA ,,ADOLF HAIMOVICI”
Etapa locala — Constanta, 15.02.2015
Clasa a Xl-a

filiera teoretica: profil real, specializarea stiinte ale naturii
Barem de corectare si notare

SUBIECTUL 1.

. Xy . 2X 2y 2x—-3y 2y
a)Fie X = CAtunci, A-X =X -A& = e 2p
z t -3x+2z -3y+2t 22-3t 2t

2X =2X—-3y y=0 < 0

de unde gasim {—3x+2z =2z —3t, cu solutiile < x =t . Deci, X :( j SRR I o
Z X

-3y+2t=2t zeR

b) Inmultim, pe rand, la dreapta si la stinga ecuatia cu X si obtinem X * -3X?=A-X ,X*-3X2=X-A
x 0
Deci, A- X = X - A si, conform a), X = (Z X]' ............................................ 1p
x* 0 x> 0 x 0 2 0
Avem X°® = ) , |- 1ar ecuatia devine ) . |3 = , de unde rezulta
3X°z X 3X°z X Z X -3 2
x*—3x=2 x+1[x* —=x-2)=0
e 1p; Rezolvand, gasim ( )( ) cu solutia (x,z) = [2,—1j :
3x?z-3z=-3 z2(x-1)x+1)=-1 3
2 0
Prinurmare, X =| 1 5 2D
3
SUBIECTUL 2.
A)DEMONSIIArea CZAlItALIL. ... ccveeveeeeerieeieieieriesie ettt et e et ae st teeseeseeseeneesessessessesseas 2p
1 1 1 1 11 111 1 1 1
b)B=3-la b <c|-2-ja b c/+4:-ja b c[=3:-]a b C[=3A. .. 2p
a’ b* c? a b c 111 a’ b*> c?
1 3 3

C)AA:E|B|=§-|A|:E'|(b—a)(a—c)(b—c)(a+b+c)| ..................................................... 1p
Daca a,b,c dau acelasi rest la impartirea cu 3, atunci diferenta a doud dintre acestea este un numar divizibil
cu 3. Daca a,b,c dau resturi diferite la impartirea cu 3, atunci a+b + ¢ este un numar divizibil cu 3............ 1p
Daca cel putin doua dintre a,b,c au aceeasi paritate, atunci diferenta a doud dintre ele este divizibila cu 2.
Deci, aria este un numar natural, divizibil CUS..........cceeiiiiiiiiiiiiiiee e 1p
SUBIECTUL 3

x(1+ 1)
2 2 -
a) lim (\/x2+x+1+xj: lim XXX i X :—% ................... 1p

X—>—00 X—>—00 ,X2+X+1—X x»—oo_x[ 1+l+1+1J
2
V X X

2
) . X“+2x+1
Ilm(i/x3+x2+2x+1—x)= lim =
o X%"(’%/(xe’erz+2x+1)2+x-‘°&/x3+x2+2x+1+x2

x2(1+2-1+12j
= lim X X

X—>+00 2
xz[i/(1+1+22+13j +3\/1+1+22+13+1J
X X X X X X

1
3 p




b)Iimx-(3\/1+1+£2+i3+\/1+£+i2—a—9J:oo~(2—a) .................................. 1p
X x XX X X X X

Daca a = 2, limita este £ oo imposibil

Daca a =2, avem cazul de nedeterminare o0-0 .........oeviiiininierieiere e e e eaeaenenns 1p
Tn acest caz, lim [Vx3+x2 +2X+1— X +4/%2 +x+l—x—bj:%+%—b=g—b
X—>+0
Sl D = 2p
SUBIECTUL 4
2%-1 31 4%
. im L X X X
X ,aX X x-03 X L ax % )2 X X g%

X X X )X Iin?)[g\ 213 14 _1]'1 3[2 34 J +3 27437 +4 +1 Linoa
a)lirrg[;/#} =e : =...1p; =e ’ P 1p;=e® =%/24 .1p
b) D, =R = f nu are asimptote verticale......1p; lim f(x)=+o0; lim f(x)=—co = f nu are asimptote

2, [y2 2
orizontale.......1p; m= lim le si n=lim XT XX +1 = lim X =0
Xt X o x4l NG +1(x2 + X4/ X +l)
= Y = X aSIMPLOtA ODIICA SPIE + 00 .ouveiiiiiiieiie et 1p

X2+ x/x?+1 —x?

m= lim M:—1 si n= lim = lim ):O: y = —Xx asimptota oblica

e X N O] NG +1(x2 —x/x% +1




