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OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa locald — Constanta, 15.02.2015

Clasa a Xll-a

SUBIECTUL 1.
Xy, x>0 x", x>1
Pe R” consideram legea: x*y =1 X X <0 " Pe G = (0,00)— {L} consideram legea: xoy={ 1 :
y' x", 0<x<1

Demonstrati ca (R*, *) si (G, o) sunt grupuri necomutative izomorfe intre ele.
Nelu Chichirim

SUBIECTUL 2.

Fie (G, -) un grup cu elementul neutru e. Pentru a € Gsi ne N, n> 2 definim f, : G — G astfel incat

f.(x-a)=a"-x, VxeG,unde a" =a-a-...-a . Aratati ca f, este automorfism de grupuri dac si numai daca
, ,

denori
a"l=e.
**kk
SUBIECTUL 3.
Calculati:
sin7x T
a) fmdx, Xe (0, E)
cos7x T
b) fmdx, X e [0, Ej
Cristina Homentcovschi
SUBIECTUL 4.

. . . e . . FIX . Flx
Fie f : R — R o functie care admite primitive si are proprietatea ca lim ( ) = lim ( ) =a,aeR,undeF

X—>—0 X X—>+0 X

1
este o primitiva a lui f. S& se demonstreze cd functia g:R > R, g(x)= f[;)’ x#0 admite primitive daca si numai
a, Xx=0
daci a=a.
GMB

Nota:

Timp de lucru: 3 ore.

Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7.
Nu se acorda puncte din oficiu.



