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Clasaa Vl-a

Barem de corectare si notare:

SUBIECTUL 1

a) Aratati ca numerele 6n+7 si 4n+5 sunt prime intre ele pentru orice n € N
b) Fie X, y numere naturale nenule. Stiind ca (x + 4y) este divizibil cu 7, demonstrati ca fractia

+4y

este reductibila.

2X+Yy
Solutie:
a)Fied=(6n+7;4n+5)=>d[(6n+7)si d|[(An+5) oo, 1p
AI(12N 4 15) = (1210 4 T4) it 1p
d = 1 rezulta numerele sunt Prime TNtre €le .......coooviieiee e 1p
b) Din ipoteza 7| (X+4Y). Dar 7|(TX+7Y) oot e e e e e e 1p
si atunci 7|(7x+7y)-(x+4y), adica 7|(6X+3Y) SAU 7|3(2XHY) . .vuriiieiiei e e 1p
Cum 7 nu divide pe 3 1€ZUItA 7|(2XFY )t enrieitt it 1p
In concluzie fractia )2(+ 4y se simplifica prin 7, deci este reductibila.......................... 1p
X+Yy
SUBIECTUL 2

Determinati numerele naturale nenule X, y, z si t stiind ca sunt adevarate relatiile

X4y =3000 5i —~— =Y -2 b
X+2 y+4 z+6 t+8

Solutie:

x+2:y+4:z+6:t+8 lllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllllll 1p

X y z t

1+E=1+£=1+E:1+— ....................................................................................................... 1p
y z

X Y L e X 2K, Y = AK, 2= 6K = 8K oo 2

2 4 6 8

120K =3000 = K2 =25, K € N =5 K =5 oottt en e 2p

X=10,Y=20,Z=30,T =40 .ot 1p



SUBIECTUL 3

Se considera unghiurile cu interioarele disjuncte XA, 04,, <A,0A4;, XA304,, ..., ¥A1,04;,
formate in jurul punctului O, astfel incat suma oricdror doud unghiuri consecutive este de 72° si
%XA4,04, 2

JA04A, T

a) Aflati masura unghiului <A,0A4;.
b) Fie OM bisectoarea unghiului <A40A,, determinati masura unghiului <XA4;0M.

Solutie:

a.) {A10A2 + <A20A3 = 720 y <A20A3 + {A30A4 = 720

2 FA10A; = FA30A4 oo 1p
24,04, = 44304, = 24044 = 2A,04g = 2Ag0A, si
2A,04;5 = 2A,0A5 = A0A; = 2Ag0Ag = LA100A1 oo, 1p
jj;gjj =2 5i 24,04, + 44,04, = 72°
= AA;0A; = 16° ,TA50A5 = 56 2p
b) OM bisectoarea unghiului XA;0A; = XA,OM = IMOA; .....cuveevveicrenne, 1p

AA04; + €A,0A5+ ... +<XA50Ag + XAOM = 1880, 1p
2A,0M = 360° — 188° = 172°
SUBIECTUL 4
Se dau numerele N; = xxx ... xx cu 2024 cifre si N, = x0x0x ... 0x cu 2023 cifre, unde x este

cifra nenula.

< : N . .N
a) Sa se determine restul impartirii numarului 71 la 6;

< . 9 . N
b) Sa se studieze daca numarul N—1 este natural.
2
Solutie:

a) 2 =111..11

.......................................................................................................... 1p
2024 ori
111..11=111..1100+ 6 + 5=Mg + 5 > restul este 5 ......cc.cccevvrerveverirerrreee 2p
2024 ori 2022 ori
2023 2022 1020241
b) Ny = x(10%9% + 107072 + -+ 10+ 1) = X oo 1p
N, = x(102°%2 + 102920 + .-+ 10% + 1) =
1012 _
= x(1001011 4 1001010 4 ... + 100 + 1) = x - % ........................................ 1p
Ni _ 10%0%*-1 99  _
N_Z - 9 1001012 _1 - ll € N """""""""""""""""""""""""""""""""""""""" 2p

Noti :Orice alti solutie corecta, diferitd de cea din barem, va primi punctaj maxim.



