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Barem de corectare si notare

SUBIECTUL 1
a) Stiind ca numerele reale X, y si z verifica relatia x> +y> +2° —10x+4y—62+38=0, calculati X-y-Z.
b) Fie E,(x)=x*+nx—-(n+1), neN’, xeR,

i.  Ardtati cd E, (X)=(x-1)(x+n+1),neN’, xeR.

ii.  Rezolvati ecuatia E,(X)+E, (X)+E;(X)+...+ Ex(X)
BAREM DE CORECTARE

a) (x—5)2+(y+2)2 +(z- 3) =0

I
o

...................................................................................................... 1p
X = D, Y = 2, Z = 3 i s 1p
XYZ = =30 ettt ettt t e Rttt b E R b e e b e e R e e e b et n b e e e nnbe e e R be e e nre e e 1p

D) 1) E, (X)=X* 4+ NX=N=1= X7 =1 NX N 1p
E,(X)=(x=1)(x+1)+n(x-1)=(x=1)(x+1+n),NeN", XER .cccoooirmmrrirrrrrrrrrrrrrrrrrirsrrriinns 1p

i) E, (%) = (x=1)(x+2), B, (x) = (X=1)(x+3), -+, Eyps (X) = (x~L) (x+ 2024)
)+E

E,(X)+E, (X)+ B (X) +.c+ By (X) = (X =1) (X + 2+ X+3+...4+ X+2024) = 0 .ooocvvvrrrnaee, 1p
X =1 SAU X = =101 .ottt ettt ettt st b e b e re ettt e naenbeereeaeereenean 1p
SUBIECTUL 2
a) Aratati ca oricare ar fi ne N, n>1, are loc inegalitatea %<2(\/ﬁ—\/n—1).
n
1
b) Fie S=1+— +———. Sa se arate ca S < 90.
) «f f J2024
BAREM DE CORECTARE
8) 1<2Vn (VN =Vn=1)=1<20=2/N(N=1) s 1p
21/n(n—1)<2n—1:>4n(n—1)<(2n—1)2 ..................................................................................... 1p
AN% = AN <AN7 —ANHLE 0 <Lttt ettt 1p
1 1
b) 1<2(Vi- \/_)[<2(\/_ \/')ﬁ (\/_—\/5),--~,W< (V2024 -/2023) ... 2p
TN 117 Y 1p
V2024 <~/2025 = S <90



SUBIECTUL 3

Se  considera  punctele  necoplanare A B,C,D astfel  Tncat DA=DB=DC =acm,
<ADB =60°,<«cADC =90°,«BDC =120°.
a) Care este natura triunghiului ABC?

b) Fie punctul P pe segmentul BD cu BP:%cm. Daca PE 1L AB,E<AB si PF 1L BC,F eBC,

demonstrati ca EF || (DAC).
c) Fie punctul M pe segmentul AD cu AM =%cm, punctul N pe segmentul CD cu CN =%cm si

MP N AB ={R},MN N AC ={T},PN nBC ={L} . Demonstrati ca punctele R, T, L sunt coliniare.

BAREM DE CORECTARE

a)  AB=2aCm, AC =av2 CM,BC = Y3 CM ovooeeeveeeeeeeeeeeeeeeeeeeee e s sesseees s eeseeseessseeeeseee e e 1p
Reciproca teoremei lui Pitagora in AABC =AABC dreptunghiC..........ccccovevveieiiiene e, 1p
b) EBzicmFB:a—\/gcmlp
6 6
In A ABC BE :E :E. Aplicand reciproca teoremei lui Thales= EF || AC ............cccoenne. 1p
BA BC 6
AC < (DAC),EF |AC = EF [[(DAC) ..cciiiiii it 1p

¢) {R}=ABNMP = ReABc(ABC),ReMPc(MNP)= R e(ABC)(MNP)

ANAIOG L, T € (ABC)N(IMNP) .o 1p
R,L,T €(ABC)N(MNP)= R, T,L COlNIAre............occeiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiic e 1p
SUBIECTUL 4

Fie piramida patrulatera regulata VABCD. O furnica pleaca din punctul A si ajunge tot in punctul A,
mergand pe fetele laterale. Stiind ca lungimea drumului parcurs este minima si cd lungimea parcursa pe
fata VAB este de doud ori mai mare decat cea parcursa pe fata VBC, determinati masurile unghiurilor fetei

VAB. SGM

BAREM DE CORECTARE
Desfasuram suprafata laterald si obtinem triunghiurile VAB, VBC, VCD, VDA'. Punctele M, N, P sunt
intersectiile drumului furnicii cu VB, VC, respectiv VD. Lungimea drumului parcurs este minima daca

punctele A, M, N, P, A" SUNE COINIAIE........coouiiiieiiec et e e ee ees 1p

Notam <«AVB = «BVC = <«CVD = «DVA' = x°

AVAA'isoscel, VN bisectoarea <tAVA = VN L AA .ot 1p

AAVAM. T 2NN e Ip
VA-VM -sin x VM -VN -sin x

A == A = VAN 2p

Aplicand reciproca teoremei unghiului de 30° in AVAN dreptunghic = <«<VAN =30°.................1p

<X AVB =30°, AVAB IS0SCEl = CVAB = TVBA = 75 i e e e e e s 1p

Nota: Orice alti solutie corecta, diferitii de cea din barem, va primi punctaj maxim.



