f !§|J\) INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN BRAILA
\I== CONSILIUL CONSULTATIV, DISCIPLINA MATEMATICA

OLIMPIADA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA - CLASA A VI-A
SOLUTII SI BAREM ORIENTATIV

Problema 1. Determinati toate numerele naturale de forma aOab pentru care
2-(%+1) =2"+3* 45",
prof. lonut Mazalu, Braila

Solutie.
Deoarece2-(%+1)3200:>a§4,asb = DB e, 2p
Pentru a=1, nuse verificarelatia din enunt ..o e AP
Pentru a=2 si b=4 se verificarelatiadinenunt....................coniinnnicn e 1P
Pentru a=3, nu se verificarelatiadinenunt ..o e e 1P
Pentru a=4, nu se verificarelatiadin enunt ... e AP
In concluzie numarul natural de forma a0ab este 2024............ccocooiiiiiniiiiiei e 1p

Problema 2. . Se considera numarul A= 1 + 1 + 1 + 1 .
2024-2025 2025-2026 2026-2027 2027

161 (22024 + 22025 + 22026) . 253

Sé se determine X din proportia Ay - go74
(*=%x)
Solutie.
_2025—2024_|_2026—20254_2027—2026+ 1
2024-2025  2025-2026 20262027 2027 .., 1p
_l_1+l_1+l_1+1_1
2024 2025 2025 2026 2026 2027 2027 2024 | ..., 1p
161 (2% +2%%°+2%%). 253 161 2°(1+2+2%)-253
A-X= ge7s = 1 = 31674 =
T (2°)
2024
...................................... 2p
161-2024 2°%**.7.253 161-2024 - 2%
= X T jz = X= 2%2% 7 953
..................................................................... 2p
K D ettt ettt ettt ettt 1p

Problema 3. Se considera unghiurile AOA,AOA, AOA,,..,AOA, , cu interioarele
disjuncte, astfel incat <«AOA =1" si, pentru 1=123,..,«xAO0A,, =<xA OA +2. Aflati
toate valorile numarului natural n pentru care <tAOA  are mdsura exprimatd printr-un

numar natural de grade.
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(Gazeta matematica nr.6-7-8/2022)
Solutie.

Daca toate unghiurile sunt de aceeasi parte a dreptei OA), atunci

SAOA, =1 +3+5 4.+ (2N+1) =((N1)° /60 o 2p
Daca existd unghiuri de parti diferite ale dreptei, atunci AOA,; =360°—((n +1)2 / 60) si

pentru  ca  interioarele  unghiurilor sda  fie  disjuncte, (n +l)2 /60 < 360.

In ambele cazuri, pentru a avea o masura exprimata printr-un numar natural de grade,

este

necesar si suficient ca (n +1)2 =60k, cu k <360,k e N
.............................................................................................................................................. 2p
cum 60 = 22 3.5, obtinem k=3.5-p% peil,2,3,4} = nel29,59,89,119}
............................................................................................................................................. 1p

Problema 4. Se dau unghiurile <xAOB,<«BOC,<«COD, «DOA unghiuri in jurul unui punct cu
interioarele disjuncte astfel incat :
m(<«AOB) = a-m(«xBOC);m(«DOC) =b-m(«BOC)

m(<«DOA) = c-m(<AOB) unde a,b,c € Q" verifica relatiile a-b=0,3;b-c=0,(3);c-a=0,4
a) Determinati masurile unghiurilor <AOB,<«BOC,<«COD, <DOA

b) Determinati masura unghiului dintre bisectoarea unghiului AOD si semidreapta opusa

semidreptei [OB. prof. Daniela Tilinca, Briila
Solutie.
a) Inmultind relatiile a-b=0,3; b-c=0,(3); ¢-a=0,4 obtinem
a’-b®.c*= 4 a-b-c= E,Tnlocuind relatiile initiale=>a= §;b: 1;c:g .................................. 2p
100 5 5 3
_ m(<AOB) = g .m(«BOC): m(«DOC) = % m(«BOC)
2 2
m(«xDOA) = 5-m(<rAOB) :g-m(<zBOC); ..................................................................................... 1p
A X 2x 3x . . .
notand m(BOC)=x=>x+ > + 3 + =" 360 =>x=144 (m(«BOC));m(«DOC) =72 ...........c....... 1p
M(XAOB) =86 24" ;M(LAOD)Z57 36 ...ttt s sttt 1p
b)Fie [OR semidreapta opusd semidreptei [OB si [OM bisectoarea <tAOD .................ceeeeee. 2p
m(<xDOA)

m(«<ROM) =180" —m(<cAOB) — = 6448
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