BAREM DE CORECTARE SI NOTARE
CLASA aV-a

1. (7p) Victor are 450 de lei in bancnote de 50 lei si 100 lei. Cate bancnote de fiecare fel
are Victor, stiind ca numdrul bancnotelor de 50 de lei este diferit de numarul bancnotelor
de 100 de lei ?

prof. Ioan Sapariuc, Dumbraveni

Solutie:

Daca notam cu X — numarul bancnotelor de 50 lei, si cu y— numarul bancnotelor de 100 lei,

avem de rezolvat: 50-x+100-y=450< x+2y=9,cux,yeN, xzy = y<5.

Atunci: y=4 =>x=1;y=3 =x=3 (nuconvine); y =2 =>Xx=5;pentruy =1 =x=7.

Deci problema are 3 solutii: 1. x=1,y=4:2.x=5,y=2s513.x=7,y=1.

Barem:

Noteaza: x — numarul bancnotelor de 50 lei, si y — numarul bancnotelor de 100 lei 1p
= 50-x+100-y=450< x+2y=9,cux,yeN, xzy=y<5. 2p

Discuta toate cazurile posibile: y =4 =x = 1; pentru y =3 = x = 3 (nu convine); 2p

pentruy=2 =>X=35;pentruy=1=>x=7.

Finalizare: problema are 3 solutii: 1. x=1,y=4:2.x=5,y=2si3.x=7,y=1. 2p

2. a) 3p) Aflati x din: x+ 17 +(5°)° 125+ (5] —(5°F —125°] 2001 =142+ 3+ .+ 2001
prof. Slincu Gabriela, Suceava
b) (4p) Festivalul international George Enescu a fost initiat in anul abcd . Stiind ca abcd

are cifra unitagilor egald cu 8, iar daca stergem aceastd cifrd numarul se micsoreaza cu
11011100011

(2, » aflati anul initierii acestui festival.

prof. Elena-Marcela Alexandru, Falticeni
Solutie:
a) x+(1+5":5 +5" =57 —5%°).2001=2001-(2001+1): 2
X+ (1457 +5" =57 =5"%). 2001 = 2001-2002 : 2
X+1-2001=2001-1001 = x =2001-1001-2001-1=> x =2001-(1001~1) = x=2001000
b) 11011100011, =120+ 1-2°+0-2° + 127+ 1-2°+ 1-2° + 0-2* + 0-2° + 02> + 1.2+ 1 =
=1024+512+0+128+64+32+0+0+0+2+1=1763
abcd —abc =1763 =10-abc+d —abc =1763 = 9-abc =1763 -6 < 9-ahc = 1755
abc =1755:9 = abc =195, deci abcd = 1958.

Barem:
a) Scrie X+ (1+5%:5 +5" =57 =5%).2001=2001-(2001+1): 2 1p
X+ (1457 +5% —57 —5').2001= 20012002 : 2 1p

X+1-2001=2001-1001 = x=2001-1001-2001-1= X=2001-(1001—1):> x=2001000 | 1p

b) 1101110001 1,,= 12"+ 1-2°+0:2° + 12"+ 1-2°+ 1-2° + 0-2* + 0-2° + 0-2° + [-2+ | 1p
1==1024+512+0+128+64+32+0+0+0+2+1=1763

abcd —abc=1763=10-abc+d —abc =1763=>9-abc =1763—6 <> 9-abc = 1755 2p

abc=1755:9 = abc =195, deci abcd = 1958. 1p




3. a) (3p) Gasiti toate numerele de forma abab, scrise in baza 10, care impartite la 11 dau
restul r numar prim si catul ¢, iar ¢ —26-r = 1.
b) (4p) Determinati numerele naturale n si a, a = 0, pentru care
43 43.4™2 13.4™ 1+15.4" = aaaa +a.
prof. Gheorghe lacovita, Fratautii Vechi
Solutie:
a) abab=11-c+r, r<llsic—26r=1=c=26-r+1=abab=11-(26-r+1)+r

abab=286-r+11+r < abab=287-r+11. Cum r <11, r prim=>r poate lua valorile 2, 3, 5
sau 7. Pentru r = 2 sau r = 3 se obtin numere naturale de 3 cifre, deci nu convin. Pentru n =5

se obtine numarul natural abab=287-r+11=287-5+11=1446,care nu convine. Pentru n =

7 se obtine numarul natural abab=287r+11=287-7+11=2020.Deci, singurul numar de
forma abab, care respecta conditiile din enunt este 2020.

b) 4™ +3.4™ +3.4™ 154" =4" .4’ +3.4".4> +3.4".4+15-4" =4" (4’ +3-4° +3-4+15)
=4".(64+48+12+15)=4"-139=4"-139=aaaa+a

Pentru n = 0 si n = 1, nu convine, deoarece in membrul stdng obtinem numere de 3 cifre, iar in
membrul drept avem numere de 4 cifre.

Pentru n=2,4"-139=4.139=16-139=2224 =2222+2, deci a = 2.

Pentrun=3, 4"-139=4".139 = 64-139 = 8896 = 8888 + 8, deci a = 8.

Pentru n >4 nu convine, deoarece 4*-139 =256-139 = 35584 este un numir natural de 5 cifre

(sau mai multe). In final, avem doud soluti: n=2,a=2sin=3,a=8.

Barem:

a) Scrie abab=11-c+r, r<1l;c-26-r=1=c=26-r+1=abab=11-(26-r+1)+r | 1p

abab=286-r+11+r <> abab=287-r+11r<11,r prim=>r poate fi 2, 3, 5 sau 7 Ip

Pentru r =2, r =3, r =5 se obtin numere naturale de 3 cifre, sau care nu convin, iar 1p

pentru n = 7 se obtine numarul natural abab =287r+11=287-7+11=2020.

b) Scrie 1p
4™ 43.4™2 434 1]15.4" = 4" 43 43.4" 4> £3.4" . 4+15-4" = 4" 139 —aaaa+a
Verifica pentru n=0 sin =1 si observa ca solutiile nu convin; 1p
Pentrun=2, 4"-139=4"-139=16-139 =2224 = 2222 +2, deci a=2; Pentrun =3, Ip
4"-139=4"-139=64-139 = 8896 = 8888 +8, decia =8

Observi ci pentru N >4 nu convine, deoarece 4*-139 =256-139 = 35584 este un 1p

numar natural de 5 cifre (sau mai multe) si finalizeaza

4. (7p) Un turist are de parcurs distanta dintre doua orase in 4 zile. In prima zi parcurge juma-
tate din distanta si Inca 20 km. A doua zi parcurge o treime din distanta ramasa si incd 20
km. A treia zi parcurge un sfert din distanta ramasa si Tncd 20 km. Daca 1n a patra zi a parcurs
55 km, atunci aflati distanta dintre cele doud orase.
(Supliment Gazeta Matematica, E19.121/2019)
Solutie:
Folosim metoda mersului invers. Fie a, distanta parcursa a treia zi. Atunci, cei 55 km parcursi

in a patra zi reprezintd %a—ZOkm. Deci, %a—20=55c>%a=75:>a=100km = 100 +

20 = 120 km reprezintd doud treimi din drumul rdmas de parcurs in a doua zi, adica




%b =120=b=120-3:2,b =180 km, unde b reprezintda drumul ramas de parcurs in a doua zi,

atunci, 180 + 20 = 200 km reprezinta jumitatea distantei dintre cele doua orase. In final,
distanta cerutd este 200 - 2 =400 km.

Barem:

3 3 . - . 2p
Za -20=55«< Za =75=a=100km (a = distanta parcursa a treia zi)

100 + 20 = 120 km reprezinta doua treimi din drumul ramas de parcurs in a doua zi 1p
%b =120=b=120-3:2,b =180 km (b reprezintd drumul ramas de parcurs a doua zi) 2p
180 + 20 = 200 km reprezintd jumatatea distantei dintre cele doud orase. 1p
Finalizare: distanta ceruta este 200 - 2 = 400 km. 1p

Nota: Orice alta solutie corecta se va puncta corespunzator.




