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nswl  1/n 1/n 1/n

lim| n(/a, +a; +....40a, k) |= nm{@ﬂ@—h ..... ﬁ—l}

1/n 1/n 1/n

sl 1/n 1/n 1/n

n—o

lim Qﬁ—l+“a2—1+ @_1}:Iim{g/b_l_l+g/g_l+ L_l} ........................................ 1p

De unde In(aa,....a,) =In(bb,...b,) de unde cerinta...........coccevireriniiniiininciniccccce 1p

Subiectul 2. Fie S,, multimea permutarilor de ordin n si H o submultime nevida a sa cu proprietatea:
x-y €H, Vx,y € H. Sa se arate ca inversa oricarei permutari din H, este tot in H.

Solutie: x € H = XX € H,V k € N ..ooooiiioeieeeee et 2p
S, multime finita, N* infinita = 3Ip € N* astfel incdt xP = e...ccccooovvvviviiiiiiniiiinn 2p
xP,xPleH=xP - xPleH= (xP)2 x L €EH =X L EHuoooeoeeeeee. 3p

Subiectul 3. Se considera o matrice Ae M;(R) cu proprietatea ca A= O3 . Aratati ca matricele
A —l3 si A +l; sunt inversabile si determinati inversele lor.

Solutie: (A — 13 )(AZHA+ 13) T A2 - 132 — Ig coieeeeceeeeeeeee e 2p
De aici A — Izinversabild cu (A — 13)™ = = (AZHA+ 13 ).eveoeeeeeeeceeeeeeeeeeeeee e 2p
Analog (A +13)(A%-A+13)=A¥+13=I3deunde (A + 1) = A%A+ I3 oo, 3p

Subiectul 4. Fie un sir (an)n>0 de numere naturale nenule distincte. Aratati ca sirul (Xn)n>o definit

. 1 1 1 : . o
Prin X, = Cc0S—+C0S— +....+C0S— —nN, este un sir convergent cu limita sa in intervalul (-1,0).

a2 an
, n 1 (1
Solutie: X, :Z cos——1|==) |2sin“— | deunde X, <O ......ccccoerirminniinierne e 1p
k=1 ak k=1 2ak
n+l I 1 n - 1 - .
Dar X, —X, =—> | 2sin* —— |+ > | 2sin’ — |=-2sin <0 deci X, descrescator................ 2p
k=1 23, ) o 28, A
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Dar 23in2igzi, deoarece sin x < X,XE(O,%) ....................................................................... 1p

0 1 7
+kz_;j(k(k _DJJ > 5 2P

2a, 4a;
De unde finalizare cu X, convergent si limita sa in intervalul (-1,0).......cccocceiiiiiniininnininneene e 1p
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Cum ay naturale distincte x, =—)_ 25in? —— Z—Z(izj>—1 1+
o 2a, ) S\ 2k 2



