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Clasa a I X-a
Subiectul 1.
Fie x,y,z€(0,+w).
Xty X+z y+zg

a) Sa se arate ca 6;
z y X
b) Sa se arate ca X + y + : 2§.
y+z X+z X+y 2
Barem:
a) §+X22<:>(x—y)220 tp
y X
2
X+y+x+z+y+z26<=>(§+Xj+(5+£j+[1+5j26 g
z y X y X Z X zy
b) Notim y+z=a, X+z=b, x+y=c, a,b,ce(0,+x)
Se obtin X:b+c—a, y:a+c—b’ Z:a+b—c 1p
2 2 2
Inegalitatea din enunt devine b+c-a ,axe —b + a+b-c > 3 1p
2a 2b 2C 2
= b+c+a+c+a+b26(adevéra‘[) 2p
a b
Subiectul 2.
2 4 2n

Pentru ne N™* se considerd S| =

+ +...+ .
NEEIN RN ERNE] Jn? +n+1++4/n* —n+1
a) Sd se arate ¢ S, =+/n’+n+1-1, pentru orice ne N*;

b) Sé se arate cd [S,]=n-1, pentru orice ne N*;

C) Sa se arate ca {S, } e(%gj pentru orice NneN*, n>4.

Barem:

n 2k n 1p
a) S, = =Y VK2 +k+1-vk? -k +1
k2 rk+1+VK2—k+1 Z‘

S, :(ﬁ—«/i)+(\/7—\/§)+...+(\/n2+n+1—\/n2—n+1)=\/n2+n+1—1 1p
b) [S,]=n-1<=>n-1<yn*+n+1-1<n 1p

<=>n?<n’+n+1<n®+2n+1 1p

¢) {S,} =S, ~[S,]=vn*+n+1-n 1p




MINISTERUL EDUCATIEI

- -
BJ INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN VRANCEA
VRANCEA

Focsani, Str. Dornei, nr. 5, tel. 0237214141, fax 0237214499

1<{Sn}<g<z> n+%<\/n2+n+1<n+g<z>

2
1 6 9 1
N+n+=<n’+n+l<n’+—-n+— P
4 25
Prima inegalitate este adevarata pentru orice n e N* iar a doua este echivalenta cu
16 1 1p

— <=Nn<=>16<5n , adevarat pentru n>4
25 5

Subiectul 3.
In triunghiul ABCse cunosc AB=AC=20 si BC=24. Notam cu T intersectia

medianei CE cu iniltimea BD . Sa se exprime in functie de AB si AC , urmdtorii vectori:

a) AD;
b) AT .
Barem:
a) Ay =192=>BD= 9—; 1p
ap=28 g cop-'2 1p
5 5
AD = AC => AD = L AC 1p
25 25
. 2
b) Aplicand teorema Iui Menelaus in AABD se obtine % = % P
25 2p
. AB+ o AD 1gaB 4 7AC
AT = =
1,25 43
18
Subiectul 4.

Fie triunghiul ascutitunghic ABC cu ortocentrul H. Notam cu S si T punctele de intersectie
dintre semidreptele (BH respectiv (CH si cercul circumscris triunghiului ABC.

Daci AS+ AT = AH , ardtati ¢ ABC este triunghi echilateral.

Supliment Gazeta Matematica 2022

Barem:

AS + AT = AH <=> ASHT paralelogram 2p
=> AS||TH, AT || HS 1p

AS||TH si TH L AB=> AS | AB=>BS diametru 1p

Analog CT diametru 1p

BS nCT ={H}=> H centrul cercului circumscris in AABC 1p

H ortocentru si centrul cercului circumscris => AABC echilateral 1p



