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Olimpiada de Matematica — Etapa Locala
Maramures — 18 februarie 2023
Clasaa XII - a

1. Fie (G,") un grup si a, b € G astfel incat a* = e si ab = ba3, unde e este elementul neutru.
Aratati ca b = a™ba™, pentru orice n € N.
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2. Fie (G,-) un grup finit cu n elemente, cu proprietatea:
Ya € G, ecuatia x? = a are solutie in G.
a) Arétati ca n este impar.
b) Pentru n impar oarecare, dati un exemplu de grup care verifica ipoteza problemei.

3. Determinati primitiva F: (0,7) — R a functiei f: (0,7) - R, cu
x - sin® x + cos x

f(x) - . @COsXx

sin? x

pentru care 1 + F (g) +2=0.

4. Functia f: (0,00) — (0, 0) admite o primitiva F: (0,0) — (0, ) pentru care are loc egalitatea
(x2+ 1DF(x) = (x*+ 1)f(x), Vx € (0,0).

Determinati functia f, stiind ca f(1) = 1.

Nota :

Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare problema se noteaza de la 0 la 7 puncte.
Timp de lucru — 3 ore



