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Etapa locala- clasa a VIII-a
9 februarie 2025
Barem evaluare si de notare

Subiectul |
Diferenta dintre media aritmetica si media geometrica a numerelor naturale a si b este 1. Aratati

-.a .b . o .
ca — si - sunt patratele a doud numere naturale consecutive.

Solutie si barem:

. . atb
Fie a>b. Cum ma>mg, atunci - = AD = T Ip

R Ny B Oy N Ip

Va—+vVb=4v2.Cuma >b=+va>Vb,deci Va = VD = V2o, p
Va=V2+ VD = a=b+2+2V2D & a =D =2 = 2V2Dueoreeoeeeooeeeoeeeeeeeeeeeeeeeerern. 1p
De0areCe @ — D — 2 € Nuooooiiiieeeeeeee et ara e e Ip
= V2D E N, deCi B = 2KZ, K € Nuoooeeee e 1p
Obfinem 2 = 2% = k2 4 2 = DIZI2ED _ BT _ 42 gk 41 = (kb 1o Ip

Subiectul al 11-lea
Se stie cd 25x% + 16y2 — 30x + 16y + 8 = 0, unde x € Zsiy € Q.

a) Care este valoarea numarului x?
b) Care este valoarea absoluta a partii intregi a lui y?

Solutie si barem:

Ecuatia devine (5% — 3)% 4 (4Y 4 2)2 = B, Ip
Cum (5x —3)2 € Zsi 0 < (5x — 3)? < 5, obtinem |5x — 3| € {0,1,2}........................ 2p
Cum x € Z, obtinem singura solutie X=1...........ccoiiiiiiiiiiiiii e lp
ALUNCT (AY 4 2)2 = Laeeeeeeeeeeeee s Ip
Deci, 4y+2=1sau4y+2=—1,deundey=_73sauy=_7 .......................................... Ip
Partea intreagd a lui y este -1 si valoarea absolutd a partii sale intregi este 1..........ccccceeneennnes Ip
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Subiectul al 111-lea

Fie A, B, C, D patru puncte necoplanare. Notdm cu M si P proiectiile punctului D pe bisectoarele
unghiurilor *ABD, respectiv <DBC. Demonstrati ca MP || (ABC).

Solutie si barem:

Fie DM N AB = {E} si DP n BC = {F}

In ADBE avem ca BM este bisectoare si indltime=BM mediana=— DM=ME...................... 2p

In ADBF avem ca BP este bisectoare si indltime=BP mediandi= DP=PF.............................. 2p

Obtinem in ADEF ca MP este linie mijlocie= MP || EF........c.ccooiiiiiiiie lp
MP||EF

e Vo 2p

Subiectul al 1V-lea
Fie ABC un triunghi ascutitunghic si O un punct in interiorul sau. Notam cu M, N si P proiectiile
lui O pe AB, BC si CA. Demonstrati ca, dacd V este un punct cu proprietatile

VO 1 (ABC), AV L MPsi BV L MN, atunci CV L NP.
Solutie si barem:

Se demonstreaza ca MP L (VAO) = MP L A ..o, Ip
SIMN L (BVO) = MN L BO....ouoeeoeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeee et eaaeneas Ip
BMON patrulater inscriptibil, OB diametru si MN 1 BO

implicd ca BO=mediatoarea [MN], deci OM=ON..........cccccerrirririiriirierieeeeeeeeeeeeie e Ip
AMOP patrulater inscriptibil, OA diametru si MPL AO

implicd cda AO=mediatoarea [MP], deci OM=OP..........c..ccocvieieiiriiicieeeeeeeeeeeeeeee e Ip
Deci, ON=OP 1in patrulaterul inscriptibil PONC, cu OC diametru, deci PN L CO.................... Ip
NPLOC
NPLVO
0C, VO c (VOC) ¢ = NP L (VOC),dar CV c (VOC) = NP L CV...coooovvrrrcieis 2p
0CNVO = {0}



