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Problema 1

Fie a, b, c € (0, +). Sa se arate ca:

a) (a+b)(§+%)+(b+C)(%+%)+(a+c)(§+l)212;

(o

a+b+c

1 1 1
b) Z++5+322:

abc’

Problema 2

o . .. . 244 2_4
Sd se determine n € Z, stiind ca {n Jsr . {n - n}} = 0.

Prin notatia {a} intelegem partea fractionard a numarului a.

Problema 3

Pe laturile unui triunghi ABC se construiesc in exterior triunghiurile echilaterale ABQ, BCR si ACS cu centrele
Cy, A4, respectiv B;. Notam cu G, G’ si G'' centrele de greutate ale triunghiurilor ABC, A,B,C,, respectiv QRS.

Sa se arate ¢a 2GG' = G'G"

Problema 4
Fie triunghiul ABC, I centrul cercului sau inscris si D, E, F punctele de contact ale acestuia cu laturile BC, CA,
AB. Notam cu D', E' si F' intersectiile semidreptelor (DI, (EI, (FI cu cercul inscris in triunghiul ABC si cu Hy,
H,, H; ortocentrele triunghiurilor D'EF, E'FD, respectiv F'DE. Aratati ca:

a) D'F+E'D + F'E = 0 daca si numai daca triunghiul ABC este echilateral;

b) triunghiurile HyH,H; si DEF au acelasi centru de greutate.
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Nota: Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se puncteaza de la 0 1a 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete.
Timp de lucru: 3 ore



