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Subiectul I 

Demonstrați că  

𝑎√𝑙𝑜𝑔𝑎𝑏+√𝑙𝑜𝑔𝑎𝑐 + 𝑏√𝑙𝑜𝑔𝑏𝑐+√𝑙𝑜𝑔𝑏𝑎 + 𝑐√𝑙𝑜𝑔𝑐𝑎+√𝑙𝑜𝑔𝑐𝑏 ≤ 𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2, 

pentru oricare 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ (1,∞). 

Subiectul al II-lea 

 Demonstrați că |𝑧1
2| + |𝑧2

2| + 1 ≥ 2 ∙ 𝑅𝑒(𝑧1 + 𝑧2 − 𝑧1𝑧2), oricare ar fi 𝑧1, 𝑧2 ∈ ℂ. 

 

Subiectul al III-lea 

 Fie 𝑧1, 𝑧2, 𝑧3 ∈ ℂ, oricare două diferite, astfel încât |𝑧1| = |𝑧2| = |𝑧3| = |𝑧2 + 𝑧3 − 𝑧1|. 
Demonstrați că  𝑧2 + 𝑧3 = 0. 

(S.G.M. noiembrie 2024) 

Subiectul al IV-lea 

  Fie 𝑓:ℝ → ℝ astfel încât (𝑓 ∘ 𝑓)(𝑥) = 𝑥5,  pentru oricare 𝑥 ∈ ℝ. 

a) Demonstrați că f este funcție bijectivă. 

b) Demonstrați că există 𝑥0 ∈ ℝ astfel încât 𝑓(𝑥0) = 𝑥0. 

 

 

 

 

 

 

 

 

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii.  

           Fiecare subiect se punctează de la 0 la 7 puncte.             

           Pe foaia de concurs se trec rezolvările complete.              

           Timp de lucru: 3 ore 

 


