SCOLAR JUDETEAN VASLUI

§ MINISTERUL EDUCATIEI §1 CERCETARII k% INSPECTORATUL
/-

Olimpiada Nationala de Matematica

Etapa locala- clasa a X-a
9 februarie 2025

Subiectul |
Demonstrati ca

a,/logab+,/logac + b,/logbc+,/logba + C,/logca+,/logcb < az + b2 + C2,

pentru oricare a, b, ¢ € (1, ).

Subiectul al 11-lea
Demonstrati ci |zZ| + |z2| + 1 > 2- Re(z, + z, — z,2,), oricare ar fi z;, z, € C.

Subiectul al 111-lea
Fie z,, z,, z3 € C, oricare doua diferite, astfel incat |z,| = |z,| = |z3] = |z, + 25 — z4].
Demonstrati ca z, + z; = 0.

(S.G.M. noiembrie 2024)

Subiectul al 1V-lea
Fie f: R - R astfel incat (f o f)(x) = x°, pentru oricare x € R.
a) Demonstrati ca f este functie bijectiva.
b) Demonstrati ca exista x, € R astfel incéat f(x,) = x,.

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se puncteazi de la 0 la 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete.
Timp de lucru: 3 ore



